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/ n S F F M 


PROMOTVM GEOMETRAM 
Praefatio. 

Raclationem illam ad extremum aoprcdimur.in qua, de V ni- 

I r l l 1 n Proponitur 

tau-, quatenus m Geometria qinaem ujum habere poreft, no- agendum de 
his efl differendum . Hanc auteni prouinciam nos aliquan ] 
do fmftepturos effe , nem femtl f Metti fumus . Res ma -! ™. b 
gni momenti efl ; ita nimimm-vt facile mihi fuesferim ,rfuvn,au 
Geometram aliunde tam mdgnas fuppetias ad --verita- 
tem indagandam defatnere non pofse ; pr, e ferum in con- 
cinnandis demcmflrationibus , difficihmarum Effe&io- 
num , quas Analyfla didicit ah Arte fica . 

*" Ac -verh duo rvidebantur efie , de quibus erat opera pretium Artificem effe ma-t>« ofum.de 
gnoperc folhattcm , Vmm Geometrica Effecho : Alterum eiufdemDcmonflratio-, «ctAnalytbin 
Illud quidem ; tum carnee fi rite fuerit Analyfs ordinata, <gT inde Porifma de-‘H ‘, . 
ductum ,• nift tamen prajlo fit modus , quo quidem ad oblati Problematis 
lutionem conducente , perficiatur EffeBio , nihil aclumnjidetur ; cum potius analy-y-- .i.-mue. 
ticum laborem illum pertulffe , fit oleum, ac operam perdidiffe , £rat propterca, 

“ cur quam plurimas Lineas quahficunqtte nebis illas dictaucrit folertia , perquirere- 
mus , ‘x.-t qs 'videlicet opitulantibus j datum nebis foret in arenam defundere , 
ne Problematum illorum , quorum difficultas Feter um torfit ingenia , nobis nego - 
ttf quicquam facefieret s Jed potius ea meditatione perfequt , fffi refoluenda fu- 
fccpere , nullius fere laboris foret ; cum alioqum ijs olimjatisfacere , nemim Mor- 
talium licere , nifi confulto quidem Oraculo , crederetur. 

Alterum , quod quam maxime , aoidebaturin 'votis , quadam erat differendi™™* 
ratio , qua non fortuiti) Effectionem ipfam , dictante Porifmatc , dcmonflrarcnn-.s , 
non Arabum 'via Jalcbrofa , ac ardua , fcd Regia quidem Euclidis incedentes /hmCune , 
quod , etfi citra puluerem fieri poffe cuilibet fateri nccefc fit , cum [edicet in ipfaT[\ a fft[' 
peragenda refelutione , nullus adfohda , (ffr multo minus ad imaginarias qiian- q k 2,’, 1[>0 
fitates fit afcenfus ; quam fepifsime tamen exigui laberis non efl , comparatam iant~> j u 
Effectionem Euclideo more demonflrarc . Udos autem necefsitate quadetn ndafti , nuiliut JiL ii 
nofhas effe partes credidimus , hunc fupplcre Artis defectum-, <zt hac n,minvi -■ 
fite locupletata, Feterum Analyflarum neminem pofihac nos admirari debeamus ; :c ' 
o a % quod 
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qr.oi p fortafsis pcrfpeBum ijs fuiffet , non tam avide, fua , de indufiria , per - 
quifitionis 'vefiigia , oecultafitnt ; quap Poficris invidentes hanc Artem indaga* 
tricem , fttis 'verbis ab >js extorquere 'vellent affenfum . Antiquis tamen haben- 
da funt gratia non evulgares , quod eoufque nobis artificiofam illam indagandi 
rationem fupprefierint , vt coegerint nos ad nonam hanc proprio Marte parandam : de 
qua non imuria prafens atas gloriari pofsit , 

Hac autem 'vuiuerfa, quam pra manibus habemus , T raBatio docet , qut^i 
E fferatione per Analogifmum omnia Poteftatum genera , facio initio d Quadrato , Vni* 
tatis pr.cpdio , in ftvsplicij simas longitudines refoluantur . Hunc itaque in motitem, 
nedum Pote jiat es ipf* , "verum etiam @r ij s homogenea traclantur , noiifecus ac 
ji longitudines forent : -vnde demon flr at io omnis per longitudines ipfas procedit ; 
ac proinde, quamuis Analyfis ad folida , quinimmo ad imaginarias quantitates 
afeenderit , per earum aqualitatem procefient , adhuc tamen nojlra hac , quam 
lniiS|( fubij cimus x Methodo , licet eiufdem Analyfeos "vefiigia repetere , ad demonfiratio- 
ihoJus wi nes contexendas , tam folidis , quam altioris ordinis quantitatibus aegteElis , 
WIIKMCflW ‘ njt non minus Geometrica Effecbo , quam eiufdem legitima demon flr at to fttobuia. 
adiuucam* q quidem hactenus inaccefum , magnopere tamen exoptatum ; non enim Arti- 
fci parum, erat dedecori , hinc non dcmonjlrationcm , fed Effectionem ipfam at- 
tendere, Quantum porro Veteres Analyfta peccajfent in Arte , non erit operofm m 
intclhgcrc ex >js , qua propria Marte , haud Mufis inultis, adinucnimus . 

Primum igitur de Geometricis Effcttionibus agendum: po fime dum autem d<~* 
contexendis demonfiratiombus Vnitatis prafidio difputandum : deinde hac eadem 
„"J* * exemplis illuftranda funt ; Tandem Appendicem de Maximis , <gf* Minimis 
ciicrra h i " 1 fubijcitmus , in. qua •vmaerfalem , gener alemqut demonftrandi formam , perquifitu » 
Tuajiw i t. nifque modum afferemus ; Quamuis enim V eteres , non fme magna <■ virtutis fplen - 
' dore, nominifque cclcbritate,hac de re Lucubrationes ediderint, tamen nulla id lege fio* 
Sium ab ipfis iure dixeris J quicquid enim funt , de. Maximis, & Minimis tr aci antes, 
meditati , cafu potius , quam Artifciofa differendi ratione praftitiffe, uidentur « 
Roocntioret contra ad pracepta mdufiriosb admodum omnia redigentes , Artem re - 
mdjgindu folutrictm , non fine magno Reipubhc* Litteraria commodo , ac utilitate auxerunt , . 
uicudabili* . Hac igitur huius T radatioms ftrnma efio . Supere fi, ut hicLQlorem ccrtiercmfa- 
ciamus , nobis in animo quidem efie , hac methodo beneficio V vitatis abfituta , 
generalem quandamrefoluendi, componendique normam tradere , atque docere j non 
quoji innumera Problemata, ahjs Methodis , refolui non pofse exifiimemut ( quod 
(hSTmc Z non fuit prorfus abs re animaduertifse ) fed quia eofaltem nomine hac ceteris pra- 
{«'nVuufc 1 ' f er t n< la uidetur, quod ad infinita x eaque diffiulimarefoluenda. Problemata conducit , 
quibus > njnicaquauis reliquarum opitulatione obuiam ire non licet , 


Rccc nilorum 
Mu b" Jus 


D E 


Digitized by Google 



J 


DE GEOMETRICIS 


EFFECTIONIBVS, 



I fcaio Natura ordine dcmonftrationcnt pi xccdit ; quamo- 
brcm primum hic dc ipfa differendam . 

Eil aurem Effcdlio in Analvticis operatio a Porifmate pry feri- f 
pta; cum enim in omni Problemate fit aliquid nobis ope r an- 
dum, & quid operandum fit Porifnu pwfcribat ,• hocipfum- />'"’• 
cft quod effcdlionem appellant , Cum autem dicimus, in qtio- 
uis Problemate aliquid nobis operandum cfic , ac illud a Po- 
rifmatc przfcribi , fano id modo intclligcndum, vtfuo loco 
monuimus; nam re vera niliil cft, quod operamur, fcd per hunc 
loquendi modum fignifieamus ortum , (eu genefin , vel alicu- 
ius diuifionis , additionis > vel alicuius figura', vel alicuins pro- 


portionis ete, nihil cft , inquam , quod operamur ; haud enim conccffum cft nobis lineam 
dticcrc , figuras deferibere &c. nifi intcllediu , ac imaginatione ; At fi id , quod nobis ima- 
ginari licet , aliquid a nobis opcrabile dicendum erit , tunc dicemur aliquid operari , cum 
aliquid, quod in re non cft , imaginatione effingimus, Num vero id rite fitdiftunu, 
penes te iudicium cfto . Superius enim aduertimus, nec Arithmeticam , nec Geometriam 
&c. cffc de re operabili , fires operabitis accipiatur iuxti communem vfum loquendi; £>»»>•> m* 
quod fi fumatur pro omni eo, quod nos operiri valeamus, etfi tantummodo aftibus in» 
tclleilus , fic cflent de re opcrabjli i vnde lineam ducere .circulum deferibere , exteraque 
perficere , qux in huiufmodi Difciplinis locum habent, hoc fenfu erit operari; ac ob id co- f“* 
gnitio.qu® de his eft, fi circa hxc ipfa verfetur operabili modo.prxfcribcndo fcilicct prx- ‘ 

cepra , ac regulas , quibus nos adtibus mentis lineam imaginatione deferiptam , hoc , vel 
jllo modo digidere valeamus, & alia confimilia conficere pofsimus, prafljca dicetur; at 
quz in foia veritatis indagatione fiftit, ncc nobis inferuire poteft ad hoc, vel illud, ncc 
etiam a&ibus mentis operandum, in magnitudinibus, numeris&c.coreplatiua nucupabitur. 

Effedfio igitur , de qua loquimur, eo fenfu cft vfurpanda , quo in his , dc confimiljbus ali- 
quid a nobis effici dici poteft , 

Ad hanc igitur Effedlionem quod attinet , rcuocandum cft in memoriam , quod fuo io- . 

cononfemel a nobis inculcatum fuit, nimirum omnia linearum genera adhiberi polit,; w» v"-‘ 
cum omnino a veritate alienum arbitraremur , Geometram tantummodo circulo , linea- 
quereftavtipofleridenimimollerabile duximus; quamobrem liberum exiftimaraus Geo- fjifl . 
nretr* quodcunqne lineat genus aflumere, cuius natura ad oblati Problematis cflcilio- 
pem conducit. 


Non fotum igitur lineam eircularum , cum linea refla , fcd omnes fedtiones conicas , ni- 
mirum lineas, Parabolicam, Hyperbolieam, & Ellipticam; prx.tcrea Concoidcam.CycIoii ,, ?w 
deam &c. de quibus intitio multa diximus, adhiberi polle cenfemus . His autem adijeiraus ««w 
illas , quas Mediccas dicebamus . Solcrtia igitur Artificis erit oblati Problematis naturam 
jntrofpicere , ac diligenter attendere yquod nam fit linea- genus, ad optatam Efifcclioncnu- 
conducens; nam quacunque illa extiterir, ea eft adhibenda i in quo tantum illud cft ob- 
jcruandum, vt fi plutes linea propofito farisiaeianr, ea feligatur , qua minus compofita cft ,• 
vnde (i Problemati fatisfacerc licet prafid io finca circularis cum Irnea redta , caucndum a 


lineis magis compofitis , vt a parabolica , hy perbolica , &c. 

Sed vtm arenam defeendamus; primum occurrit confidcrandus modus, quoalijPro- rrlmirm r. 
blcmata, qua folida dicuntur, conftruerecbnfuciierunt; omnia cnjm problemata , quo- 
rum EBedtio lineam n)agisc°mp(ifit.un , quam circularem requirit, (olida nuncuparunt; 

Sed nos antiqua retenta partitione Problematum, in Plana , Solida , & Linearia , procedi- 
jnus, contendentes, ijs Problematibus .quorum conftrudlio, fiuc Effedtio, neque per cir- • 
culum, neque per conicas (titiones haberi pdttft, per alias lincas, tum antiquas, tum ;i no- 
bis excogitatas , qux tamen, vrpotc communifsimx , omnibus Problematibus inlcruiunt, 
plene , ac plane fatisfacere . 

Erat autem fubfcquens modus , quo Cartefius vtebatur , ad conftrucnda Problemata., 

|oUda. ~ Pru- 


6 ' 


Problemata fili da ad filiationes trium , 'vel tjudtuor dimenfionum rcuocata 
Car tofus, ad eum tjui fiuuitur modum, conjlruxit . 

C Onicic fcftioncs pricipui: veri ea , qui Parabole dicitur , fuppeditat nobis viam ad 
conftrucndj Problemata (olida , qui ad iquationem trium, vel quatuor diraenfio-. 
mim rcdada fuere , 

Jd autem , vtaflcquamur.iuuabit fecundum iquationis terminum de medio tollere, (5 
nimirum adfit obferuatis pneeptis iam fupra traditis ; atque adeo oportebit iquationettl 
ad lutu (bi mam redigere u’ =s * b p u; b’ q, quando nimirum incognita quantitas tres tan- 
tummodo dimenfioncshabear . 

Vt! ad hanc reducetur u‘ =a * bpu’ i b' q u;b'r,- fi videlicet ignorata quantitas quatuor 
dimenliones habuerit j cumque b, fumi pofsit vnitatis loco , proinde prior illa reducetur 
ad hanc u'— * p u , q ; Secunda verd vero ad illam u' — * p u’ , q u , r . 

Supponamus Parabolen PAG, iam cifo b " 

deferiptam; ( Utimur demonftrationc Cartcfif , . 

refte concludente ) cius autem axis fit A C D j 
KL, Sit autem reda iuxta quam poflunt or- jf 

ifinatim applicati , fiuc latus redum B( quid .... j. 

autem fit ljtus redum Paraboles patet ex Ap- 

pollonio ) ; illud veio ftatuendum cftb ,vcl i j S* f \ 

fit porro dimidium ipfius AC. Fundum au- / \ '■/ / C \ \ 

tem C fit intra Parabolen , cuius vertex fit / \ K j \ \ 

A , Oportet autem facere C D a i p . <p*i / Vi / \ \ 

futuenda cft in reda AC, continuata verfus / /V/B, \ 1 

C> quando nimirilm in iquationc habeatur I / q \ J ’ 

q, p , verfus tamen alteram partem , fi adfit l / j ^ ^ \ I 

~ p . E pundo autem D , vel ex pundo C > \ Ii f 

cum non habetur quantitas p , erigatur a \ I s — 7 « 

axem perpendicularis D E , iqualis ( q ; de- \ j /V 

indeccmroE, defcribaturdrculusFG, cu- ^ / \ * 

ius femidiameter fit A E , non intercedente . — 1 i 

quantitate r . Quod fi hio mtcrccflerit vtrin, 

que (fi tamen tigno rjt afficiatur) producatur . _ 

... . , vlterius , & in hac linea A E, hoc paflo vtrinque produda fumatur ex vna jxtrte ARa rj 

7 '” cx altera verb A S , qui fit iqualis lateri redo Paraboles i quod quidem fupponitnus e(, 

(et. Uefcribatur vero circulus, cuius diame- 

ter R S , & erigatur A H , perpendicularis ad a 

E , occurrens huic circulo in H , pundo per X N. 

quod circulus alter FHG,tranfire debet. At / \ f 

. vero fi quantitas r, afficeretur figno opor- / I \ 

teret in alio circulo , cuius diameter A E; f R I i 

oporteret, inquam, infcribcre A (, iqualem in. J /£ — Id I ' " 

ucriti AH , & per pundum inuentum 1 , \ / f 

primus ille circulus FIG.tranfirc defiet, pri- \ ! J 

mus, inquam, circulus quifitus . \ \* / 

Oportet autem animaduerterc ab hoc circui \_ c . \ 

lo fecari, vel tangi pofle Parabolen in vno , vc! : ‘s \ 

duobus, tribus, vel quatuor pundis, a quibus f \ \ 

nimirum , fi ad axem demittantur linei per- / \ 

pendicularcs , habebuntur onjnis iquationis ' 
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radice i tam veri •, quam falfe . itaque fi 
quartius , qu.x ponebatur q , affcdti fit fi. 
gno 4. , radices verae erunt illa: ex his perpen- 
dicularibus, qua: nimirum ex eadem parrt» 
Paraboles , qua eft E , circuli centrum , re. 
perientur, quemadmodum FL, reliquae au- 
tem, vt G K, filfae erunt . Contra vero fi quan- 
titas q, pradidta affedta fuerit figno — , illi qui- 
dem vera: erunt , qui ex altera funt parte, fal- 
fae autem, quae ex parte illa, vbi centrum E, 
reperitur . Quod fi eucniat vt circulus hic , ne- 
que fecet, neque tangat parabolen in aliquo 
pundto , id plane argumento erit atquationenu» 
nullam radicem admittere, neque veram, ne* 
que falfam , fed tantum imaginarias , 



Supponamus autem G k , intien- 
tamefle, radicem quarfitamu; AKv 
criru' ,- fiquidcmG K in ParabpLc- , 
medio loco proportionalis eft inter 
A K , & latus redtum j cumque latus 
rcdlum fit i , fequitur A K , cfie u’. Si 
Verd ab A K , auferatur A C , qu.x 
eft 7, cum fit dimidium lateris redti , 



U« — 7pU l — •f U 1 
u t --pu> — Ui - 7 P‘-(f47 



vt D , qux eft 7 p , remanebit 
DK, fiue EMi u'~7p — j, huius u ‘ 
autem quadratum eft u*— p u 1 — u * ** 

•friP^rP^i» w» auremDE, u > — 
fiue K M : 7 q ; Quamobrem tota G 
M , erit u <f*7 q, cuius quadratum eft u* 4. q u 
dratis , & fiet u* - p u- q u ^ q- 4. d p . ^ i p 
qux nimirdm eft bafis trianguli redtanguli E M G 
Cum autem hate eadem linea GE , fit circuli 
F G , femidiameter, erit etiam alijs modis ex- 
plicabilis . Si igitur t D fuerit 7 q , & A D , a 
p*t*-;,certeEA, erit, £(•; q‘*fr 7 p 1 +7 p 
♦fr-; ) eo quia triangulum illud fit re&angu- 
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• * ' - 
Prxfidlo horni parabolici feflionis inter 
duas datas reflas lineas haud eft difficile duas 
alias medio loco proportionales adinuemrt, . 

Supponamus itaque datas efle reflas b.q. inter 
quas opera; pretium fit reperire duas reflas rac 
dio loco proportionales in proportione conti- 
nua . Dicamus vnam efle u , erit autem vt b , 
ad u , ita u , ad s , & vt u , ad ¥ , «a t ad E J 

quamobrem xquatio fiet huiulmodi q > 
nempe u<= * b’ q ; modo ver6 detentatur 
Parabole FAG, & cx cius axe fumatur teg- 
mentum A C ; quod aequale fit dimidio lateris 
redti ciufdcm Paraboles, quod cum diceremus 
elfc i , prxdiflum tegmentum erit- . Eriga- 
tur cx punflo C perpendicularis C E , quxx- 
qualisfiat dimidio iam datx q; & centro E, 

per A , deferipto circulo A F , mnotefccnt F L , L A , medi* quxlit* . . 

V Cum autem Cartcfius omifcrit demonftrationem , qua fcilicct oftendatur , quatuor li- 
neas b L F LA,&q, continui proportionales effe j proinde non erit abs re , id quam-, 
breuiter , pcrfpicueque demonftrare , fcd lixc etiam fupra dcmonftrata funt . 

Sit Parabole A C , cuius axis fit A B , vertex au- 
tem A , latus reflum fit b , cuius dimidio fiat aequa- 
le fesmemum AD, ex quo pundto agatur DE, 
qua: fit dimidia dat» rea» q, inter quam & b, 
oporteat reperire duas medtas proportionale!! ; De- 
inde centro E, intcruallo ver6 E A , defcnba?ur 
circulus fccaps axem A B in K » fipfc&ioncm iplam 
in C ; modo protrafla D E , vltcrius vfquc ad peri- 
pheriam circuli, 8cper punfluraC, ducatur refla 
parallela i P G D E , ou* fit CH , V verofiat E F, x- 
qualis ipfi E D , cadat cx punflo F , refla F G , ad 
reflos angulos cum E P. »c proinde parallela refla 
DB, occurrens lincte CH> protra&a? inGj ha:c 
vero cx alia pane protrahatur occurrens reflx A fi, 

£,V„Sb 0 ,l V‘ sppuoa: ^ 

h & A I xquale quadrato cx C I , confiat cx Apollonio t . lib. Coni, vt igitur b , ad C I, 

^ C Y.adTA - ^vcro G I , xqualis efi F D . & F D .xqualis eft q , - conftruflione er. 
S o reflangulum comprchcnfum fub GI.&JC, idem em quod fub q, & C I j^l caan 
fulum G I C, fiuc fub G I , & I C, xquale cft quadrato ex IA, ^ 

&q , aquabitur quadrato cx 1 A ; quamobrem em , vtCI.adlA.ital A, adq, ua 

«wwSSiS» G IC-Vquilefit’ quadrato ex I A , 
tumenim cx 1 A , xquale cft « reflangulo A I K , plus reflangulo I A K , fed rcflan D ulu n 
t*'*»*' j\!k, xquale cft reflangulo H I C .ergoquadratumcxl A , xquab.tur rcflanguloHC 
plus reflangulo I A k , fcd reflangulum 1 A k , xquale cft quadrato cx C 1 , ob n “ uraB ^ 
paraboles ffiquidcm A K , xquatur b , lateri reflo eiufdem , ergo quadratum cxIA^ 
quale erit reflangulo H I C , plus quadrato ex C I, hoc eft cx G H, fcd reflangulum HIC. 
plus quadrato ex G H , xquale cft reflangulo G I C , ergo reflangulum G 1 G, xqu 
cm quadrato ex A I , refle igitur dicejiatgus efle continue proportionales b , C I , I A , «4 
i} ; Quod oftfndere oportebat , 
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Hmc liquet illud idem, quod lib. 2 . de Rcfolutioue ,CT 
Comfofttionc oft cudimus &c. 

H ic enim nil aliud colligitur , quam quod fupcriori dcmonftrarionc confecuti fumus > 
licet in ipfa demonftrandi forma diferimen aliquod tyroni videri poflct , 
Dicebamus enim . Quoniam refiangulum- 
rCG squale eft rc&angulo ACB; vtrinquo 
addito quadrato G C ; ergo rc&angulum FCG, 
plus quadrato G C , hoc cft rcfiangulum E C G, 
squabitur rciftangulo ACB, plus quadrato G 
Ci fed quadrato GC squale cft re&angulum_ 

C A B , ob parabolen; ( eft enim A B squalis A 
K lateri rc&o ) ergo re&angulum E C G, squa- 
bitur reftangulo ACB, plus re&angulo C A B; 
fcd re&angulum A C B , plus redangulo C A B, 
cft squale quadrato A C ; ergo rcdangulum- 
E C G , squabitur quadrato A C ; ergo vt E C , 
ad A C.ita A C,adCG;fed vt AC, ad CG, 
ita C G , ad A B , ob parabolen , cum redangu- 
lumBAC, hoc cft lub A K latere redo, &axe_. 

A C, squale fit quadrato C G ; ergo vt E C , ad 
A C , ita A C , ad C G , & vt A C , ad C G , ita C G , ad A B ,• ergo inter duas E C, A B, 
dus quidem A C, C G medis continue proportionales inuents funt . At verb E C cft ex 
conftrudione squalis Z , & A B squalis Y ; ergo inter duas datas Z , Y , duas adinucm. 
mus medias proportionales A C , C G , in continua ratione . 

Quod facere propofitum erat. Vides igitur hanc dcmonftrationem a fupcriori verbis 
tantum differre . * ‘ 

H inc etiam patebit anguli redilinei trifedio. 

Sit igitur angulus redilineus N O P; diui- 
dendus triiariam , fiue arcus N QT P , diuiden- 
dus fit in tres partes squales ; SumaturNO, s- 
qualis r , pro radio circuli , & N P , squalis q , 
pro fubtcnfa dati arcus , atque N Q, squalis u , 
pro fubtcnfa trientis eiufdcm arcus , erit vt NO, 
adNQ., ita N Q, ad QR.&itaQR, ad RS.\ 
duiia nimirum Q$, parallela ipfi TO; dufiis 
autem N Q., O Qj^St O T,& cum O N,idem quod 
1 , & N Q_, fupponatur u , Qjl , e r it u* , & R S , 
erit u' , vnde confurgct squatio u' s * 3 u — q j 
Et quia RS, fcu u' impedit quominus NP, fir 
tripla ipfius lines N Q, qus nimirum eft u ; con- 
furgct squatio proinde huiufmodi, qa j U _ 
u' , Vclu' =3 *3 u — q. 

Quod autem fint quatuor proportionales ON, 

N Q, Q R , R S , patet; nam triangulum O N Q_, 
fimile eft triangulo N Q.R ; fiquidem angulus ad Q, communis eft; & angulus QNK 
hoc cft QN P.cft infiftens arcui QP.cui infiftit QO P, cuius dimidium QO T, fcu NO Q ! 
quare N O Q_, squabitur QN R ; ac proinde triangula erunt fimiiia , ergo vt O N ad N 
Q., ita N Qad QR ; & quia triangulum Q_R S , fimile cft triangulo N QR , angulus enim 
ad R , eft communis;anguli,Qp T , fcu Q O N.boc cft QN R , & S QR lunt inter fe squa- 
les , ergo , & reliquus QJ R squabitur reliquo N Q.R ; quare triangula erunt squiangu- 
la , atque adeo fimiha ; fcil. triangulum SRQ, fimile erit triangulo N QR ; proinde?vr 

NQ,adQR,itaQR,adRS;funtigiturproportionalesON, NQ, OR , RS; Quod 

oportepat oftendere . " ^ 

B Totum 
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Totum autem illius Artis opus in eo politum cit , vt aequationes propofita' ad vnam ex 
his formulis reducantur , videlicet . 

Ui= * — pu«ftq \ 

ui— 

u>= *->|tpu — q 

Hac enim redudtionc fadla citra laborem , licebit radicem extrahere iuxta prsceptiu 
elaplis temporibus inuenta , & nunc a nobis explicata . 

Si igitur fit squatio prima u' =3 *-pu«f«q, hsc methodus obferuari debet. Suma- 
tur >$* a q , illudque feruetur , mox autem accipiatur 2 q 1 , cui addatur £ p ! . & ex aggre- 
gato extrahatur latus quadratum , illudque addatur ipli *f* 7 q , foperius feruato : ex toto 
hoc autem aggregaro .fumatur latus cubicum, cui fubducatur latus cubicum huius refi- 
dui, nempe fumatur R (\ q’ + r, P’ ) ; cx hoc autem latere fubtrahatur 7 q , ita vt fiat -i q 
»!+ R ( j- q’ f 7 p' ) ; huius porro rclidui latus cubicum erit R c ( — 7 q 4 *R C ’i c l‘ r,P’ ) 

iadtaque fubtradtionc , vt didlum eft , futura eft radix , vt hic vides . 

Hsc autem iuuabit numeris explicare . Sit sequatio huiufmodi . 

x CiftyiRs 1720 
U' p q 

Huius squationis radix erit 

IJiC(^8tfo Jf.R( 739 «°o*I* 13824)" Rc (- 8 do 4 tR ( 739 ^°° + 13824) 

Hoc eft ii c ( 4- S60 4 * R 75 34 * 4 ) -- R c (- 860 R 75 3424 ) 

Hoc eft f 4 * 8«° * 8«8J £ c ( - Stfo 868 J 

Hoc eft Rc 1728 — R c 8 

Hoc eft 12 — 2 , Hoc eft 1 o , & ita 1 o erit radix propofita; atquationis . 

Huius autem methodi demonftratio fic fe habet . 

Supponamus A B, squariu, eft autem u, radix fupe- A B C 

rioris aquationis , qus quidem lupponitur valere 1 o.adei ——————— 

vt A C , squetur huic nempe Rc(4 l 7qtR(7q'tf,P‘)- Si igitur accipiatur refiduum 
illud ideft IV c ( — 7 q t R ( r q' T i P V squale nimirum lines B C , eorum differentia erit 
R c ( | q t R ( ■; q' t r, P' ) — R c ( — iq t R (7 q ‘t r,P') »& quidem squalis erit ha-cdifc 
fei entia ipfi Ab. Si vero ftatuamus A B , squari u , differentia cuborum ex prsdidlis ra- 
dicibus , nempe differentia inter 7 q t R ( 7 q’ t f, P' ) nempe cubum exRcft-jqtBif-iq 
■f 2 p' ) , & hunc fcilicet — 2 q f R (2 q‘ f 2 p' ) cubum fcilicct ex - R c ( — 2 q f R ( 7 q’ f 
2 p' ) erit inquam illorum cuborum differentia squalis q, vt patet ex opere multiplica- 
tionis . 

Erit igitur q , differentia inter Cubus 7 q t R ( 7 q’ t f, pV cx A C = r 2 
cubum lines AC, &cubumli- Cubus — 7 q t Mi q* t f,P’) cxBC= 2 

nes 11 C. Cubus autem ex A B i • — — ; ; “ 

atque triplum produdlum rcdla- q Differentia cuborum fupradidlorutft 

rum A C , B C , A B , fimul squantur eidem differentis q ; quandoquidem cubus ex AB { 
plus cubo , ex B C , plus triplo produdlo redtarum AC, B C , AB, fimul xquatur cubo 
lines A C. Vt enim q , eft differentia inter illos duos cubos 7 q tJtRf-j q' f, P') & 
— 7 q xf* R( 7 q' 7 p' ) ita cubus ex A B , plus triplo produdlo redi arum AC, iiC, A 

E, fimul jproindd cubus ex AB, plus triplo produdlo , rcdlarum A C, BC, A li ,squa- 
bitur q . Proinde u' , nempe cubus ex A B , vna cum triplo produdlo linearum A C , BC, 
A B , squabitur q . Illud autem triplum produdtum comparabitur fi multiplicemus bino- 
miumR c (fJ*iq*^R( 7 q‘ + r,PV squale redis A C , per refiduum {e c (— 2 q pt 
( 7 q‘ PV iquale redis B C . At vero inftituta multiplicatione , vt vides ex it' ( 7 q’ t 
2 p' )infe,fitccrte2 q’ f 2 p’Jnfuperex f-f q,in — 2 q,Ht — 2 q‘ ; Si igitur ad iftud f2 q‘,|* 
jp ! , addatur — 2 q', fitfumma tjt 2 p' ; Etenim 4- , & - , in additione fubtrahuntur j 

Produdla 
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GEOMETR 

Produda vero foda ex a q , & — 

a q in Radicem illam nimirum 
q’ % r, P' ) : quoniam vnunu 
euadit affcdum figno f, alterum ve- 
ro ligno — ; proinde fe mutuo de- 
ftruuntiquamodrt fi ducatur Jkcft 
|7 q t P C •; q‘ t r, P' ) ‘n hac nimirum 

c ( J q n f a q* (j* a pij ;fict 

produdu 5: c ( j p') leu a p , ncmpi 


A PROMOTVS. ji 
q^G^-KP') 

f c ( - 

**cf ; + ; q' + r,p' 

“BtC( 1 q* 

iP‘ 

feu a p’ 


radix cubica ipfius j p' ; fit autem illud produdum Ji c (a p' ) ; quoniam radices cubici li- 
gati fuerunt multiplicatf ; proindi etiam produdu debet ciTc tale, nempe radix ligata &c. 
triplum autem produdumferat enim iniquatione plus triplo produdo redarum AC.BC, 
AB), erit quidem p,hoc autem fi multiplicetur per u i quoniam produdum ex AC, in BC, 
fuit dudum in A B ; proinde fiet p u ; quamobrcm u 1 /ft p u , aquabitur q , vel u' , x 


bitur •- p u *(* q , veldemum u' p u — q 

Superius a nobis aflumptum fiiit, 
quod vcrifimum efi nempe . Si fue- 
rit reda A C vrcunque in B, diuifa, 
cubum linei A B , plus cubo linei 
BC, atque triplo produdo linea- 
rum A C , B C , A B , fimul iquari 
cubo linei A C . Supponamus A 

B, iquari a , & BC,iquari b, tota A 

C , iquabitur a b ; erit autem- 
produdum linearum AC, BC, AB, 
idem quod b a' «J. b' a , huius triplu 
cft 3 b a* tft 3 b' a, huic autem fi ad- 


atqua- 


a + b 

a-j-b 

batjtb' 

a‘rjtba 

a’ A 1 b a t b' 
a>}« b 

b a’ 2 b' a 4* b* 
a'tjc 2 ba“*Jrb‘a 

a' 3 b a 1 j 3 b‘ a b 


dantur cubi linearum AB , B C I , fiet a' 4, 3 b a- * 3 b' a * b- ,• hic autem fumma, atqua- 
* IS ir J 1 . oexi^eda A '-'nam hic erat a 4 b^uius cubus confiat opere multiplicationis. 



radix c 

(f-; . 

Summa cuborum , vtriufquc line* , erit q . 

Si AC, iquetur u.cuius cubus erit u',fi ab eius cubo iam di- f i q t B* C - q’ - - p' ) 

'do, auferatur triplum produdu linearum A B.BC.& AC.feu t - q - £ ( q'-- a p') 

u remanebunt cubi linearum Ae.BC, qui fimul fumpti xqua- 1 Tsn n1ln i r „h n ’ ~~ 

rur q. Triplum enim produdum, redarum AB, BC, & AC, 1 

feu u, plus cubis redaru Ab, BC,iquatur cubo ex AC, feti ex ujquarc fi a cubo ex AC, feu 

u.nempcab u',auferamus triplum produdum, cx AB, BC, & u, remanebunt cubi linearum 

At vero produdum cxAb, &BC, 


* c Ct t <lt IK-; q’~r,p7 

BicftTq-aC-iq^-ijpV 


* *c(. 


A B , b C , hi autem fimul fumpti iunt xqualcs q . 

«dl5tC7,P',Siue~p. 
produdu c x AB, bC , hoc cft ex R. cfa q 3 
J)’— r,)i“ 9 tc( t iq— ^(qq‘— 5p’ ) cft jj,c 
i p’ , fiue a p , vt patet ex opere multiplicationis . 

Si enim t jt (\ q - r, P V ducatur in - ( a q' _ 
a p’ ) . ob figna t , & , fiet produdum - a'q- 4, 

5 P‘ . multiplicata vero vtraquc radice per t - q , 
cuauefcent produda ob figna t>&— ,& remanet 
1 7 q» jn fc ducendum, vt fiat a q’ , quoaddito ad 
— 7 4 ^ r, P’ , fiet fuma £ c a p' , & erit totum produdum ex illa multipIicationc.Quamo- 
brcm eius radix cubica T p , erit quoque produdum ; huius autem tripi utncftp.quodu- 
do m u , fit p u , iquale triplo produdo linearum A B , B C , A C , & quia u' . minus hu- 
p i m iia& P q ' * quabatur Cl,bis «AB.BC, qui «quales erant q , proinde u' -- 

B 2 Numeris 


• • • ) — 7 q' t f, p' 

^0 

ftciP' 

feu -‘p 
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Numeris autem illuftraturfupcrior doftrinahunc in moditin. Sit «quatio i C--72 R 

280. Sumatur dimidium numeri 2 80, nempe 140, &abcius quadrato fubtr.thatur 
1 3824 .nempe quotiens .qui oritur diuilo 373:48 .cubocx 72, per 27.dc remanet 5776, 
cuius radix quadrata eft 76 , qua fubtra&a ex 1 40 , remanet 6 4 .huius radix cubica eft 4, 
qua- fcruanda eft . Sumatur idem 140 , cui ackiacur 76 , nempe radix illius numeri 577 6, 
citum ducentis ex illa fubtra&ionc i fatta autem additione habetur 116; cuius latus cu- 
bicum eft 6 , cui addatur latus cubicum 4 , fuperius ieruatum , & fiet 1 o , pro radico 
quatfira . 

Non raro contingit ftante trq uationc u’ ea 'putjtq , Scii u' — p 
it ~ q ; Quadratum dimidij vltimi termini fcilicet q , non c(Tc maius 
cubo trientis quantitatis cognita, pcnultimi termini nempe p; Tunc 
fupponendus circulus N QP V , cuius femidiameter erit N O , ifquc 
fit ic 3 p ; fiuc media proportionalis inter terriam partem quantitatis 
nota p , & vnitatem . Huic circulo lupponatur inicripta N P , qua: 
fit > nempe, vt fit ad alteram datam quantitatem q, vt vnitas ad ter- 
tiam partem ipfius p ,• modo vterque arcus, tam fcilicet N QP.quam 
NVP.diuidaturtrifariam,- tunc enim NQ. radix erit qua: lita quemadmodum NV.’ 
Itaque iftius a-quationis radix non alio modo exprimetur, quam dicendo , c(Te fubtenden- 
tem illius arcus, qui tertia pars eft arcus illius cuius fubtendenscftu, radio fiue femidia- 
enctro exiftente vno . Vel illa , qua: fubtendit tertiam partem reliqui arcus &c. 

Quamobrcm fi daretur «quatio 1 C--30 R = 3 e? ; procedendum, vt hipra. Sedad 
generalem noftram conftruendi rationem accedamus . 

Linea MeDICEaE , quas AuEtor adgcncralem Effectionem Proliernatum 
excogitauit , luculenter explicantur . 

Prxtcrmiflis autem Lineis antiquitus excogitatis , de quibus iam fupra multa diximus » 
proximum eft , vt quas adinuenimus, hic fubijciamus, quarum tria funt genera . Quorum. 
Primum decem continet Lineas , 

Primum genus Linearum MeDICEarvM } (gff ad hoc primum genus 'pertinentium 
PRIMA 

Pro effectione Geometrica , cum Aquatio fuerit 

P Rimi generis Linearum , quas Mediccas appello, prima quidem eft illa, qux ad 
Geometricam effedtionem conducit Problematum eorum , quibus fit fatis per xqua- 
tioncm, in qua Quadrarum afficitur adiundtionc plani fub latere, dataque cocfficicntt» 
longitudine . Idem prole&b , quod, dilfimularc non licet. Circuli beneficio confcquimurj 
quia tamen nobis propofitum, eft lineis, quas adinuenimus, Problematibus omnibus 
obuiam ire ; hanc ob id placuit quoque in medium inuchcrc , nc ex hac parte defccilfe vi- 
deremur . 

Sit igitur eqAitio 1 Jpb z ' , id quum Anilyfn conduxit , vt eu exflicutu Geometrica 

Effeci 10 Atii ante Por tjmute compare tur . Rc folati tn Antlogifmum , vt fur eft ; fiet vt a Jg.b, 
adz ) iuz,udu. 



ExpoGca 
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Expofita fit rcila A B , qux fit cocffi- , 

'ciens longitudo , caque intclligatur ad . j i 

panes B , in infinitum produ&a ; & in ipfii 

produita fumantur qualcfcunque partes j i !> 

BC.BD.BE, bf, BG, BH, &c. & I I . t' 

cxpun&is B,C ,D,E,F , G,H&c.cri- | 

gamur pcrpcndicu!arcs,& inter AC, BC, f 

media reperiatur proportionalis ; item- Li 

inter A I) , B D ; item inter A E , B E ; in- / 

fuper inter A F, BF; item inter AG,BG, \r\ 

infuper inter AH,BH; & ita deinceps , f J _ _ j 

quibus medijs proportionalibus fiant x- A o 7.C JJ k e C u 

quales C K , DL ,eM,FN,GO,HP. 

Fer puncta vero B , K , I. , M , N , O, P, intelligaturdu&a quadam linea, h.tc illacft, 
qux ad Efle&ionem prxdidtam conducit; erit enim rcSangulum ACB, xquale qua- 
drato C K , nec diflimiliter redtangulum A D B , xquale quadrato DL,&fe de reliquis 
fed rcifangulum ACB xquale cft quadrato B C , vna cum rctftangulo A B C; ergo qua- 
dratum b C , vna cum rcilangulo ABC, xquabitur quadrato C K , & quadratum B D , 
vna cum rcciangulo A D B xquabitur quadrato D l , & ku deinceps . Huiufinodi igitur 
indolis eft linea B KLMNQ P, vt fi ex quocunque punito, exempli gratia Z, erigatur 
quxdam perpendicularis Z Y , quadratum BZ, vna cum rcitangulo ABZ, xquale fic 
quadratoZY; quamobrem fi coefficicns longitudo fueric A B , &in perpendicularierc- 
Zia cx punito B , leccrur B X xqualis reitx , qux poillc comparationis homogeneum ; 8c 


ex punito X agatur X Y parallela ipii AH, -ex punito vero Y, cadat perpendicularis YZ,- 
quadratum B Z , vna cum rcctangulo ABZ, xquabitur quadrato Z Y , feu B X . Innote- 
Icit igitur ignota quantitas, nempe BZ, vtpoteilla, cuius quadratum vna cum reftan- 

ciiln A r 7 vnmhir nnaHrfifn R Y . Prnnnltr-i* ioihirt>eiii iH»n<r t> _• 


gulo A BZxquatur quadrato B X . Propolicx igitur aquationis radix erit B Z , cum cius 
quadratum, vna cumrcitangulo fubcadcm , dataque coclficientc longitudine A B, x. 
. quale fit quadrato B X dato comparationis homogeneo . 

Hxc igitur cft genefis primx linex ex ijs quas adinucni , quafque Mediccas appello , 

Ad primum genus pertinentium Linearum MediceaRVM , 

S E C V N D A 

Pro Effeci ione Geometrica, cum dEquatio fuerit 
*’■*§ *b' asz btd. 

S Ecunda linearum medicearum eft , qux facit ad effeitionem Geometricam Problema-" 
tum, quibus fit fatis perxquationem, in qua cubus afficitur adiunitione folidi fiib 
latere , datoque coefficienre plano . 

Sit igitur aqualia a> + a ~ b' d, ad quum Analyfn conduxit , veta explicata Geomc- 
trica e (jelho dtlfanie Pon/mate comparetur . Rcfotuta in autlenfmttm , vt par ejl,fic vt* * | 
it adbi yttadada. 

Expolita fit recta A B , cuius quadra- K L M N O P 

tum iit coctficicns planum fublateralc , ca- 
que intclligatur ad partes B ininfinitunu. 
protraita; fumantur qualefeunque partes 
BC,BD,bE,BF,bG,BH,&c. &cx 
punitis B , C, 13 , E , F , G, H ,&c. erigan- 
tur perpendiculares . Fiat autem vt qua- Y 

dratumABad aggregatum quadratorum X 

A B , B C , ita B C ad iegmentum in C K ; 

& vt quadraturo A B ad aggregatum qua- I 

dratorumAB, B D , ira BDad tegmen- t .. .. 

tuminDL; vtquadratum AB adaggre- zc l) t t • 


BZC U E f G H 
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gatnm quadratorum AB, bE, ita B E , ad fe gmentum in E M i vt quadratum AB, ad 
aggregatum quadratorum Ab, BF, itABF, ad fegmentum in FN; vt quadrarum-,» 
AB ad aggregatum quadratorum AB, BC, ita BG, ad fegmentum in GO; vt qua- 
dratum AB, ad aggregatum quadratorum A B , B H , ita B H , ad fegmentum iiv 
H P ;& ita deinceps . Per pundia vero extrema prxdiSorum fegmentorum , quorum-, 
initio funtB, D, E, &c. intclligatur dufla quaedam lineas hic illa eil, qua; aJprxdi- 
ftam effedtionem conducit ; Cum enim fit , vt quadratum A B , ad aggregatum qua- 
dratorum A B ,BC, itaBC, ad fegmentum inCK, erit conuertcndo vt aggregatum* 
quadratorum AB, B C , ad quadratum A B , iti prxdidtum fegmentum in C K , ad 
B C s quamobrem folidum fub B C , in aggregatum 'quadratorum A B , B C , hoc cft cu- 
bus ex B C , vna cum folido fub B C , & quadrato A B , xquabitur folido abs fegmento 
in C K in quadratum A B s & cubus ex B D , vna cum folido ab eadem B D in quadra- 
tum A B.xquabitur folido abs fegmento in D L in quadratum A B; & ita deinceps. Huiuf- 
jnodi igitur indolis cft linea prxdidta , vt fi ex quocunquc punito, ex. gr. Z, erigatur qui- 
dam perpendicularis Z Y , occurrens prxdidti linei in pundlo Y , quadratum b Z , vni 
cum quadrato A B , ad quadratum A B , rationem habeat , vtZY, ad R 7 ; atque ade& 
folidum faflum abs BZ in planum, quod conflat duobus quadratis rectarum A B , BZ, 
atquabitur folido fadto abs ZY in quadratum A B,& fic de reliquis, Quamobremficoef- 
ficicns planum fuerit quadratum recti AB, & in perpendiculari creita ex pundloB, fe- 
cctur B X xqualis reitx , qui duita in quadratum A B facit comparationis homogencums 
H &cx punito X agatur X Y parallela ipfi A H , ex punffo vero Y cadat perpendicularis Y, 

Ime^MuU Z, folidum failum abs BZ in planum, quod conflat duobus quadratis rediarum A B,bZ, 
Ida miclli- hoc cft cubus B Z, vna cum folido abs eadem B Z in quadratum AB, atquabitur folido 
giiur occur abs Z Y in quadratum A B . Innotefcit igitur ignota quantitas , nempe R Z , vtporc illa— 
me hnc* cu i us cubus.vna cum folido ab eadem B Z, in quadratum A B, aequalis cft folido abs Z Y, 
Icnpuc An inquadratum A B. Propofiti igitur iquationis radix erit B Z , cum eius cubus vna cum 
panctu Y ! folido ab eadem in quadratum A B iqualis fit folido abs Z Y , hoc cft B X 1 in quadratum 
eiufdem A B dato comparationis homogeneo . 

Hic igitur eft genefis fecundi Linei ex ijs, quas adinucni, quafquc Medietas ap- 
pello , 

Jdprimumgerws pertinentium Linearum MedicearvM, 

TERTIA 

1 'j 

Pro EffeBione Geometrica , cum JEauatio fuerit 
a'*Q*ba l ~ b 1 d. 


T Ertia Medicearum linearum eft , qui facit ad effedtionem Geometricam Problema- 
tum , quibus fit fatis per iquationem , in qua cubus afficitur adiunilionc folidi fub 
quadrato , dataque coefficiente longitudine . 

Sit igitur aquati» 4 6‘ J,ad quam analyfis <onduxit ,vt eu explicata , Geomel 

trica efficti » , dilfantt Porifhtatc , comparetur . Rt (eluta in analogijmum , vtparcil.jftyf 
airjjfbaadt - , ita d , ad a . 


Expolita fit redta A B , cocfficiens lon- 
gitudo fub quadratica , eaqueintelligatur 
ad partes B , protracta in infinitum , & in* 
ipfa in infinitum, protradta fumantur qua- 
lefcunquc partes BC, BD,BE,'BF, 
B G , B H , &c. & ex pundfis B , C , D , E , 
F , G , H , erigantur perpendiculares , fiat 
autem vt quadratum A B , ad aggregatum 
cx quadrato BC, & rcfongulo A B C , 
hoc eft ad rcdtangulum A C B , ita B C ad 
fegmentum in C K , deinde vt quadratum 


K L M N O P 


BZ C D E F G H 

AB, ad 
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A B , .iii rcGangulum A 1> B , ita B D , ad fcgmcntum in D L , & vt quadratum A B , 
ad rcift.tngulum A E B , ita B E ad fcgmcntum in E M ; & vt quadratum A B ad rediangu- 
lum A F B , ira B F ad fcgmcntum in I : N ; pratcrca vt quadratum A B ad reflangulum- 
A G B , ita B G ad fcgmcntum in (’. O , & vt quadratum A B ad rcflangulum AHII, ita 
BH ad fcgmcntum in HP,&iti deinceps. Per punita vero extrema prxdiitorum Teg- 
mentorum , quorum initia funtB, C, D, Scc . intdligaturdufta quaedam linea ; liate illa 
cd, qua ad pradi&am edi; itionem conducit. Cfmenitn fit , vt quadratum A B , adre- 
itangulum ACB, ita B C ad fcgmcntum in C K erit conucrrcndo , vt rcitangulum A 
C B , ad quadratum A B , ita fcgmcntum in C K ad B C ; quamobrem folidum abs B C in 
reitangulum ACB, hoc eft in quadratum B C , vna cum rcitangulo ABC, hoc ed cu- 
bus ipfius B C , vnti cum (olido (ub A Bin quadratum ciufdem B C, aquabitur folido abs 
Tegmento in CK , in quadratum ciufdem A B ; & cubus ex B D , vna cum folido ex A B 
in quadrarum B D , aequabitur folido abs Tegmento D L in quadratum A B , & ita dein- 
ceps. Huiufmodi igitur indolis cd linea praditda vt(i ex quocunque puncto cx.gr. Z, 
erigatur qu ardam perpendicularis 2 Y , occurrens lineat pradi&a in punito Y , erit quad. 

Bz.vna cum rcdiang.ABZ.hoc cft rcdtangulum A Z B,ad quad.AB vt Z Y ad B 2;atq,adeo 
(olidum fjdtum abs Bz in rcdtangulum AzB.fcu in planum.quod condat quadrato B Z,& 
re&angulo A B Z , aquabitur folido fadto abs Z Y , in quadratum A B ;&(icdc reliquis . 
Quamobrem fi cocfficiens longitudo fubquadratica fuerit redta AB, & in perpendicu- 
lari eredi:! ex puncto B , feceturB X , atqualis redtar , qua- dudta in quadratum A B.facit 
comparationis homogeneum ,& ex pundto X agatur X Y.parallclaipfi A H , expundto HuiufmaU' 
vero Y cadat perpendicularis YZ, folidum fa&um absBzin rcdtangulum A Z B , feti in linea paral- 
planum , quod condat quadrato BZ,& rediangulo A B 7 , hoc eft cubus B Z vna cum fo- Ie ! 1 lmtlh ' 
ltdo ab ciuldem B Z quadrato in longitudinem A B , atquabitur folido abs z Y in quadra- 
tumAB. Innotefeit igitur ignota quantitas, nempe BZ , vtpocejlla, cuius cubus, vna ro i x :x dc- 
cum folido ab ciufdem B Z quadrato in longitudinem A B , aqualis cd folido abs Z Y , in ictipx , ..1 
quadratum AB. Propofita igitur aquationis radix erit B 'l ,cum eius cubus, vna cum- P uncl0 1 • 
(olido a quadrato ciufdem in longitudinem A B , aqualis fit folido abs Z Y , feu B X , io- 
quadratum ciufdem A B dato comparationis homogeneo. 

Hxc igitur cd genefis tertia linea ex ijs , quas admucni , quafquc Mediceas appello . 

Ad primum genus pertinentium Linearum MldicEaRVM. 

<i_V ARTA 

Pro EJfcBione Geometrica , cum £. quatio fuerit 
«t 4 b' a s h* d . 1 


K L M N O P 


Q VartaMedicearum Linearum cd, qua facit ad effcdlidnem Geometricam Proble- 
matum , quibus fit fatis per aquationem , in qua Quadrato-quadratum aflkicur 
w adiunftione plano-plani fub latere , datoque cocfficiente folido . 

Sit igitur t quatio 4* tj* b 1 4 — 61 d, ad quam analjjh conduxit , ut ea explicata , Geohte- 
frica effeci' 0 , dtClante Pon/mate , comparetur . Refoiula in analegifmum , vt parefi , fit vt 
4 ) Jp b > adi" , ita d, ad a. 

Expolita fit rei! a Ali, cuius cubus fit 
cocfficiens folidum fublateralc ; eaque in- 
lelligatur ad partes B , protrafta in infini- 
tum , & in ipfa protraida fumamur quaief- 
cumque partes BC, bD,rE,bF, BG, 
bH , &c. & ex punitis B , C , D , E , F, G , 

H , erigatur perpendiculares ; fiat autenu. 
vt cubus A B , ad folidum condans cubo 
B C , & cubo A B , ita B C , ad fcgmcntum 

in Ck,&vt cubus A B, ad folidum coti- __ _ 

dans cubo BD, decubo Ab, ita bD, ad A ' BZC o ef (fu 

fcg- 
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fcgmcntum in DL, & vt cubus A B, ad folidum conflans cubo B E, & cubo Ab j 
itaBE , ad fcgmcntum in E M ; & vt cubus A B ad folidum conftnnscuboBF, &cuboA 
B , ita B F ad Icgn.cntum in I N , & vt cubus A B . ad folidum conflans cubo B G , & cubo 
A B , ita B G ad fcgmcntum in G O > prstcrca vt cubus A B ad folidum conflans cnbo B H 
&cubo A B, itaBH.ad fcgmcntum in H 1’ , & ita deinceps. Per puniia vero extrema., 
pridiiftorum fegmentorum, quorum initia funt B,C ,D ,&c.intclligaturdufia quadam^ 
linea , hsc illa eft , qus ad praefletam e.Tcflioncm conducit . Cum enim fit , vt cubus Ab, 
> ad folidum conflans cubo B C, &cuboABitaBC, adfegmcntum in C it ; erit conuer- 
tcndo.vt folidum conflans cubo bC,& cubo A B, ad cubum A B, ira fcgmcntum in CIt, 
ad B C ; quapropter plano-planum fadtum abs B C , in folidum conflans cubo B C , & eo- 
bo A B , hoc eft quadrato-quadratum ipfius B C , vna cum plano-plano abs n C in cubum 

A. B , aquabitur plano-plano abs fegmento in C K in cubum A B , & quadrato-quadratum 
ex B D , vna cum plano-plano ab eadem B D , in cubum A B , aequabitur plano-plano abs 
fegmento in D L , in cubum A B t & ita deinceps . Huiufmodi igitur indolis eft linea prs- 
difta , vt fi ex quocumque punito ex. gr. Z , erigatur quadam perpendicularis Z Y , oc- 
currens prsdiils lineat in pundto Y , erit vt cubus B Z , vna cum cubo A B , ad cubum A 

B , ita Z Y , ad B Z , atque adeo quadrato-quadratum B Z , vna cum plano-plano abs B Z , 
incubum A B, squale erit plano-plano abs Z Y , in cubum A B ,&fic de reliquis. Qua- 
mobre fi cocfficicns folidum fublaterale fuerit cubus AB, &inperpediculari , crcitacx 
pundlo B , fecetur B X , squalis redis . qus dudta in cubum A B , lacit comparationis ho- 
mogeneum , & ex pundto X agatur X Y , parallala ipfi A H , ex pundto vero Y , cadat 

«““'pctpcsdkabtaYZ, plano-planum faiiumabsBZ, in folidum conflans cuboBZ , Se 
Jeb inulli- cubo A B , hoc eft quadrato-quadratum ipfius B Z ,vna cum plano-plano abs B Z , in cu- 
gitur occm bum A B , squabitur plano-plano abs Z Y , hoc eft BX > in cubum A B . Innotelcir igitur 
rete Ime* jgnota quantitas , nempd B Z , vtpote illa , cuius quadrato-quadratum vna cum plano- 
Tn'** , in P' an0 a * > cac ' cm B Z , in cubum A B .squale eft plano-plano abs Z Y , hoc eft BX. in eu- 
runcto Y ■ i >um A B . Propofits igitur squationis radix eft B Z , cum eius quadrato-quadratum, vni 
' cum plano-plano ab eadem in cubum AB, squale fit plano-plano abs Z Y , feu EX .iiL. 

cubum eiufdcm A B, dato comparationis homogeneo . 

Use igitur eft Genefis quarts lines ex ijs , quas adinueni, quafquc Mcdiccas appello. 


Ad primum genus perfwentium Linearum MED1CEARVM . 

Q_ V I N T A 

Pi» Effectione Geometrica , cum Aquatio fuerit 

4’ t’ d. 

S~\ VintaMediccarum Linearum eft, qus facit ad effedtionem Geometricam Proble- 
l / matum, quibus fit fatis per squationem, in qua Quadrato-quadratum afficitur 
adiundlione plano-plani fub cubo , dataque cocfficicnte longitudine . 

Sit icitur aquatio *' £3 tl d , *d quam Jealyfit conduxit y vt eo exp/iento Geome- 

tria efficito , diti ante rori/mate, comparetur . fe/oluta t» analogijmum , vtpar efift , vt x| 
ofy b aiadti ,itad ada. /' 

Expofita fit redfa A B , cocfficicns lon- 
gitudo, caque intelligarur ad partes B, 
produdta in infinitum, & in ipfaprotra- 
dla fumantur qualefeumque partes B C , 
bD.BE, BP.bG.BH.&c. &ex pun- 
dlisB.C, D,E,F,G,H, &c.erigantur 
perpendiculares ; Fiat autem vt cubus AB, 
ad folidum conflans cubo B C , 8c folido a 
quadrato eiufdcm B C , in longitudinem^ 

A B , ita B C , ad legmentum in C K , & vt _____ 
cubus A B , ad folidum conflans cubo A 
BD> & folido a quadrato bD, in longi : 
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tudincm A E , ita n D , ad Tegmentum in DL, & vt cubus A R, ad folidum conftan 
cubo BF., , cum folido a quadrato n E, in longitudinem Al>, ita Ii r. , ad fegmentum in 
E M; & vt cubus A B , ad iolidum conftanscubo B E , & folido & ou.idr.tto Ri ; , ad lon- 
gitudinem A B , it.i B F ad iegmentum in F N , & vt cubus A B , ad lolidum conflans cubo 
))G, vna cum folido a quadrato B G , in longitudinem A B , it.i B G ad fegmentum in G 
O i prxterea vt cubus A B ad folidum conflans cubo B H , cum folido a quadrato B H , in- 
longitudinem A B , ita b H , ad fegmentum in H P , & ita deinceps . Per punita vcr6 ex- 
trema pradiftorum fegmentorum , quorum initia funtB.C.D, &c. intclligaturdiufta- 
quaedam linea :Hxc illa eft, qua; ad pradi&am cffe&ioncm conducit; Cum enim fit, vt 
cubus A B , ad folidum conftanscubo B C , & folido a quadrato E C , in longitudinem- 
A B, ita B C , ad fegmentum in C x; erit conucrtcndo vt cubus B C, vna cum folido .i qua- 
drato B C , in longitudinem A B , ad cubum A B , ita fegmentum in C k , ad BC: Quapro- 
pter plano-planum faitum abs BC.in folidum conflans cubo bC,Sc folido a quadrato B C, 
inf longitudinem Ab, hoc eft quadrato-quadratum ipliusBC, vna cum plano-plano i 
cubo eiufdem B C , in longitudinem A B , aquabitur plano-plano abs fegmento in C K , in 
cubum Ab , & quadrato-quadratum ex B D , vn-a cum plano-plano a cubo b D , in longi • 
tudincm A B , aquabitur plano-plano abs fegmento ipfius D L, in cubum A B ; & ita dein- 
ceps. Huiufmodi igitur indolis eft linea iamditta, vt fi ex quocumque punfto ex.gr.Z, 
erigatur quxdam perpendicularis Z Y , occurrens linea: pradiZla in punito Y , erit vt cu- 
bus B Z , vna eum folido a quadrato eiufdem B Z , in longitudinem A B , ad cubum A B , 
ita Z Y , ad B Z , atque adeo quadrato-quadratum B Z , vna cum plano-plano a cubo B Z , 
in longitddinem A B , aquale erit plano-plano abs Z Y , in cubum A B , & fic de reliquis . 
■Quamobrem fi coefficiens longitudo fubcubica fuerit a B , & iu perpendiculari , crcita ex 
punflo B , fecetur B X , squalis reihe , qua; duila in cubum A B , facit comparationis ho- 
mogencum , & ex punito X agatur X Y , parailaia ipfi A H , ex punito vero Y , cadar Huiofmodl 
perpendicularis Yz, plano-planum fadtum absBZ, in lolidum conflans cuboBZ, &lmea par.il. 
lolido a quadrato eiufdem B Z , in longitudinem A B , hoc eft quadrato, quadratum ipfius 'f 1 * 'oreUi- 
B Z , vna cum plano-plano a cubo eiufdem B Z , in longitudinem AB, aquabitur plano-®“ r “ r 
plano abs Z Y , hoc eft B X , in cubum A B . Innotefeit igitur ignota quantitas , nempe B.™»* d* 
Z, vtpoti illa, cuius quadrato-quadratum, vna cum plano-plano a cubo eiufdem B Z ,'cnp<i, 

Jn longitudinem Ab, aquale eft plano-plano abszY, hoc di BX, incubumAB. Pro-? Ui ‘daY. 
pofita igitur aquationis radixeritBz, cum cius quadrato-quadratum, vna cum plano- 
plano a cubo eiufdem in longitudinem A B , aquale fit plano-plano abs Z Y , fcu B X , in 
cubum eiufdem A B, dato comparationis homogeneo . 

Hac igitur eft Genefis quinta linea ex ijs , quas adinueni, quafquc Mcdiccas appello . 

Ad primum genus fertinentium Linearum Medicearvm. 

SEXTA 


Pro Effc&ionc Geometrica, cum Ai/juutia fuerit 

£*<**:=: i>' 4 . 

S Exta Medice arum Linearum eft', qua facit ad effe&ioncm Geometricam Problema i 
tum, quibus fit fatis per aquationem , in qua Quadrato-quadratum afficitur adiun- 
<fione plano-plani fub latere , datoque coefficicntc folido . 

Sit igitur aquatio a* il d, ad quam Anatjfis conduxit , vt c* explicata Geome- 

trica effectio , dictante torifmatt , comparetur . Refoluta in analogijmum , vt par tjl fit ,vrao 
aadhl tlladadf. 


jr.. 


HuiufmrxJi 
linea paral- 
lela intelli- 
gituroccur 
rere line* 
tnixtz de- 
le riptar , in 

putido Y. 
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Expolita fit refla AB, cuius quadra- 
tum eft coefficierrs planum fubquadrati- 
cum , caquc intclligatur ad panes B , 
produfla in infinitum , & in ipfa produ. 
fla fumantur qualefeumque partes BC, 
liD.BE, BF. bG.BH, &c. 8c ex pun- 
flisB,C,D,E,F,G,H, &c. erigantur 
perpendiculares ; Fiat autem vt cubus AB, 
ad (olidum conflans cubo B C, & (olido ab 
eadem B C , in quadratum A B , ita B C , 

ad iegmentum ipfius C K , & rurfus vt eu- A 

bus A B, ad folidum conflans cubo BD, 

& (olido ab eadem B D , in quadratum A B , ita P, D , ad fegroemum ipfius D L ; & vt cu- 
bus A B , ad folidum conflans cubo B E , & folido ab eadem II E , in quadratum A Ii , iri 
B E, ad fegmentum ipfius EM ; & vt cubus A B , ad folidum conflans cubo B F , & folido 
ab eadem B F ; in quadratum A B , ita B F , ad fegmentum ipfius F N ; & vt cubus A B, ad 
folidum conflans cubo B G , & folido ab eadem B G , in quadratum A B , iti B G, ad feg- 
mentum ipfius GO;&vt cubus A B, ad folidum conflans cubo B H , & folido ab eadem 
B H , in quadratum A B , ita B H , ad fegmentum ipfius H P , & ita deinceps . Per punfla 
vero extrema pnrdiflorum fegmentorum , quorum initia funt B, C , D , 8tc. intclligatur 
elufla quidam linea : Harc illa cft, qua: ad prxdiflam effeflionem conducit ; Cum enim 
fit , vt cubus A£, ad folidum conflans cubo B C , & folido ab eadem B C , in Quadratura 
Ab , ita B C , ad fegmentum ipfius C K , erit conuertcndo , vt folidum conflans cubo B 
C, & folido ab eadem B C, in quadratum Ai», ad cubum Ab, hoc e Acubus B C , vna 
cum folido ab eadem B C , in quadratum A B , ad cubum A B, ita fegmentum ipfius C K, 
ad BC , &c. quapropter plano-planum faflum abs B C , in folidum conflans cubo bC,Sc 
folido ab eadem BC, in quadratum A B, hoceft quadrato-quadratum ipfius BC, vn£ 
cum plano-plano a quadraro ipfius B C , in quadratum A B , aequabitur plano-plano abs 
fegmento ipfius C K , in cubum AB; & quadrato-quadratum exBD, vna cum plano- 
plano A quadrato eiufdcm B D , in quadratum a B, aquabitur plano-plano abs fegmento 
ipfius D L , in cubum A B, & ita deinceps . Huiufraodi igitur indoliscft linea iam cii&a-, 
ve fi ex quocumque punflo ex. gr. Z , erigatur quidam perpendicularis Z Y , occurrens 
linei pridifli in punflo Y , erit vt cubus B Z , vna cum (olido ab eadem B Z , in quadra- 
tum AB, ad cubum Ab, irazY, adBZj atque adeb quadrato-quadratum Bl, vni 
cum plano-plano a quadrato eiufdcm B Z , in quadratum Ab, xquabitur plana-plana 
abs L Y , in cubum Ab, fiefiede reliquis. Quamobrem fi fubquadraticum ceeraciens 
planum fuerit quadratum ipfius A B, & in perpendiculari ex punflo B, feceturBX, ae- 
qualis reflat , qui dufla in cubum Ab, facit comparationis homogcncum , &cx punflo 
X agatur X Y , parallela ipfi A H , ex punflo vero Y , cadat perpendicularis Y Z : Plano- 
planum faflum abs Bl, in folidum conflans cubo eiufdcm B Z , & folido ab ipfa Bl, itu, 
quadratum A B , hoc eft quadrato-quadratum B Z,vna cum plano plano a quadrato ciuf. 
dem B Z , in quadratum A B , xquabitur plano-plano abs z Y , hoc eft B X , in cubum AB, 
Innotefeit igitur ignota quantitas nempe B Z , vtpotc illa , cuius quadrato-quadratum- , 
vna cum plano-plano a quadrato eiufdcm B l , in quadratum A B , xqualc cft plano-pla- 
no abs Z Y , hoc cft B X , in cubum A B . Propofitx igitur xquationis radix erit B l , cura 
eius quadrato-quadratum , vna cum plano-plano a quadrato eiufdcm in quadratum a B. 
xqualc fit plano-plano abs z Y, feuBX, in cubum eiufdcm Ab, dato comparationis 
bomogenco. 

Hic igitur eft Gencfis (extx Line* ex ijs , quas adinueai . quafque Mcdiccas appello. 
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GEOMETRA PRO M O T V S. ij> 

Ad primum genus pertinentium Linearum MeDICEARVM, 

SEPTIMA 

Pro Effectione Geometrica , citm Aequatio fuerit 
a' b* a ~ l>' d . 

S Eptima Mcdiccarum Linearum cft , qua: facit ad cftcflioncm Gedmctricam Proble- 
matum, quibus fit fatis peraequationem, in qua Quadrato-cubus afficitur adiun- 
flione plano-iolidi fub latere , datoq uc coefficicnte plano-plano . 

Sit igitur aquatio a, itjfb* a ^ b- d, ad quam AnaljJis conduxit , it ea explicata , Gcomt- 
trtea effeti io , dtclante Porifmatc , comparetur . Re follita in an alogi fmum , it par cft , fit it 
a* ad b' ,itad , ad a • 

Expolita fit refla A B , cuius quadra- K L M N O P ' , 

to-quadratum fit coefficicns plano-pla- 
num fublateralcicaque intelligaturad par- 
tes B, protrafla in infinitum , & in ipfa_. 
protrafla fumamur qualefeumque partes 
BC,bD,bE,bF, BG, bH,&c.&cx 
punflis B,C,D,E,F,G,H, &c.crigantur i Y 

perpendiculares ; fiat autem refolutio qua- X| n 

drato quadratorum in fimplices longitu- 
dines , vt fuo loco tradidimus, lecundum 

politam quantitatem. Quadrato-quadra- A ii Z C D~E~-F~G H ” 

tum A B , rcfolutum fit in longitudinem u , 

& quadrato-quadratum ex B C , refolutum fit in longitudinem ,3 , & quadrato-quadratum 
B D, refolutum fit in longitudinem y, quadrato-quadratum B E, in longitudinem <f, qua- 
drato-quadratum BF, in longitudinem i quadrato-quadratum B G, in longitudinem^, 
quadrato-quadrat u m B H,in longitudinem r , & fic deinceps . Deinde ex his duabus a, & 

P ,Cnt /a, mox vcr&fiat, vt a , ad u , ita B C , ad fcgmcntumipfiusC k , &i:a deinceps. 
Pcrpunfla vcr6 extrema pratdiflorum fegmentorum , quorum initia funt b ,C,D , &c. 
intclligaturdufla quaedam linea ; Hacc illa cft, qua; ad prxdiflam effeflionem conducit; 

Ciun enim fit , vt B C , ad fegmentum ipfius C K , ita a , ad « ; ergo conucrtendo erit vt u 
ad a , ita fegmentum ipfius CK, ad BC, quapropter plano-fo!idum faflum abs(3 feuBC, 
in plano planum conftans a feu quadrato-quadrato AB , Scfi fcu quadrato-quadrato B C 
hoc cft quadrato-cubus ipfius BC, vnacum plano-folido ab eadem BC, in quadrato- 
quadratum ipfius A B , aequabitur plano-folido abs fegmento ipfius- CK, in quadrato- 
quadratum ciufdcm A B ; & quadrato-cubusex B D, vnacum plano-folido ab eadem— 

BD ,in quadrato-quadratum ipfius A B, aequabitur plano-folido abs fegmento ipfius D 
L in quadrato-quadratum eiufdcm A B, & ita deinceps . Huiufmodi igitur indolis cft lia 
fica praedifla vtfi ex quocunque punflo cx.gr.Z, erigatur quadam perpendicularis z 
Y j occurrens linea iam diflx in punflo Y, erit vt quadrato-quadratum BZ, vna cum qua- 
* drato-quadrato A B , ad quadrato-quadratum A B , ita Z Y ad B Z ; atque adeo quadrato- 
cubus B Z , vna cum plano-folido abeadem BZ , in quadrato-quadratum A B , aquabi- 
tur plano-folido abs Z Y , in quadrato-quadratum A B ; & fic de reliquis ; Quamobrem fi 
coefficicns plano-planum fublateralc luerit quadrato-quadratum ipfius AB, & in per- 
pendiculari erefla cx punflo B,fccetur BX, aequalis refla:, qua: dufla in quadrato-quadra- HuinCni-xN 
tum ipfius A B , facit comparationis homogencum , & ex punflo X , agatur X Y , paral Ici a , p ci J 1 ! 

ipfi A H , ex punflo Y , cadat perpendicularis Y Z.plano-lolidum faflum abs B z,in plano- ^c«ar'occuc 
planum conltans quadrato-quadrato ipfius BZ ,& quadrato-quadrato ipfius A B, hoc eftecre I, 
quadrato-cubus ipfius B Z.vna cum plano-folido ab eadem B Z , in quadrato-quadratum- le 
A B,xquabitur plano-folido abs Z Y, hoceftBX, in quadrato-quadratum AB. Inno- Ia ‘Pf e ’ 
tclcit igitur ignota quantitas, nempe BZ, vtpoteilla, cuius quadrato-cubus, vnicunv 1 ° ' 

C 2 plano- 
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plano-folido ab eadem in quadrato-quadratum A B , aiquatur plano-folido abs 7 . Y , hoc 
c(fBX, in quadrato-quadraram A B . Propofira: igitur arquationis radix erit B 7. ; c uni- 
cius quadrato-cubus, vna cum plano folido ab eadem in quadrato-quadratum Afi, x- 
qualis fit plano-folido abs Z Y , leu B X , in quadrato-quadratum ciufdcm A B dato com- 
parationis homogeneo. / 

Hxc igitur eft genefis Septima: lincte ex ijs , quas adinucni , quafque Mcdiccas appello 

Ad primum genus pertinentium Linearum MuDICEarvm , 

OCTAVA 

Tro Effectione Geometrica, cum jErjuatio fuerit 
a’oj+1 ) i a'c= b' d x . 

O Ctaua Medicearum Linearum eft , qux facit ad clfcflioncm Ceometricam Proble- 
matum, quibus fit fiitis per xquationem, in qua Quadrato-cubus afficitur adiun* 
ftione plano-folidi fub quadrato , datoque cocfficientc folido . 

Sit igitur aquatio t\ dj- b i a 1 =3 b > d\ad quum Analyfti conduxit, vt ea explicata Geome- 
trica EffeCfio, dilfaxre Pori/mate, comparetur , Rejoluta tn Analotifmum , vt par eft \ fitvt 
4 > i' ,ad 6> ,ita d‘ ad a'- , 

Expolita fit refla A B, cuius cubus fit KLMNOP 

cocfficicns (olidum lub quadraticum ; ca- 
que intclligatur ad partes B , protrafla in 
infinitum ,- & in ipfa protrafla fumantur 
qualelcumquc partes B C , B D , B E , B 
F, BG, BHi &c. & ex punflis B,C, 

I> , E , F , G , H , &c. erigantur perpendi- 
culares ; Fiat autem vt cubus A B, adfo- 
lidum conflans cuboBC , decubo A B , 
ita quadratum BC, ad quadratum fcg- 
tnenti ipfius C K ; & vt cubus A B , ad io- 
lidura conflans cubo B D , & cubo A B , 
ita quadratum B D , ad quadratum fegmenti ipfius D L ; & vt cubus A B . ad folidum con- 
flans cubo B E , & cubo A B , ita quadratum B E , ad quadratum fegmenti ipfius E M ; & 
vtcubusAB, ad folidum conftanscuboBF, &cuboAB, ita quadratumBF, ad qua- 
dratum legmenti ipfius f N; & vt cubus A B , ad folidum conflans cubo B G , & cubo A 
B , ita quadratum B G , ad quadratum fegmenti ipfius G Oi&vtcubus AB ,ad folidum- 
conflans cubo i H . & cubo A B , ita quadratum B H , ad quadratum fegmenti ipfius H P ; 
& ita deinceps.Per punfla vero extrema prxdiflorum fegmentorum quorum initia funt B, ■ 
C,D,&c.intclligatur dufta quxdam lincajHatc illa eft, qua- ad prxdiflam effeflionem con- 
ducit ; Cum enim fit , vt cubus A B , ad folidum conflans cubo B C, & cubo A B , ita qua- 
dratumBC, ad quadratum fegmenti ipfius C K j eriteonuertendo, vt folidum conflans 
cubo b C , & cubo A B , hoc eft cubus B C , vnd cum cubo A B , ad cubum A B , ita qua- 
dratum fegmenti ipfius CK, ad quadratum BC: Quapropter plano-folidum faflum i 
quadrato L C , in lolidum conflans cubo B C , & cubo A B ; hoc eft quadrato-cubus ipfius 
b C , vna cum plano-folido a quadrato eiufdcm G C , in cubum A B , xquabitur plano- fn. 
lido a quadrato fegmenti ipfius C K , in cubum ciufdem A B ; & quadrato-cubus ex B D , 
ynacumplano-folidoaquadrato ciufdcm BD> incubum A B, a-quabitur plano-lolid» 
abs quadrato legmenti ipfius DL, in cubum A B, & ita dcinccpj , Huiulmodi igitur 
indolis eftliricapratdifla ; vt fi ex quocumque punflo, exempli gratia Z, erigatur qua:- 
dam perpendicularis Z Y , occurrens iam difl® linea: in punflo Y , erit vt cubus B Z . vn£ 
cum cUbo A B , ad cubum A B , ita quadratum Z Y , ad quadratum B Z i atque adc6 qua- 
drato-cubus B z , vna cum plano-folido a quadrato eiufdem B z , in cubum A ii , atquabi- 
tur plano-folido abs quadrato Z Y , in cubum AB, & fic de reliquis i Quamobrcm fi lub; 



BZC P E F G H 


CUjl 

tis!) 

tufr 

te 

qaa, 

coiu 

qua 


dr; 

X; 


ia 

n 

i 

t 

t 

1 

c 

] 

1 


Digitized by Google 


GEOMETRA PROMOTVS. n 

quadraticum coefficicns (olidum fuerit cubus ipfius A B , & in perpendiculari cxpundlo 
B , fccctur B X arqualis redite , cuius quadratum dudium in cubum A B , facit comparatio- 
nis homogeneum ; & ex punito X agatur X Y , parallela ipfi A H ; ex punito vero Y , ea- Huiufmndt 
dat perpendicularis Y Z , plano-folidum fadtum abs quadrato B Z , in folidum conflans linei paral- 
cubo B Z > & cubo A B , hoc cfl quadrato-cubus ipfius B Z , vnacum plano folido a qua- Ida intclli- 
drato ciufdem B Z , in cubum A B > aquabitur plano-folido abs quadrato Z Y , hoc efl R' tur < J i;c “ r 
quadrato B X , in cubum A B ; Innotcfcit igitur ignota quantitas , nempe B Z , vtpotc illa, ™ r * te 
cuius quadrato-cubus, vna cum plano-folido a quadratociuldem B Z , in cubum A B, at- iaipt* , m 
quatur plano-folido abs quadrato Z Y , hoc cfl quadrato B X , in cubum A B . Propofits pando Y . 
igitur atquationis radix erit BZ, cum cius quadrato-cubus, vnacum plano-folido a qua- 
drato eiu (dem incubum A B , arqualis fit plano-folido abs quadrato ZY, fcu quadrato B 
X > in cubum ciufdem A B , dato comparationis homogenco , 

H*c igitur cfl Genefis Q&aua: Linea; ex ijs, quas adinucni , quafquc Mediceas appello,' 

Ad primum genus pertinentium Linearum MedicearvM, 

NONA 


Pro effectione Geometrica , cum Mrjttatio fuerit 
a'%b'a'~ i’d\ 


N Ona Medicearum Linea ad Geometricam cffedlioncm conducit Problematum, qui-' 
bus fit fatis per aquationem, in qua Quadrato-cubus afficitur adiundtione plano- 
iolidi fubcubo , datoque coefficicnte plano . 

Sil igitur equitio t' ^*b‘t > =: i' d , ad quttm Analyfjs conduxit ,it etexplictuGeome- 
trict e ff titio diCtuue Pori/ mute e omp tritor . Rcfolutttn antlegi/mum , vt ptr ejt ,fitvt a* t 
b t,tdb ,ittd'tdti. 

Expolita fit re&a A B , cuius quadra- KlMNOP 

tum lit coefficiens planum , fubcubicunu. 
caque intelbgatur ad panes B ;in infinitum 
protrudta , & in ipfa produfla fumantur 
qualefcumque partes BC, BD, BE, B 
F, BG, BH , &c.&cxpunflisB,C,D, 

E,F, G, H, &c. erigantur perpendicu- 
lares ; Fiat autem vt cubus AB, ad foli- 
dum conflans cubo B C , & folido abs B C, 
in quadratum A B , ita quadratum B C , ad 

quadratum fegmenti ipfiusCK; & vteu- A 

bus A B , ad folidum conflans cubo B O , 

& folido abs BD, in quadratum AB, ita quadratum B D, ad quadrarum fegmenti ip- 
fius D L ; Deinde vt cubus B E , ad folidum conflans cubo B E , & folido abs B E.inqua- 
dratum A B , ita quadratum ts E , ad quadratum fegmenti ipfius E M ; & vr cubus A B , 
ad folidum conflans cubo B F,& folido abs B F, in quadratum A B, ita quadratum B F , ad 
quadratum fegmenti ipfius F N ; & vt cubus A B , ad folidum conflans cubo B G , & fo- 
lido abs B G , in quadratum A B, ita quadratum B G, ad quadratum fegmenti ipfius G O, 
& vt cubus a B , ad folidum conflans cubo B H , & folido abs B H , in quadratum A B, ita 
quadratum B H ad quadratum fegmenti ipfius H P ; & ita deinceps . Per pundtavero 
extrema prardiaorum fegmentorum , quorum initia funt B , C , D , &c. intelligatur dufia 
quadam linea, hacc illa efl, qua: ad cfie&ioncm prardnhnm conducit,- Cum enim fit vt 
cubus A B ad fohdum conflans cubo B C , & folido abs B C , in quadratum A B, ita qua- 
dratum B C,ad quad.fegmenti ipfius C Kicnt conuertendo.vt folidum conflans cubo B C , 
& folido abs B C , in quadratum A B , ad cubum A B , ita quadratum fegmenti ipfius C 
K , ad quadratum B C ; quamobrem plano-folidum abs B C, quadrato in folidum conflans 
£pbq BC > oc lo lido abs B C , in quadratum A B , hoc efl quadrato-cubus ipfiusBC, vna 
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aa CAROLI REN ALDINI1 

Cum plano-folido abs cubo E C , jn quadraram A B , aquabitur plano-folido abs quadrtu 
to Icgmenri' ipfius C K , in cubum A B i & quadrato-cubus abs h D , vna cum plano-foli, 
doeiufdemBD , cubi in quadraram A B, xqiiabitur plano-folido ex quadrato fegmenti 
ipfius D L , in cubum A B , & ita deinceps . Huiufmodi igitur indolis eft Linea prxcii&u 
vt fi ex quocumque pundto ex. gr.Z, erigatur quxdam perpendicularis ZY, occurrens li- 
nex i.im didar in punfto Y , quadrato-cubus B Z, vna cum plano-folido ex cubo BZ, in_, 
quadratum A B , fit aequalis plano-folido abs quadrato Z Y , in cubum AB, & fic dc reli- 
quis , Quamobrem fi cocfficiens planum fubcubiqum fuerit quadratum redtx A B , & in_, 
perpendiculari erefta ex punito B , fecetur B X , aqualis ei , cuius quadratum dultum in_, 
cubum ipfius A B , facit comparationis homoge.icum , & ex punlfo X agatur X Y , paral. 
lclaipfi /A H , cx punito vero Y, cadat perpendicularis YZi plano-folidum faltumabs 
quadrato B Z , in folidum conflans cubo B Z , & folido ab eadem B 2 , in quadratum AB i 
hoc cft quadrato-cubus ipfius B Z , vna eum plano-folido ab ciufdcm B Z , cubo , in qua- 
dratum AB, aequabitur plano-folido abs quadrato Z Y , in cubum AB. fnnotefeit igi- 
tur ignota quantitas , nempe B Z , vtpote illa , cuius quadrato cubus , vna cum plano-fo- 
lido ab ciufdemB Z cubo, in quadratum AB, xqualis cft plano-folido absZY, hoc eft 
B X , quadrato , in cubum ipfius A B . Propofitx igitur aquationis radix erit B Z , cunu 
cius quadrato-cubus , vna cum plano-folido ab ciufdcm cubo in quadratum A B, xqualis 
fit plano-folido cxZY, hoccftBX, quadrato, incubum AB, dato comparationis ho. 
Ijiogcnco. 

H-tc igitur cft Gcncfis nonx Lincx ex ijs , quas adinucni , quafquc Mcdiceas appello , 


Ad primumgenus pertinentium Linearum MkdicHaRvM , 

DECIMA 

Pro Effectione G emetrica , cum AEquauo fuerit 

b'd, 

D Ecima Linearum Mediccarum eft , qux facit ad effe&ioncm Geometricam Proble- 
matum, quibus fit facis per xquationcm.in qua Quadrato-cubus afficitur adiuniiio- 
nc plano- (olidi fub quadrato-quadrato , dataque coefficientc longitudine . 

Sit igitur aquatio u’ ^ b a* — b‘ d , ad quum unulyfis conduxit , vt eu exf licitu , Gcotnt- 
tricu cfjcilio , dtf/unre Ftrifimute , com furetur , Fi /eluta in analtgijnwm , vt fur e!t , fit vt 
4* rjt bu' udb*, itu d,udu. 

Expolita fit rella A B , qux fit cocf- K L M N O P 

ficiens longitudo fubquadrato-quadratica, 
caque intelligatur in infinitum ad partes B, 
protracta , & in hac ipfa protralia fuman- 
tur qualclcunquc partes B C , B D, B 
E, BE ,BG, BH , &c.&ex punitis B, 

C , D , E , F , G , H, &c. erigantur perpen- 
diculares, Deinde quadrato-quadratum., 
ipfius AB, refoluaturin longitudinem a, 
mox vero quadrato-quadratum B C , re- 
foluaturin longitudinem /3, &plano-pla- — ..... i ■ . - — - — ■ 

num fub cubo BC,& longitudine AB! re- * 

foluatur in longitudinem y; item quadrato-quadratum BD, in longitudinem d; & pia-' 
no-planum fub B D , cubo , , & longitudine A B , in longitudinem « , & fic dc reliquis vr 
autem a ad /8 , plus y , ita fiat b C ,jad fegmentum ipfius C K ,- & vt a , ad d , plus i , ita fuf 
B D , ad fegmentum ipfius D L , & ita deinceps . Fer punita vero extrema prxdidtoruin 
legmentorum, quorum initia furit B , C,D, &c. intelligatur dulta quxdam lincai hxe 
illa eft, qux ad prxdidtam effedtionem conducit! Cum enim fit, vt a ad fi plus y , iti 
J} C i ad fegmentum ipfius C K , erit conucrtcndq vt fi plus y ad a, hoc cft quadrato-- 
" 7' ' qiu- 
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quadratumBC, plus plnno-planoacubo eiufdcm BC, in longitudinem A B, ad qua- 
drato-quadratum A B , ira fegmentum ipfius C K, adBC; critob id plano-folidum- 
fadumabs B C, in plano planum conflans quadraro- quadraro BC,& plano plano ex 
cubo B C , in longitudinem A B , hoc elt quadraro-cubtis ipfius BC, pius plano-folido 
abs quadrato-quadrato B C, in longitudinem A B , aqualis plano-folido abs iegmento ip- 
iius CK, in quadrato-quadratum A B; & quadrato-cubus BD, vnacuni plano-folido 
a quadrato-quadrato eiufdcm BD, in longitudinem AB, aquabitur plano-folido abs 
fegmento ipfius D L , in quadrato-quadratum A B i & ita deinceps . Huiufmodi igitur in- 
dolis c(l linea pradida , vt fi ex quocunque pundo.cx. gr. Z , erigatur quaedam perpendi- 
cularisZY, occurrens pradida linei in pundo Y , erit vt quadrato-quadratum BZ, 
vna cum plano-plano abscubo B Z , fnlongitudinem AB, ad quadrato-quadratum A B , 
itaZY, ad B 7 ; atque adeo quadrato-cubus exBZ, vna cum plano-folido ex quadra- 
to-quadrato BZ, in longitudinem A B, aequabitur plano-folido abs Z Y, fcu BX, in qua- 
drato-quadratum A B , &fic de reliquis. Quamobrem fi coefficiens longitudo fubqua- 
drato-quadratica fuerit AB, & in perpendiculari ex punito B, fcccturBX, zqualis re- 
dis , quat duda in quadrato-quadratum A B facit comparationis homogcncum; & ex pun- 
&o X agatur X Y , parallela ipfi AH, ex punito autem Y, cadat perpendicularis Y Z , Hutofnndl 
plano-folidum facium abs B Z , in plano-planum conflans quadrato-quadrato B Z , & pia- i, nca 
no-plano abs cubo BZ, in longitudinem AB, hoc cft quadrato-cubus ipfiusbz, vna feli intelli- 
cum plano-folido abs quadrato-quadrato eiufdcmBZ, in longitudinem A B , aquabitur Rj tut " ccut 
plano-folido abs Z Y , hoc eft B X , in quadrato-quadratum A B . Innotefeit igitur igno-J^"^ ‘j“ 
ta quantitas , nempe B Z , vtpoti illa , cuius quadrato-cubus, vna cum plano-folido abs i ctl pt* . m 

S uadrato-quadrato eiufdem B Z , in longitudinem A B , aquatur plano-folido abs Z Y , punito Y . 
u B X , in quadrato-quadratum A B . Propofttz igitur aquationis radix cft B Z , &c. 

Hic igitur cft Genefis decimi Linei ex ijs.quas adinucni, qualquc Mediccas appello . 

Secundum Genus Linearum MedicearvM } (ef ad huiufmodi genus pertinentium , 


PRIMA 


Pro EffeBione Geometrica y cum JEquatio fuerit 
a' — ha~ 0 . 

D Ecima prima Linearum Medicearum eft , qui facit ad effefiionem Geometricam., 
Problematum , quibus fit fatis per aquationem in qua quadratum afficitur mulra- 
plani fublatere, dataque cocfficiente longitudine ; Etfi autem idem circuli beneficio con- 
fequi licet , ob eam tamen , quam attulimus caufam de prima differentes linea placet hanc 
pariter adfcifccre . 

Sit igitur aquatio a 1 — i a =3 z . 1 , ad quam Analyfis conduxit , vt ea explicata Geometrica 
effeti io dtilantt Por ij mate , comparetur . Refoluta in analogi (mum , vt par eft Jit , vt a -- b ad 
spyitaiada. 

Expofita fit reda A B, coefficienslon- K L M N O P 

gitudo , & in hac ad partes B , in infinitum 
protrada accepta fint qualcicumque par- 
tcsBC,BD,BE, BP. bg, BH, &c. & 
ita deinceps. Ex pundis vero *,C , D,E,F, 

G , H , perpendicularibus eredis, fiat vt A 
C,ad legmentum ipfius Ck, ita prididum ^ 

fegmentum eiufdcm C K , ad B C , & vt A . 3t 1 

D , ad fegmentum ipfius D L, ita hoc idem 
fegmentum ad B D, & vt A E , ad fegmen- 
tum ipfius E M , ita hoc idem fegmentum- A B z 

ad BE , & vt A F , ad fegmentum ipfius F 
N , ita hoc idem fegmentum ad F B , & vt A G , ad fegmentum ipfius G O ; ita hoc idemJ 
fegmentum ad £>G,& vt AH.adfegraentumipfiusHP, itahocidcm fegmentum adB 
; N, & 
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N , & ita dcinCcps . Per punfla vero exrrema prxdiflorum Tegmentorum , quorum initii 
ftinr B , C , D . &c. inrelligatur dufla quzdam linea , hxc illa clt , qua: ad pratdiflam effe- 
flionem conducit ; Cum enim fitvtAC, ad Tegmentum ipfius CK, ita hoc idem Teg- 
mentum ad C B , & vt A 0 , ad Tegmentum ipfius D L , ita hoc idem Tegmentum ad D B , 
& fic de reliquis , reflanguium A C B , xquabitur quadrato Tegmenti ipfius CK,&rc- 
flangulum AD B, xquabitur (juadrato Tegmenti ipfius DL, Scc.Sed reflanguium A C 
B , e fi squale quadrato A C , minus reflanguto C A B ; ergo quadratum A C , minus re- 
flangulo C A B , xquabitur quadrato Tegmenti ipfius C K , & quadratum A D , minus re- 
flangulo D A B.xquabitur quadrato Tegmenti ipfius D L,& ita dcinceps.HuiuTmodi igitur 
Indolis eft linea prsdifla.vt fi ex quocumq; punfl(/':x gr. Z, perpendicularis quidam eri- 
gatur Z Y, occurrens linea: iam <lifls in punflo Y /quadratum AZ, minus reflanguIoZ 
A B , xqualc fit quadratoZ Y . Quamobrem fi coefficiens longitudo fuerit AB, & in per- 
1 m« parat' pcndiculari crefla ex punflo B Tccetur B X , squalis redis , qus poflit comparationis ho- 
letaintelli- mogencum,&cx punflo XagaturXY, parallela ipfi A H , occurrens line* iam didte in 
gitut occur pupulo Y , ex pundlo vero Y , cadat perpendicularis T Z , quadratum A Z , minus reflan- 
ictc line* gulo Z A B , xquabitur quadrato 2 T , Teu B X . InnoteTeit igitur ignota quantitas, nem- 
(cript* , m pe A Z , vtpote illa , cuius quadratum minus rcdiangulo lub eadem , dataque cocfficicnter 
pundioY. longitudine A B , squale eft quadrato B X. dato comparationis homogcnco . rropofitx 
igitur squationis radix eft B Z , &c. 

Hxc itaque eft Genefis Line* DecimxPrimx ex ijs, quas adinucni , quaTque Medi- 
ceas appello. 

Ad Secundum genus pertinentium Linearum M EDlCE A R VM, 

S E C V N D A 


Pro EffeBione Geometrica , cum /Equatio fuerit 
a> — b l a F3 i l dt 

Ecima Teeunda Linearum Medicearum eft , quxfacitadcffcflioncm Geometricam 

Problematum , quibus fit Tatis per xquationem, in qua cubus multa multa folidi Tui» 

latere , datoque coefficiente plano . 

Sit igitur equitio u> — t 1 13 t. d, tdquom Anulyjis conduxit , x'f eu explicat* Veome- 
icu effeflio didunto Porifnutc comp uretur ; RefoluU m anulogijmum , vt ftr (B, fit vt “ 


D 


tr,ct t’ 

t'adb' f itududu. 




K L M N O t 
■ ! 


Expofita fit refla A B , cuius quadra- 
tum fit cocfficiens planum Tublaterale, & 
in ea ad partes B , in infinitum protrafla-. 
fumantur qualcTcumqoe partes B C , B D , 
bE.BE, bG. bH, &c.&ex punflisB, 

C,D,E,F,G,H, Scc. erigantur per- 
pendiculares ; Fiat autem vtquadratunu. 

A B , ad cxcefiiim , quo idem quadratum-, 
fuperatur a quadrato AC, ita AC, ad 

legmentum ipfius C K , & vt quadratumu 

A B , ad exceffum , quo idem quadratum A BZCDEFGH 

fuperatur a quadrato A D , ita fiat A D , ad fegmentum ipfius D L ; Se vt quadratum Afl» 
ad cxccflum , quo idem quadratum A B , fuperatur a quadrato A E , ira fiat A E , ad Teg- 
mentum ipfius E M ; & vt quadratum A B , ad exceffum , quo idem quadrarum fuperatur 
a quadrato A F , ita A F , ad fegmentum ipfius F N ; & vt quadratum A B , ad excclluia-.» 
quo idem quadratum fuperatur a quadrato A G , ita A G , ad Tegmentum ipfius G O ; & 
vt quadratum A B , ad exceffum , quo idem quadratum fuperatuv a quadrato A H , ita A 
H , ad fegmentum ipfius H P , & ita deinceps . Per punfla vero extrema prsdiflorum-. 
Tegmentorum, quorum initia Tam B, C , D , E > &c. imclligatur dufla qujedam Linea, hsg 
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illa cft ,qux ad prxdi&am cflcCtioncm conducit ; Cum enim fit , vt quadratum A B , ad 
cxccflum , quo idem quadratum fuperatur a quadrato AC, ita A C ad fegmentum ipfius 
C K ; erit conucrtcndo , vt quadratum A C , minus quadrato A I! , ad quadratum A R . 
ita fegmentum ipfius CK, ad AC: quamodrem folidum fub AC, in quadratum AC, . 
minus quadrato A B ; hoc cft cubus ex AC.minuslolidoab eadem A C,in quadratura.. 

Ali, xquabitur folido abs fegmento ipfius CK, in quadratum AB: & cubus ex AD, 
minus folido ab eadem A D , in quadratum A B, aquabitur folido abs fegmento ipfius 
DL, in idem quadratum A B , & ita deinceps. Huiufmodi igitur indolis cft linea pra'- 
difta ; vt fi ex quocumque pundlo, exempli gratia Z, erigatur quaedam perpendicula- 
ris Z Y, occurrens iam di3s linex in pun&oY, quadratum A Z, minus quadrato AB, 
adquadratumAB, habeat rationem, vtZY, aaAZ; atque adeo folidum fa&umabs 
A Z , in planum , quo quadratum A B , fuperatura quadratoAz , hoc eft cubus ex A Z, 
minus folido ex A Z , in quadratum A B , xquabitur (olido fadto abs Z Y , in quadratmn- 
AB, & fic de reliquis ; Quamobrem fi cocfficicns planum fuerit quadratum redite A B , <fe 
in perpendiculari crctfta ex pundoB, (eccturBX, quxdu&a iu quadratum Ab, facit 
comparationis homogcncum ; & ex pundto X agatur X Y , parallela ipfi A H, occurrens 
lines iam didix in pun&oT .cxpundfo vero Y, cadat perpendicularis YZ, folidum fa-gitur occut 
dtum abs A Z , in planum , quo quadratum A B , fuperatur a quadrato A Z , hoc eft eu- Iere line» 
bus A Z , minus folido ab eadem A z , in quadratum A B , atquabitur folido abs Z Y , ixv de ‘ 
quadratum AB. Innotefeit igitur ignota quantitas , nempe AZ, vtpotcilia, cuius eu- pjjjSa y !' 
bus multatus folido ab eadem A Z , in quadratum A B, squalis cft folido abs Z Y , in qua- 
dratum A B . Propofiti igitur squationis radix cft A Z ,cum eius cubus &c. 

Hxc igitur eft Genefis Decima: fecunda: Linee ex ijs , quasadmueni, quafqueMcdi- 
ccas appello 

Ad fecundum genus pertinentium Linearum MEDICEARVM, 

tertia 

Pro effectione G eomctrica , eumAEauatio fuerit 

a' — id' — b'd. 


D Ecima tertia Linearum Mcdiccarum cft, qus facit ad cffe&ioncm Geometrica m- 
Problematum , quibus fit fatis perxquationem , in qua Cubus afficitur multa iolidi 
fub quadrato , dataque coefficicnte longitudine . 

Sit igitur aquatio ai — 6a l S Ld, adauam Anaiyfis conduxit, -vt tu explicatu Geome- 
trica efjeilio dictante Porijmatc comparetur . Re fo luta in analogifmum , vt par cjl , fit vt 4 1 — 
6 a, adi 1 ,itadada. 

Expofita fit rcdla A B, cocfficicns lon- K L M N O P 

gitudo fubquadratica , & in ea ad partes B, 

Crotradta in infinitum fumantur qualef- 
cpmquc partes BC,BD,bE, BF,b 
G, BH , &c. &ex pundlisB, C, D, E, 

P , G , H , &c. erigantur perpendicula- 
res ,• Fiat vero vt quadratum AB, adex- 
ceflum, quo rectangulum C A B, fuperatur 
a quadrato A C , ita A C , ad fegmentum- 
ipfius C IC i & vt quadratum A B , ad cx- 

ccflum.quorc&angulumDAB, fupera- A DZC D e E G H 7 

tur d quadrato A D , ita A D , ad fegmen- 
tum ipfiusDL; &vt quadratum A B , ad excetfum, quorcftangulum E AB, fuperatur 
a quadrato A E , ita A E , ad fegmentum ipfius E M ; & vt quadratum A B , ad cxcefliun 
quo redtangulum F A B fuperatur a quadrato A F , ita A F , ad (egmentum ipfius F N ; & 
yt quadratum A B , ad cxccffinn , quo reft angulum G A B , fuperatur a quadrato A G , 

D ita 
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iti A C » ad fegmentum ipfius G 0 ; & Vt quadratum A B , ad cxccflum , quo redangu- 
JumllAB, fuperatur a quadrato AH, itaAH, ad fegmentum ipfius HP, & ita dcin. 
ceps . Per punfta vero extrema proditiorum fegmentorum quorum initia funt J1 , C , D , 
&c. intclligatur dufta quidam linea ; Hac illa eft , qui ad prxdi&am effectionem condu- 
cit ; Cum enim fit vt quadratum A B , ad cxcelTum , quo rc&angulum C A B , fuperatur $ 
quadrato AC, ita AC, ad fegmentum ipfius C K i critponuertendo, vrexeeffus, quo 
quadratum A C , fuperat re&mgulum C A B , ad quadratum A B , ita fegmentum ipfius 
CK ,ad A C ; & fic de reliquis; quamobrem folidum abs A C,in cxccflum , quo quadra* 
tum a C , fuperat rc&angulum C A B , hoc eft in quadratum AC, minus rcftangulo C 
A B ,hoc eft cubus ipfius A C , minus folido fub A B , in quadratum eiufdem A C, xqua-> 
bitur folido abs fegmento ipfius C K , in quadratum ipfius A B , & cubus ex A D , minus 
folido fub A B , in quadratum ipfius A D , iquabitur folido abs fegmento ipfius D L , m 
quadratum eiufdem A D , & ita deinceps . Huiufmodi igitur Indolis eft Linea prodicta^, 
Vt fi ex quocumque pundto ex. gr. Z , erigatur quidam perpendicularis z Y , occurrens li- 
nei iam diCli in pundtoT, fit quadratum A z, minus rcClangulo z A B , ad quadratum-, 
AB, vtzr, ad Aziatque adeo folidum faCtum absAZ, incxceffum, quo quadratum 
■A Z , fuperat rcftangulumZ AB, hoc eft cubus A Z, minus folido Ab, in quadratum 
Az, xquabitur folido fa&o abs •ZZ, in quadratum'A B, & fic de reliquis . Quamobrem 
fi cocfRcicns longitudo fubquadratica fuerit rc#a A B, & in perpendiculari erecta ex pun* 
do B fetetur B X , squalis reCtl , qui duCta in quadratum A E , facit comparationis lio- 
paogeneum > & ex punito X agatur X T , parallela ipfi A H , occurrens linei iam diiti in 
punito Z , ex punito vero Z , cadat perpendicularis V 7 . , folidum abs A z , in cxccflum , 
quo quadratum A Z , fuperat reCtangulum Z A B , hoc eft cubus ex A Z, minus folido ab 
eiufdem A Z , quadrato , in longitudinem A B , iquabitur folido abs Z T , quadratum A 
B ; Innotcfcit igitur ignota quantitas , nempe a Z , vtpotc illa , cuius cubus, minus lolido 
ab eiufdem A Z , quadrato in longitudinem A B , iqualiscft folido abs Z Y ; in quadra- 
tum A B ; Propofiti igitur aquationis radix erit A Z , cfim cius cubus , &c. 

Hic igitur eft Genefis Decimi tertii Linei est ijs, quasadinucni , quafqueMcdi* 
ftas appello. 

Ad fecundum genu s pertinentium Linearum MedicearvM , 

QLV ARTA 

Pro Effectione Geometrica , cum jEquatio fuent 
a*~h> 4 — b> d, 

D Ecima Quarta Medicearum Linearum eft , qui facit ad efledionem Geometricam 
Problematum, quibus fit fatis per iquationcm, inquaQuadrato-quadratum a£ 
ficitur multa plano-piani fub latere , datoque cocfficicnte folido . 

Sit tgiiur aquatio a*—bla~ iid,ad quum Anatjfi! conduxit , vtea explicat* Came* 
frica Eflilfio, dictante Fortfmate, comparetur . Jte/tfnU in Analogi fmum , vt par eft i fitvg 
ql .. L ,ud bi , ita 4 ad a , 
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GEOMETRA PROMOTVS. 27 

Expolita Iit rcdla A B , cuius cubus fit KUINOP 

cocflkicns (olidum fublatcrale , 8c jn caad 
ad partes B, in infinitum ; protraSa fuman- 
tur qualelcumque partes BC.BD, BE , 

BF, BG, BH, &c. & cx pundtisB.C, 

D , E , F , G , H , &c. erigantur perpen- 
diculares; Fiat autem vt cubus AB, ad 
cxceflum , quo cubus idem fuperatur a 
cubo A C, ira AC . ad fcgtnentum ipfius 
C K , & vt cubus A B , ad cxcelTum , quo | j 

cubus idem (operatur a cubo AD, ita AD, A 1 iiZC~D~E F G H ' 

fegmentum ipfius DL,- &vt cubus AB, 

ad cxccfium , quo idem cubus fuperatur a cubo AV , , irayfE, ad fegmertum ipfius E M, 

& vt cubus A Ii , ad cxccffinn quo idem cubus fuperatur a cubo A F , ita A f, ad fegmen- 
tum ipfius F N ; & vr cubtis A B , ad cxcelTum , quo idem cubus fuperatur a cubo A G , 
ita A C , ad fegmentum ipfius G O, & vt cubus A P ,ae! cxcelTum , quo idem ct:bus fupe- 
ratur a cubo A H , ita A H , ad fegmentum ipfius H P ; & ita deinceps . Per pundta vero 
extrema prxdiflopum fegmentorum , quorum initia funt B ,C,D , &e. intelligatur dudia 
quadam linea , hxc illa cft, qux ad prxdiftam cfTcitiorcm conducit; Ciim enim fit vt 
cubus A B , ad excclfijm , quo idem cubus fuperatur a cubo A C , ita A C , ad fegmentum 
ipfius C K ; erit conucrrcndo , vt liuiufmodi cxccflus, quo fcilicet cubus A C , fuperat cu- 
bum AB, ad cubum A B, ita fegmentum ipfius C K , ad AC; quapropter plano-pla- 
num faCtum abs^r C, in folidum , quod cft exccflus, quo cubus A C, fuperat cubum A B, 
hoc cft quadrato-quadratum ipfius AC, minusplano-plano c x vf C, in cubum A Ii, ae- 
quabitur plano plano ab fegmento ipfius C K , in cubum AB, & quadrato-quadratum 
cxA D, minus plano-plano ab eadem A D , in cubum A It, aequabitur plai.o-plano abs 
fegmento ipfius D L, in cubum A B,& ita deinceps. liuiufmodi igitur indolis cft linea 
prxdifta , vt fi cx quocumque punito ex.gr.Z, erigatur quaedam perpendicularis z V , 
occurrens linea: iamdiitat in punito Y, erit vt cubus A Z , minus cubo A E , ad cubum a r, 
iraZ Y ad A Z ; atque adeo quadrato-quadratum A z , minus plano-plano ab eadem A Z , 
incubum A B , aquale erit plano-plano abs Z Y, incubum A B ; Scita de reliquis ; Qiu- 
irrobrcm fi cocfficiens folidum fubiatcralc fuerit cubus AB, & in perpendiculari catta 
cx punito P, , fccetur B X , arqualis rcitx , qux duita in tubum A b , facit comparationis l r :| r n , | ( - 
homogeneum , & cx punito X , agaturX Y , parallela ipfi A H , cx puncto vero Y , cadat|i ne , pa, -i- 
perpcndicularis Y Z , plano-planum faitum ab Az.in folidum, quod cA exccflus.quo cubusVU incelli- 
A Z . 1 fuperat cubumAB, hoc cft quadrato-quadratum ipfius A Z , minus plano-plano ab ? ituc °-cur 
A T , incubum A B.xquabitur plano-plano abs Z Y,hoecftBX, in cubumAB. Inno- r “* (jt 
tefeit igitur ignota quantitas, nempe A Z , vtpotcilla, cuius quadrato-quadratum minusi CI ip IZi 
plano-plano ab eadem AZ,in cubumAB, atqualc cft plano-plano ab AT, hoc cft BX .puntta Y . 
in cubum A B . Fropofittr igitur aquationis radix c tlA Z, cum eius quadrato- quadra- 
tum, &c. 

Hxc igitur cft Gcncfis linea: dccimxquartx ex ijs, quas adinucni, quafque Mc- 
ccas appello . 

Ad fecundum genus pertinentium Linearum MeDICEARVM . 

Q_ V I N T A 

Pro Ejfcciionc Geometrica, cum jEauatio fuerit 
<»4 — b ai ” b> d . 


D Ecima quinta Linearum Mcdicearumcft, qux facir ad effectionem Geometricam 
Problematum, quibus fit fatis per aquationem , in qua Quadrato-quadratum affici- 
tur multa plnno-plani fub cubo , dataque cocfficientc longitudine. 
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Sit a/jitatit aa — 6ai — i>d, ad quam analyfit conduxit , vt ta exf licita , 'CeimeZ 
trica cjjcitio , dttfantc Ponfmatc , ccm faretur . Rt /eluta in anaUgtJmum , vt far e ii , fit vt 
4 X — 0 a< adii ,itad ada . 


KIMNOP 


BZC DEFfiH 


Expolita fit rcfta A B , cocfficicns Ion. 
gitudo fubcubica , & in ea ad panes b , jn 
infinitum protratSa , fumantur qualefeum* 
que partes BC, bD, bE, bF, BG, B 
H . &c. & ex pun&is B , C , D , E, F. G,H, 

&c. erigantur perpendiculares ; fiat autem 
vt cubus A B , ad exccffum , quo fblidum a 
quadrato A C , in A B , longitudinem , fu- 
peratur a cubo ipfius AC, ita .4 C, ad 
segmentum ipfius C k , & vt cubus A B, ad 

excefTum , quo folidum a quadrato A D, in ^ 

longitudinem A B , fuperatur a cubo ipfius 
A D ■ ita A D , ad fegmentum ipfius D L , & vt cubus Af,, ad exccffum , quo' folidum A 
quadrato A E , in longitudinem A B ; fuperatur a cubo ipfius A E , ita A E, ad fegmentum 
in EM,& vt cubus yf B,ad cxceffum ,quo fblidum a quadrato A F, in longitudinem AB, 
fuperatur a cubo A F , ita A F , ad fegmentum ipfius F N , & vt cubus v< B , ad cxcc(fum_. , 
quo folidum a quadrato AG, in longitudinem AB, fuperatur a cubo AG, ita A G , ad 
fegmentum ipfius G 0 , 8f vt cubus A B , ad exccffum , quo folidum a quadrato A H , inJ 
longitudinem A B . fuperatur i cubo A H , ita A H , ad fegmentum ipfius H P , & ita dein- 
ceps. Pcrpun&a vero extrema praediatorum fegmentorum, quorum initia funr B , C, 
D> &c, intelligatur duffa quaedam linea ; Harcilla cft, qua; ad pratdidiam efieffioncm 
conducit ; Cim enim fit , vt cubus A B , ad cxceffum , quo folidum a quadrato A C , in_. 
longitudinem vfR, fuperatur i cubo^C, ita A C , ad fegmentum ipfiusCK, critcon- 
uertendo , vt huiufmodi cxccflus , [quo cubus aC , fuperat folidum a quadrato AC, in 
longitudinem A B , ad cubum A B , ita fegmentum ipfius C K, ad A C , quapropter plano- 
planum faflum ab A C , in folidum , quod cft cxcefTus , quo cubus A C , fuperat folidum A 
quadrato^C, in longitudinem tB, hoc eft quadrato-quadratum ipfius AC, minus 
plano- plano it cubo AC], in longitudinem! A B , aequabitur plano-plano abs fegmen- 
to ipfius CK, in cubum A B, & quadrato-quadratum ex t D , minus plano-plano a 
cubo A D , in longitudinem AB, xquabitur plano-plano abs fegmento ipfius DL, 
in cubum A B > & ita deinceps . Huiufmodi igitur indolis eft Linea prxditfta , vt fi ex quo- 
cumque punfio ex. gr. Z , erigatur qusdam perpendicularis Z Y , occurrens linea; iam di- 
iftic in pun&o Y , fit vt cubus A Z , minus folido a quadrato ciufdcm A Z , in longitudinem 
A B , ad cubum A B , itd Z Y , ad A Z , atque adeb quadrato-quadratum A z minus plano- 
plano a cubo AZ, in longitudinem A B , sequale fit plano-plano ab Z T , in cubum AB,' 
& fie dc reliquis . Quamobrem fi cocfficicns longitudo fubcubica fuerit A B , & in perpen- 
diculari ercdfa ex punfio B , fecetur B X , aqualis redtx , qua; ducta in cubum A fi, facit 
comparationis homogCAcum, & ex pumftoX agatur XY , parallela ipfiAH, ex putida 
verb Y , cadat perpendicularis Y Z ; plano-planum fadfum abs AZ, in exccflum , quo 
cubus A Z , fuperat folidum a quadrato eiufdctn A z , in longitudinem A B,hoc cft quadra- 
to-quadratum ciufdcm AZ, minus plano-plano a cubo ipfius A Z , in longitudinem AB, 
aquabitur plano-plano abs Z Y , hoceftBX, in cubum AB , Innorefcit igitur ignota- 
quantitas , nempe A Z , vtpote illa , cuius quadrato-quadratum minus plano-plano a cubo 
ipfius A Z, in longitudinem AB, squale eft plano-plano abs Z Y ,hoc cft BX, in cubum 
AB. Propofit* igitur aequationis radix erit A Z, cum cius quadrato-quadratum mi- 
nus, &c. 

Hiec igitur cft Genefis Lines Decimsquinta; exijs, quas adinueni , quafquc Medt- 
ceas appello, 
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geometra promotvs; 3 * 

Ad fecundum genus pertinentium Linearum MediceaRVM. 

SEXTA 

Pro Efftclione Geometrica , cum £qiutio fuerit 
a* -b' a'zsb'd. 

D Ecima fexta Linearum Mcdiccarum cft, qua: facit ad effcflionem Geometricam 
Problematum, quibus fit fatis per aquationem , [in quaQuadrato-quadratum af- 
ficitur multa plano-plani fub plano , datoque coefficicntc plano . 

Sit igitur equitio e* — b * u l rs ii d, ad quam Analjfis conduxit , vt ea explicata , Geome- 
trica cjfclfio , dUlante Porifmate , comparetur . Rcfoluta m analogi fmum , vt fartft,fitvt 
a’ -ia' adii , ita i, ai a. 

Expolita fit refla A B , cuius quadra : K I. M N O P 

tum fit coefficicns planum fubquadrati- 
cum, & in hac ad partes B , in infinitum., 
protrafla fumantur qualefeumque panes 
BC, B D, BE, BF.BG, BH, &c. 

&ex punflisB, C,D,E,F,G,H, &c. 

crcflis perpendicularibus , fiat, vt cubus A y ' 

B , ad cxcelfum , quo cubus A C, fuperat x n 

folidum ab eadem yfC, in quadratum- I 

A B , itl A C , ad fegmentum ipfius C K ; j 

& vt cubus A B , ad excelfum , quo cubus ^ b z clfE rG H " 

AD, fuperat folidum ab eadem AD, in- 

quadratum A B , ita A D , ad fegmentum ipfius D L ,' & vt cubus A B , ad cxceffura , quo 
cubus A E , fuperat folidum ab eadem A E , in quadratum A B , ita A E, id fegmentum- 
ipfius E M , & vt cubus A B , ad cxcelfum , quo cubus a F , fuperat folidum ab eadem A F, 
in quadratum A B , ita A F , ad fegmentum in F N ,& vt cubus A B , ad cxcelfum , quo cu- 
bus a G , fuperat folidum ab eadem A G , in quadratum a B , ita A G , ad fegmentum in- 
GO.St vt cubus A B , ad cxcelfum , quo cubus A H , fuperat folidum ab eadem A H , in- 
quadratum A B , ita A H , ad fegmentum in H P , & ita deinceps . Per punfta vero extre- 
ma pridiflorum fegmentorum , quorum initii funt B , C , D , &c. intelligatur dufla qua:- 
tlam linea; haec illa cft, qua- ad pratdiflam effeflionem conducit; Cum enim fit, vt 
cubus A B , ad cxcelfum , quo cubus A C , fuperat folidum ab eadem A C , in quadratum 
A B, ita A Cad fcgmcntumjipfius Ck , erit conucncndo vt Ituiufmodi cxcclfus , quo cu- 
bus A C , fuperat folidum. abeadem A C , in quadratum a B , ita fegmentum ipfius C K , 
ad aC , quapropter plano-planumfaflumabs aC, incxccfTum quo cubusAC, fuperat 
folidum ab Cador. A C, in quadratum A B, hoc cft quadrato-quadratum ipfius A C, mi- 
nus plano-plano a quadrato eiufdem AC.in quadratu aB, arquabitur plano-plano abs CK, 
in cubum A B ; & quadrato-quadratum ex A D , minus plano-plano a quadrato eiufdem- 
A D , in quadratum A B , arquabitur plano-plano abs fegmento ipfius D L ,in cubum A B , 

& ita deinceps. Huiufmodi igitur Indolis eft Linea pnrdifla, vtfi ex quocumque pun- 
cto ex. gr. Z , erigatur quardam perpendicularis Z Y , occurrens linea: prxdifls in punflo 
7 fit vt cubus AZ , minus folido ab eadem A Z, in quadratum aB; ad cubum aB, ita 
Z T , ad A Z , atque adeo quadrato-quadratum A Z , minus plano-plano a quadrato ciuf- 
dem AZ, in quadratum aB, aquabitur plano-plano abs Z T , incubum aB, &ficde- HuiaCaitH 
reliquis squamobrem fi fubquadraticum coefficicns planum fuerit quadratum ipfius A B, pajd- 
& in perpendiculari ex punflo B , fccetur B X , ecqualis refla: , qux dufla in cubum A B , 
lacu comparationis homogeneum, & ex punflo X, agatur X r, parallela ipfi a H , ex pun- t cr c Imci 
flo vero T cadat perpendicularis Y Z.plano-planum iaftum abs Air, in cxcelfum» quo mixta: d:- 
icubus A Z , fuperat lolidum ab eadem A Z , in quadratum A B , hoc cft qtiadrato-quadra- ,cn B* ’ "* 
tum a Z , minus plano-plano a quadrato ciufdcm a Z , in quadratum A » , iquabitur pia- pa "" J ‘ * 

no-plauo 
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tJo-phnoabsZT.hoccft BX , incubum AB. Innotefcir igitur ignota quantitas , nempe 
A z,vtpoti illa , cuius quadrae o-quad, minus plano-plano .i quadrato ciufdcm A Z, in qua- 
dratum A B , atquale eft pla n o-plano abs z T , hoc cft E X , in cubum A B . Propofit.c igi. 
fur aequationis radix erit A 7. , cum cius qaadrato-qu.idratum minus plano plano &c. 

H.tc igitur cft Genefis Linea: Dccimafcxtatcx ijs, quas adinucni , quafquc Medi- 
ccas appello. 

Ad fecundum genus pertinentium Linearum MEDICEAKVM, 

SEPTIMA 

Pro EffeBione Geometrica, ciim Liquatio fuerit , 

<*' — b* a — b ' d , 

D Ecima feptima Linearum Medicearum cft , qua’ facit ad Geometricam cffcflionenC 
Problematum, quibus fit fatis per aquationem in quaQijadrato-ctibus afficitur 
inulta plano- folidi fub latere , datoque cocflkicntc plano-plano . 

Sit igitur aquatm a’ — b' t aa b' d ,jJ tjttam An ai}!: i conduxit , vt eu explicatu Geometri- 
ca e ficato dictante Pori/mate , comparetur . Jtefi/uta tn analogi /mum , vt par e/1 , fit vt at — 
b' ad b' , ita d ad a . f 

Expolita fit quadam refla AB, cuius K L M N O P 

'quadrato-quadratum eft cocfficicns pla- 
no-planum fublateralc , & in ea ad partes 
B , in infinitum protrafla fumantur qua- 
Icfcumque partes BC,bI),BE,BF,B 
G , B H , &c. & ex punflis B , C , D , E , 

F, G, H, &c. creetis perpendicularibus ; 
li.t: refolutio quadrato-quadratorumin-. 
jimplicds longitudines, vtfuo locotradi- 
dimus , fecundum politam quantitatem, & 
quidem quadrato-quadratum ex A C , rc- 
foiutumfit in longitudinem « , &quadra- 
to-qi>adratum A D , in longitudindem y , quadrato-quadratum A E , in longitudinem $ , 
quadrato-quadratum A F, in longitudinemi quadrato-quadratum AG, in longitudi- 
nem £ quadrato-quadratum A H, in longitudinem * , & fic deinceps . Quadrato-quadra- 
tum A fl , refolutum fit in longitudinem 8 , deinde differentia inter a , & 8 > & /*> mos ve- 
ro fiat , v 1 8 , ad « , it;i A C , ad legmentum ipfius C K , & ita deinceps . Per punfla veri 
extrema prardiftorum fegmentorum , quorum initia funt B , C , D , fle. intclligatur dufla 
qua-dam linea :H.rc illa eft, qua- ad pr.rdiflam cfleflionem conducit;Cum enim lit.vt A C, 
ud k gm.in C h,ita A.ad ^ , ergo conucrtendo erit, ftt,« , ad 8 , ita iegm. in C K , ad AC, 
quapropter pIano-folidum 6 flum ab A C ,ini/ plano-plamim.quoa fuperat/2, icu qua- 
drato- quadr. A C, fuperat quadrato-quadratum A B, hoc eft quadrato-cubus ipfius A C, 
juinuspljro-folidoabcademA C, in quadrato-quadratum ipfius A B, aquabitur pla- 
no- (olido abs fegmento ipfius C K , in quadrato-quadratum ciufdcm A i! ; & quadrato- 
cubus ex A D .minus plano- iolido ab eadem AD, in quadrato-quadratum A B , aqua- 
bitur plano-folido abs fegmento ipfius DL, in quadrato-quadratum ciufdcm A B , &ici 
deinceps , Huiufinodi igitur indolis cft linea prxdifla , vt fi ex quocumque punfloex. gr. 
Z , ci igatui quadam 'perpendicularis Z Y , occurrens line* pru-diflx in puncto Y , erit ve 
quadrato quadratum A Z, minus quadrato-quadrato A B, ad quadrato-quad.A B, ita L Y, 
ad A d atque adeo quadrato-cubus AZ, minus plano-lolido ab eadem A L , inquadra- 
to- quadratum A S , aquabitur plano-folido abs Z Y, in quadrato-quadratum A B , & 
fic de reliquis . Si ergo cocfficicns plano-planurn fublateralc fuerit qcadraro-quad. ipfius 
A A, Ce in perpendiculari crcflacx punflo S.fccctur B X, aqualis reflat, qux ducra in qua- 
drato-quadratum ipfius A B , facit comparationis bomogeneum , &cx pur.cto X agatur 
X Y, parallela rpfi AH , ex punflo verdY, cadat perpendicularis YZ; Plano-folidunu 
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GEOMETRA PROMOTVS; 31 

faCtum abs A Z , in exceflum , quo quadrato-quadratum A z , fupcrat quadrato-quadra-" 
tum A B , hoc eft quadrato-cubus ipfius A Z , minus plano-folido ab eadem AZ, in qua- 
drato-quadratum A B , trquabitur plano-folido absZY, boc cft BX, inquadrato-qua- 
dratum Ai. Innotefcit igitur ignota quantitas nempe A Z , vtpotiilla, cuius quadrato- 
cubus minus plano-folido ab eadem in quadrato-quadralnm Ai, xquabitur plano-foli- 
do abs Z Y , hoc cftiX, in quadrato-quadratura A i . Propoli tat igitur xquationis ra- 
dix erit A Z, cum cius quadrato-cubus minus plano-folido ab eadem in quadrato-qua- 
dratum A B , arqualis fit plano-folido abs Z Y , fcuAX, in quadrato-quadratum AB, 
dato comparationis homogeneo . Propo litat igitur xquationis radix cft A L , &c. 

Hic igitur eft Genefis Linei Dccimatfeptim* cxijs, quasadinueni, quafquc Medi, 
ccas appello , 

Ad Secundum genus pertinentium Linearum MED1CEARVM, 

OCTAVA 

Pro Effectione Geometrica , cum Aequatio fuerit 

b'd l . 

D Ecimaoflaua Linearum Mediccarumeft, quxfiicit ad effeiftionem Geometricam 
Problematum > quibus fit fatis per aquationem in qua Quadrato-cubus afficitur 
multa plano-folidi fub quadrato , datoque coefficicnte folido . 

Sit igitur aquatio 4' — h 'a l = t) d, ,ad quam Jnalyfis conduxit , it et explicata Geome- 
trici ejftff io diUantt fori/matt , em faretur . gtfoluu in anahgi/mum , it far tji fit, it 41 
ad b , ita d 1 td a 1 , 

Expolita fit redta A B , cuius cubus K L M N O P 

fir coclficiens folidum fubquadraticum , & 
in ea ad panes B , in infinitum protraffa 
fumantur qualeicumque partes B C , B D , 

B E , B F , B G , B H » &c. & ex punftis B , 

C , D , E , F , G,H, erigantur perpendi, 
culares i fiat autem vt cubus A B , ad cx- 
cedum , quo cubus A C , fupcrat cubum. X 

A B , ita quadratum A C , ad quadratum 
Jegmcnti ipfius CK, & vt cubus AB, ad 
excelfum , quo cubus a D > fupcrat cubum 
A B , ita quadratum AD, ad quadratu iru 
fegmenti ipfius D L ; & vt cubus A B , ad cxcclTum , quo cubus A E , fupcrat cubum A B , 
ita quadratum A E , ad quadratum fegmenti ipfius EM; & vt cubus A B , ad excelfum- , 
A F , fuperat cubum A B , ita quadratum A F ; ad quadratum fegmenti ipfius F N ; & vt 
cubus A B , ad excelfum , quo cubus A G , fupcrat cubum A B , ita quadratum a G , ad 
quadratum fegmenti ipfius G O ; & vt cubus AB, ad cxcclTum, quo cubus AH, 
fupcrat cubum a B , ita quadratum A H,ad quadratum fegmenti ipfius H P ,& ita deinceps. 
Per punfta veri extrema pridifiorum fegmentorum , quorum extrema funt B,C , D, &c. 
intelligatur dudla quadam Linea ; hic illa cft , qui ad pnditfam effectionem conducit ; 
Cum enim fit , vt cubus A B , ad excelfum , quo cubus a C , fupcrat cubum A B , ita qua- 
dratum A C , ad quadratum fegmenti ipfius C K, erit conucncndo, vthuiufmodicx- 
ccQus, quo cubus AC, fupcrat cubumAB, hoc elt cubus aC, minus cuboAB, adeu. 
bum A B , ita quadratum fegmenti ipfius C K , ad quadratum A C , quapropter plano-fo- 
lidumfuCHtm a quadrato A C, inexccITum quocubusAC, fupcrat cubumAB; hoc cft 
quadrato-cubus ipfiusAC, minus plano-folido a quadratociufdcm a C, in cubumAB, 
a quabitur plano- lolido a quad.fegmenti C K,in cubum Al',& quadrato-cubus ex AD, mi- 
nus plano-lolido a quadrato eiufdcm A D, in cubum A B , iquabitur plano-folido a quad. 
fegmenti DL,in cubum A B, & ita deinceps . Huiufinodi igitur indolis cft linea pridiCta, 
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vt fi ex quocumque punito , ex. gr. Z , erigatur quaedam perpendicularis Z Y , occurren* 
praedidtap lines in punfto Y, erit vt cubus A Z , minu6 cubo A 15 , ad cubum AB, ita- 
quadratum ZY, ad quadratum A2i atque adeo quadrato-cubus A Z , minus plano-fo- 
lido a quadrato eiufdcm A Z, incubumAil, aequabitur plano-folidoabs quadraro ZY, 
in cubum A B , & fic dc reliquis . Quamobrem fi fubquadraticum cocfficiens folidum- 
fuerit cubus ipfius AB, & in perpendiculari ex punito B, fecctur BX, squalis rufis , 
cuius quadratum duffum in cubum A B facit comparationis homogencum; & ex punfto X 
agatur X Y , parallela ipfi AH, ex punfto autem Y, cadat perpendicularis YZ, pla- 
,r,K: no-folidtun fafhimabs quadrato A Z, in exceffium, quo cubus AZ, fuperat cubum AB, 
gimroccur hoc cft quadrato-cubus ipfius A Z, minus plano-folido a quadrato eiufdemAZ, incu- 
r«c linee bum AB, aequabitur plano-lolido abs quadrato Z Y , hoc cft quadrato B X , incubum 
, d ;"i AB< lmlotcfcit igitur ignota quantitas , nempe a Z , vtpote illa, cuius quadrato-cubus 
puuftoV. minus plano-folido a quadrato eiufdemAZ, in cubum AB, aequatur plano-folido abs 
quadrato ZY , hoc eft quadrato B X , in cubum A B . Propofitar igitur xquarionis radix 
cft A Z , &c. 

Hxc igitur eft Genefis decima: oftaux Lines ex ijs , quas adinucni , quafquc Mcdiceas 
appello. 

Ad fecundum genus pertinentium Linearum MeDIcearvm, 

NONA 

Pro cffetltone Geometrica , cum JEyuatio fuerit 
a’ — bi a' S b ) d x , 

D EccimahouaMedicearum Linearum eft, qux facit ad Geometricam effectionem-' 
Problematum, quibus fit faris per aquationem, in qua Quadrato-cubus afficitur 
mulca plano-folidi fub cubo , datoque cocfficiente plano . 

Sit igitur aquatio t' — b' t' =: b' d , ad quam analjfa conduMit ,vt et explicata Geometri - 
r .f cffeli it dtdtntc Porijmtte comparetur . Rcfohtta in anatogifmum , vt ptr eii , fit vt t' •• 
b i • adb' ,tt,'t d tdt' . 

Expnfira fit refia a B, cuius quadratum K L M N O p 

fit cocflidcns planum fubcubicum , & itu 
ea ad partes B , in infinitum protrafla fu- 
mantur qualefeumque partes b C , B D , 

BE,bF,BG, bH, &c.& cxpunffisB, 

C,D,E,F,G,H, &c. erigantur perpen* 
diculares ; Fiat autem vt cubus a b , ad ex- 
ccftum, quo cubus a C, fuperat folidum 
ab eadem A C , in quadratum a B , itd 
quadratum A C , ad quadratum fegmenti 
ipfius CK,&vt cubus AB, ad excefium, a 
quo cubus a D, fuperat folidum abeadem 
A D, in quadratum A B.ita quadratum A D, ad quadratum fegmenti ipfius D L,& vt cubus 
A B, ad cxccflum, quo cubus A E, fuperat folidum ab eadem A Edn quadratum A B.ita qua- 
dratum a E , ad quadratum fegmenti ipfius E M , & vt cubus A B , ad exceffum.quo cubus 
A F, fuperat folidum ab eadem a F , in quadratum A B, ita quadratum A F , ad quadratum 
iegmenti ipfius FN,&vt cubus AB, cxccflum, quo cubus AG, fuperat folidum ab ea- 
dem a G ,in quadratum A B , ita quadratum A G , ad quadrat um fegmenti ipfius A O , & 
vt cubus A B , ad cxccflum , quo cubus A H , fuperat folidum ab eadem A H , in quadra- 
tum a B , ita quadratum a H , ad quadratum fegmenti ipfius HP, & ira deinceps. Per 
punfta vero extrema prxdiftorum fegmentum quorum initia funtB, C, D, &c.intclli- 
gaturdufla quaedam linea, hxc illa eft, qux ad praedictam effictionem conducit ; Cum 
enim fit vt cubus A B , ad cxccflum , quo eubus a C , fuperat folidum ab eadem a C , in- 

quadra- 
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quadratum A B, ita quadratum A C , ad quadratum fcgmcnti ipfius C k; erit conuertc» fo 
vt huiufmodi exceflys , quo cubus A C , (uper.it folidum ab eadem A C , tu quadrarunt 
Alt, hoc cft cubus aC, minus (olido ab eidem A C , in quadratum A R, ad cubum A 
n , ira quadratum fegmenti ipfius C l , ad quadratum A C , quamohrcm plano-folidmn f*. 
aum a quadrato A C, incubum AC, minus (olido ab eadem aC, in quadratum Ati, 
hoc cft quadrato- cubus ipfius a C, minus plano-folido ab ipfius A C, cubo in quadra- 
rum A B .aequabitur pl.mo-folido abs (egmento ipfius C K , quadrato in cubum A B , Ce 
quadrato-cubus ex AD, minusplano-folidoaheiufderaAD, cubo in quadratum A B, 
a-quabirur plano-folido a quadrato (egmento ipfius D L , in cubum Albo: ita deinceps , 
Huiufmodi igitur indolis eft linea prxdidta , vt fi ex quocumque puncto ex.gr.Z, eriga- 
tur qua-dam perpendicularis Z Y , occurrens linere pricdiCtnc in punfto Y , quadrato-cu- 
bus A z , minus plano-folido ex cubo A Z, in quadratum A B , aequalis fit plano-folido abs 
quadrato Z Y , in cubum AB,&lic de reliquis . Quamobrem fi coefliciens planum fuerit 
quadratum recti AB, & in perpendiculari, crcdtacx punito B , feceturBX, aqualis ei 
cuius quadratum dudlum in cubum ipfius A B , facit comparationis homogencum , & ex [^ ul “ finoJi 
punito X agatur X Y , parallala ipfiAH, ex punfio veroY, cadat perpendicularis Y|S,-' 
Z, plano-folidum fadtum abs quadrato AZ, incubum AZ , minus (olido ab eadem AZ, a.mroceiir 
in quadratum A B , hoc cft quadraro-cubus ipfius A Z , minus plano-folido ab ciufdcm A rc: - line c 
Z , cubo in quadratum Ali, a-quabicur plano-folido abs quadrato ZY,in cubum A B. Iralt * dc ~ 
Innotefcit igitur ignota quantitas, nempe AZ, vtpotd illa, cuius quadrato cubus milp" p ^' Y ‘ n 
nus plano-folido ab ciufdcm A Z , cubo in quadratum A B , aqualis cft plano-folido abs ‘ ' 

ZY.fcu BX, quadrato in cubum ipfius A B . Propofita igitur aquationis radix eru A z , 
cutn cius quadrato-cubus minus plano-folido &c. 

Hac igitur cft Genefis Decima nona Linea ex ijs, quas adinucni , quafque Medi- 
ceas appello. 

Ad Secundum genus pertinentium Linearum M £ D I C C a R V M , 

decima 

Pro EffeBione Geometrica , cum Alejuatio fuerit 
a s ~ba'~ b*d. 


V Igefima Linearum Mediccarum eft , qua; facit ad eMioncm Geometricam Proble- 
matum , quibus fit fatis per aquationem, in qua Quadrato-cubus afficitur multa pla- 
no-folidi fub quadrato-quadrato , dataque coefficiente longitudine , 

Sit ieitHr dqudtio nr ~b i,d, idtjuam Analjfis conduxit , vt c,t exciit ite Geome- 
tricaejjetii» d, elinit Pmfmtte ctmp uretur ; Refoluu m mitogifmum , vt c.,r\ i Jit vt .< - - 
tdbr Jttdida. 


Expofita fit recta AB, cocfficiens Ion- K L M N o l> 

gitudo fubquadratica , in qua ad partes B , 
in infinitum protracta fumantur qualef- 
cumque partes BC,BD, bE,bF, bG, 

BH, &c.& ex punftisB, C, D, E, F, 

G, H,&c. erigantur perpendiculares; 
deinde quadrato-quadratum ipfius A B , 
refoluatur in longitudinem a, mox vero 
quadrato-quadratum AC, refoluatur itu 
longitudinem /fi, & plano-planum fub eu* 

bo A C , & longitudine A B , refoluatur in A 

longitudinem y, item quadrato-quadra* 

& longitudine A B, in- 

SrHl; qU15 ■ XTTr? ad ' Sminus > • W fii: A C , ad fegmentum 

jpfius^CKj&vtaadcf, mmus t , ita fiat AD, ad fegmentum in DI., ,& ita deinceps. 

E Per 
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Per pun&a verb extrema prxdiflorum tegmentorum , qoorum initia funtB.C.D, Jtc. 
intciliglMtr chufta quxdam linea: hxcilla eft, qux ad prxdiftam cficdiionem conducit; 
Cum enim fit vt « , a 1 /9 , minus y , ita A C , ad fegmentum ipfius C K , erit conucrrendo, 
vt/9, minus y, ad*, hoc eft quadrato-quadratum A C , minus plano plano ex cubo 
eiufdem A C , in longitudinem A E , ad quadrato-quadratum AB, ita Tegmentum ipfius 
CK, ad A C , oh id plano-lolidum fadtum abs A C , in cxccflum , quo quadrato-quadra- 
tum A C.lupcrat plano-planum a cubo eiufdem A C, in longitudinem A B, hoc eft qua- - 
drato-cubus ipfius A C , minus plano-folido a qundrato-quadraro A C, in longitudinem- 
A B , atqualis eft plano-folido' abs fegmento ipfius C K , in quadrato-quadratum A B , & 
quadrato-cubus AD, minus plano-folido a quadrato-quadrato eiufdem AD, in longitudi- 
nem A n , xquabitur plano-folido abs fegmento ipfius D L , in quadrato-quadratum A B t 
& ita deinceps . Huiufmodi igitur Indolis eft linea pratdi&a, vtfiex quocumque pun&t» 
ex gr. Z .crigatnr quxdam perpendicularis Z Y , occurrens lineat iam ditftx in pundlo Y , 
fit vt quadrato-quadratum Az,minus plano-plano abs cubo AZ,in longitudinem AB,&c. 
ad quadrato-quadratum AB, ita ZY, ad A Z, quamobrem quadrato-cubus A Z, 
minus plano-folido a quadrato-quadrato A Z, in longitudinem AB, xquabitur 
plano-folido abs Z Y , fcu B X , in quadrato-quadratum A B ; Quamobrem fi 
coefficiens longitudo fubquadrato-quadratica fuerit AB, & in perpendiculari crcftaex 
puncto B fecctur B X , atqualis reiftx , qux dutfta in quadrato-quadratum A B , facit com- 
parationis homogeneum , & ex punito X agatur X Y , parallela ipfi a H , occurrens lincar 
iam ditia: in punito Y , ex punito vero Y , cadat perpendicularis T Z , plano-folidum fa- 
itum ab A Z , in exceflum , quo quadrato-quadratum A Z , fuperat plano-planum a cubo 
eiufdem A Z , in longitudinem A B , hoc eft quadrato-cubus ipfius A Z , minns plano-fo- 
lidoa quadrato-quadrato eiufdem Az, in longitudinem A B, atquabitur plano-folido 
absZY, hoc eft BX, in quadrato-quadratum Ab; Innotefeit igitur ignota quantitas, 
nempe A Z , vtpote illa , cuius quadrato-cubus minus plano-folido a quadrato-quadrato 
eiufdem A Z , in longitudinem A B , atquatur plano-folido abs Z r , icu B X , in quadra- 
to- quadratum A B , &c. 

Hate itaque eft Genefis Line* Vigefim* ex ijs , quas adinueni , quafquc Mcdiccas 
appello . 

T crtium Genus Linearum MEDICEARVM, ad huiufmodi genus pertinentium 

PRIMA 

Pro Effictione Geometrica , cum Aquatio fuerit 

ha-a's=, v . 


F D — — ■ 


A I E C 
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D Ata fit coefficiens A B , & K , poffit comparatio- 
nis homogeneum . Diuidatur Ab, bifariam., 
in C , Se ex C , erigatur perpendicularis C D , ea lege G H 
vt fit quemadmodum a C.adCD ,itaCD,ad CB. 

Manifeftum eft rcftangulum A C B , efTe maximum, 
omnium ad eandem refiam applicabilium deficcn- 
tium quadrato & defeCtum occupare reliquum di- 
midium line* . Itcmque conftat reflangulum A C B , 
xquale clfc quadrato C D. Mox autem aflumptoquo- 
uis putufto E,cx E , excitetur E F , ea lege vt fit quemadmodum A E,ad E F.ita EF , ad B B, 
Et fic deinceps procedatur affumptis alijs punCtis in rcfta A II; & eredtis perpendiculari- 
bus eodem modo per quarum extremitates imelligatur dutfta quxdam linea . Deinde ex 
A , excitata perpendiculari A G , qux fit xqualis ipfi k > qux poteft comparationis hotno- 
gencum & ex G , agatur G H , parallela ipfi A B , occurrens prxdi&x linex in H , ex H , 
cadatHI, perpendicularis adAB; Dico IB, clfc propolitx xquationis Radicem; eft 
cnimrcflangulum A I B, xquale quadrato HI, feuK, at vero redt angulum prxdidlum- 
eft idem quod rcdtangulum a B I , minus quadrato 1 B quare rcftangulum A B I , minu* 
quadrato I B , xquale erit K > quadrato , 
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Hac au'em linea cum circuli pcriphcria coincidit ; eftenim rciiangulum A Bl, minis 
quadrato I B , aquale reftangulo A I B ; fi igitur rcctangulum A B I , minu i quadrato I R , 
aquale cft quadrato ic ,& rcdtangulum A B I, minus quadrato I B, aqua 'crft rccrangulo 
A I B , ergo rcctangulum A I B , aequabitur quadrato K , feu A G , fcu I H ; & quoniam- 
>dcm contingit de omnibus reci is excitatu cx lingulis punctis recta A p„ proptcrca linea 
A Da, circuli pcriphcria erit. • 

Hoc idem intclligi potell de A I, rcflaugulum enim B A I, minus quadrato A I, aequale 
eft rcilangulo A 1 B , &c. 

Ad tertium genus pertinentium Linearum M FD I C E A H. V M , 

S E C V N DA 
« 

Pro Effeciione Geometrica , cum Xiquatio fuerit . 
ka'~ a't=.b x d. 

D Ata fit coefficicns A B , & K , fit rc&a , cuius eu- K 

busatqualisfitcomparationisliomogcnco.se- F D 

cctur autem ipfa A B , in C , itaut A C , fit tertia pars G fi 
ipfiusAB. Excitetur cx C, rccfta quaepiam C D i ita, | 
vt fit quemadmodum A C , ad C D , ita quadratum- I 
C D , ad quadratum C B , Manifeftum cft maximum- I 

folidum clTc, quod applicatur alicui linea: deficiens eu- J — — - 
bo,e(Te inquam id, quod tertia parti data linea appli- AIE 
catur, & cubus adiacet duabus tertijs partibus datat 

rcifta . Qitamobrcm folidum fub altitudine A C , & fub quadrato C B , omnium applica- 
bilium ad rc<ftam A B , defficicntiumcuboexCB, erit maximum. Conftat itidem foli- 
dum praedirum atquale eflc cubo ex C D . 

Deinde fumatur punitum E & fiat , vt A E , ad E F , ita quadrarum E F , ad quadra- 
tum EB. Non diffimiliter procedatur deinceps acceptis alijs punitis in AB, & excitatis 
ad eam perpendicularibus , per quarum extrema intelligatur duita linea quatdam, qua: 
hoc paito deferipta erit per punita continuata. Deinde ad extremitatem A, excitetur 
perpendicularis A G , aqualis K , agaturque G H , parallela ipfi A B , occurrens linea:' 
iam deferipta: in H , & cx H , cadat H I , perpendicularis ad A B . Dico I B , cfTc aquatio- 
nis radicem . Solidum enim fub A B , cocflicicntc , & quadrato I B , minus cubo ciuldcm 
IB, hoc eftlolidumfub altitudinem AI, &quadrato IB, aquale cft cuboIH, feu a 
G, hoc cft K. Quod oportebat &c. 

Ad tertium genus pertinentium \Lintarum MedicearvM. 

TERTIA 

4 

Pro Effectione Geometricarum Aquatio fuerit 
b'a — a> — • b*d. 

D Atum fit planum A L M B , cuius 
latus vnum A B , aliud B M , fc- 
cetur A B , in C , vt C B , fit tertia pars L 
totius AB, igitur vel Cb, tertia pars 
cft aqualis BM, vel in aqualis. Si 
foerit inaqualis , Quandoquidem vt- 
cunque fe habeat certe feginentum C 
M , tertia pars cft totius M A , reperia- 
turrc&a qua poflitipfum planum CNtf, A 
& ad hanc applicetur totum A M, con- " 
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iurgct enim latus A B , triplum re<2ae potentis C M, tertiam partem totius A M . Ex piln- 
^to C , excitetur C D ■ itaut iit quemadmodum I. C , diu- tertiat partes totias AM, ad 
quadratum C D , ita C D , ad C B . Manifeflum ed maximum (olidum omnium appliea- 
bilium dato plano dcfficientium cubo , cfle id , quod applicatur duabus tertijs partibus da- 
ti plani . Quare (olidum praedictum erit maximum , nempe contentum (ub plano I.C, Sc 
altitudine C B . 

Condat praeterea cubum C D , pratdifio (olido aequalem ede . 

Sumatur in A B.quoduis aliud punctum E ,&cx E, excitetur E E, itaut quemadmo- 
dum cd planum A M , minus quadrato E B , ad quadratum E F , ita (it latus E E , ad latu* 
E B , & fic procedatur deinceps aflumptis in A B , alijs punitis , & excitatis reftis perpen- 
dicularibus ad illam ; per quarum extrema intelligatur duita linea quaedam , & ex B , ex- 
citetur bG, cuius cubus aequalis fit comparationis homogencot agatur GH, parallelaj 
ipli A B ; & ex H , cadat H I . Dico I B , clle radicem aequationis pi opofitae . Ed enim (o- 
lidum (ub plano A M , minus quadrato I B , & altitudine I B , tcquale cubo ex I H . Atlo- 
lidum praedictum idem ed , quod (olidum (ub plano L B , & altitudine I B , minus cubo ex 
I B , ergo (olidum (ub plano L B , & altitudine I B , minus cubo ipfius 1 B , aequabitur cubo 
ex I H » (eu ex B G hoc cll dato (olido.comparationis homogenco. 

S C H O L 1 O N. 

Sufpicabitur qui [piam , nece fi e effe,vt AL, Aqualis Jit IS . Sed immeriti , eum enim Jieri 
Jebc.il applicatio J olidi ad planum , id non requiritur , nifi cum est inucnicndum maximum 
f olidorum applicabilium , tunc enim , punitum C e Si inter A B , itaut C B , debeat efc aqualis 
A L, [eu B M, fi nimirum f olidum applicari debeat plano , itaut fit deficient, cubo , tn reliquit 
punit ts inter C B ,id non requiritur . Quando igitur C B , tertia pars totius A B , non e fi a- 
qualis B M , fieri debet aqualis , ve fiolidi altitudo nempe C B , tum fuerit aqualis B M , latitu- 
dini b a ficos , fiat cubus e in/dem altitudinis cum [olido . At cum deinde nos deficribendo lineam 
fiumimus puncta in Une a AB , vt puta E , atque facimus vt excefius plani A M , fupra-t 
quadratum F. B .ad quadratum cuiufdam Unea , nempe E F , ita hac ipfia linea ad fegmcntnm 
E B ,& fi c in ali/s acceptis punitis deinceps in eadem linea C B , Mantfefium e fi faU umefit^, 
quod oportet i Quandoquidem fiupponamus factum efije excefium , quo AM , planum fitperat 
quadratum E B , ad quadratum alicuius Unea,vt E F , ita hac tpfia Unea ad figmentum E B, at- 
que ertlia perpendiculari E F ,Jrfic de ali/s ereltis a punitis inC B , per earum linearum ex- 
trema intelligatur dulta Unea D F H B, ad extremum B , crelfa fit perpendicularis B G , que 
fit latus cubi aqualis dato [olido, dulta autem G H, parallela tpfi A B ,vt occurrat mixta line e 
snH ; ex H , cadat pcrptnditularis H I i Dico [olidum Jupra planum A M, ejr Jub altitudine 
1 B , minus cubo ciujdcm l B , aquale tfie [olido, cui eft aqualis cubus ex B G . Quandoquidem 
fallus est excefius plani AM, Jupra quadratum E B , ad quadratum linea E F ,vt eadem li- 
nea , adfiegmentum ES, cr ftc de omnibus alijs lineis , ductis perpendiculariter ab omnibus 
punitis tnC B , erit vt excefius plani A M, Jupra quadratum IB,ad quadratum linea / H, ita 
1 H , ad 1 B , quare ex Elementis, [olidum cuius altitudo etllB, bafit autem etl excefius plani 
A M, fitpra quadratum I B , aquale erit cubo ex iti , [eu BG , hoc eft [olido dato . Sed [otidum 
cuius altitudo ejt I B , bafit vero eft excefius plani A A1 ,fupra quadratum IB , ctt aquale [oli- 
do, cuius bafis eft planum A M, altitudo I B, minus cubo ex JB , ergo f olidum cuius bafis eft pla- 
num A M, ait st udo autemlB, minus cubo e iu/dem 1 B , aquale eft [olido dato, Quod erat operto 
pretium &c. : 

IHuftrifs. Signor mio Padron Colendifs. 

F lnalmcnte anendo fatto refiefione a qttel tanto , che V, S. mifignificb con Ij J na eortefifima 
dcldt 15 . Nouembre dei i 664 . in propofito di quella mia Dimojlraztone Geometrica, eQ 
il tutto confcrito con qualehe Projefiore ,fi e conelnfo , che la dimoftravione non a dtfetto ah ti- 
no i e per che V.S. ne rtmanga ace eruto , e nec c farto , tWclla ajcolti quefic poche cojt . 
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CEO METRA PROMOTVS. 


Sia dato il fimi ALMB, e /ia re t- 
tcttjolo , dd cui vn lato fia AB, elaltro 
BM. Segaft A B ,inC;ficheC B ,fia^ 
terza parte di tuito [AB. 

Hor dunque i ilCB,t vguale al B M , 
bc di fugitat* ; fe gli i dtfuguale il fig- 
mento C it , e U terza forte di tutto l A 
M ,fi r i trini vna rett-i , chepoffl efio pia- 
no C it , & i que/lafi tfflicbt tl fimi 
tutto A M , e ne verri vn Uti , ehe fari 



triplo dclUretti ferente C M , terza farte di tutto t A M . DalpttntoC, s'eeeiti la rettaCDs 
di modi che Jit come LC , duc terzt farti di tutto r A M , tl quadrati C D ,cofi ilC D ,alC B . 
E mmifeflo ,che il [olido contenttti datlx btfe LC ,e dalf altent,* C B ,e il majfmo , percioche . 
Omnium (olidorum applicabilium dato plano deficientium cubo, maximum cft illud, quod 
applicatur duabus tertijs partibus dati plani . E queflo e certijfmo fer effer da altrigii dimo - 
flnto,( lofotrei dtmoflrtre aneor ii . Hor quiV.S. autterta, che mi non habb i amo fatto al- 
Iro ,folo che fare , come [eccefio dei piano A M ,foprt il quadrate C B ; gti che LC; c il fttddet- 
ti ccceffo ,cC B ,e vgntlc al B M ;ft che C M ,e quadrate , comedicoil [nddetto ccceffo al qua- 
drato C D ,cofi tlC D ,alC B . E net figmento C B , figliando qualitnqtte funto E , eccitiamo 
la retta E F ,fi che fia come [ eccefio dei fi ano A M , fopra tl quadrato E B , ad E, al quadrato 
£ E ,ad F B . la oltre comel eccefio dei f Uno A M ,/bpra il quadrato I B , al quadrato lll , cofi 
l H , ad 1 B ,& in tal maniera operando con g[ altri funti della C B, fit deferttta la linea mifla 
BHF.D , per i pttnti continuati abbtamo fatto qucl, che bifignaua fare fcrtrouarla radiccj 
della vguagliazione h pl. a — a' — z fol. 

Eftrdtmoflrar ciofupponga V.S.che BG ,fcrfendicolare ait A B , fia lato di qucl cubo, che 
e vguale a zfiol. & in oltre fupponga , che A ii , ftth pl. e condottt la linea G H , parallela tlC 
AB; edalpuntoH, cafichi la perpendiculare H 1 . Dico che I B ,'e ilvalorc della radteee non 
dcuclB, effer vguale alBM,mafi dene t fer vguale alBM. 

Cii che fi i f at to come [ccceffo dell A M , fopra il quadrato lB,al quadrato 1 H, cofi IH, ad 
IS, ne fegue ,che quel folido , la cui hafie i il fopradetto eccefio dei plano A M , fopra tl quadra- 
to 1 B ,e [altezza 1 B ffiavguale al cubo / H ,tioe BG , cttho , b pure z fol. ma il foltdo , lacui 
hafe Aii ,e l altezza 1 B , me no il cubo del[ 1 Be vguale al folido la tui bafc e i' ccceffo dei piano 
A M , fopra il quadrato I B , e [ altezza e [tflcfia 1 B , dunque il folido , la cui bafe AH, cr [- 
altezza I B , meno il cubo del[ lB,far* vguale al cubo dei BG fovero z fol. V.S. dunque ve de , 
the fc A Mce b planum coefficicns Jublaterale, & il cubo dcl B G,Jit comparationis homogeneum, 
b vcrozfol.V.S.vcde dico, che lB,c laradice , la quale non potra maiefie vguale allaUM, 
alia quale deue effer vguale laCB, tcrza parte di tutta [AB, per attere il majfimo foltdo delti 
npplicabtlt. Ctrcapoi g[cficmpij cticllamc ne apporta per numeri (fc. L'cqi:tuoco jla chc clU 
non fati folido dejiciente, fi che tl difetto fia cubo , il che f acendo tornera come dteo io , e per nte- 
glio la fi i armi intendere to dtffi che quando C B , non fit vguale alia fi M ; cioe che B il , non fia 
/aterza parte dcll A B ,btfiogna farlaper potcre applicare tl majfimo foltdo &c. 

Supponghiamo A B , ejfcr 48 ,cBSl, efser 4 ; fi che la terta parte de It A B , cioe C B , fitri 
16 ,cne c innguale al 4. Ferche dunque q in 16/a 54, tlcutlalo e 8, la l‘nea potente C M 
far a %.fi fqcct per tanto 8 lato da chtamarfi B M , hora perS fidtutda A M , cheeigi, lauto 
f acendo B M qtn A B q%,ene verra quoziente 24 , per lato da chtamarfi A B . Hora tl majfimo 
folido da poter fi applicare al piano A M 1 9 2 deficiente con vn difetto , che fia cubo ; dico chc ft - 
'rd que Ilo , che 'c confli tuito fopra 128, cioe L C , f apponendo B M 8 ,& A B zq;fi chc A C fi 
16 ,il quale folido r I 024 ,c qttefio far* il majfimo folido da poter fi applicare al piano 192, che 
fia deficiente drc. Il che potrb dtmofirargtelo Ceometricamcnte , ognt volta che dia voglta . Di 
modo che fc not fupponejfmo A M , pur 192 ,& A B 32 ;fiche B M ,fo[ie6 ; il folido applicato 
al 1 92 ,ma deficiente con vn difetto cubo farcbbc minore dcl 1024. Sottraggafi 6 da 1 32 , re- 
gi era z6 ,tl quale fi multtplichi per 6 fi 151S, quale multiplicato per 6 fi 9656, i vero fimo!- 
ttphchi 192 per6,efa 1152 ,dal quale fottrat tone 2 1 6 , cubo dcl 6 rtman pure 9 ’6 , tlche^a 
b meno dei 1024, ferche V .S.dice . e foggiunfe per la commnn altezza « M , (fic. ma qtitfiifo- 
fldt chc tllafa , non Jono quelli , de qualt noi paritanto , [cioe che fano deficienti con vn atfetto, 

che fi a 
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cbe fta cubo ; di modo\cbe non fanno al propopto . 

y. S.foqgiungc , Cio pofto io dico ehe il [olido LC , in C B , non 'e il maffimo , &<• Confe/to 
Cnio non intendo quefto dtfcorfo V. S. ne apporta t efempio de i numen /upponendo AB, efser 
u, AC 8, C B 4 , Al io , / £ 2 , & LC 3»; &c. dtee goi, ehe i/ /oltdo nonfailfo- 
lido deficiente, Si ehe ildi/etto [a cubo. Soggiitge apprefso il [olido L I,in I B, [ara 8o. Tutto be- 
ne, m a non fono i [olidi de quali noi par liamo dejicienti con vn di/ttto cubo , 
y . S. [o^ginnge dicendomi . 

Pafso adm altro pnntoV.S. dictehe LB ,[ia B pl.tcht 1 B ,e la radice A , ehe era ignota, e 
per confegnenzaB pl. in A -- a' /ia eguale alcubo 1 H , eftaCifiefso chcLB, in /B / S ,cubo . 
Horafacttamo icontiLBc 48 ,B /1 ,Bl,cubo 8 -.adunque Lr,,inlB — 18 cabo c 88 ; perche 
LBe 96, dal quale ft leua 8 rubo di B 1 , i! /olido LI,inIB , eguale alcuiolH ,dicemmo efser 
$0 [o/amtntc ; adunque il cubo lH,che /1 figura s [ol. t minore che LBtnIS — lB cubo ; econ- 
fcgucutcrntnte minore di Bpl.in A — a' , 

V‘S. mifcufi , perchejla cHafcmpre [u gl'e[cinpt/ , ehenon conducono alca[o nojlro . V. S. 


dicechc L 1 m IB /ara 80 , pcrche jitppone Alio, &1B2. Horaft deuon fare 80 L I in 1 B , x , 

cbe L 1 /ia 40 i dt modo cbe /endo A 1 Io, cneccfsario, che A L , fta 4 , e co/i parimente B M , / 

dourac[ser 4, & eccoeifucr dclcafonoftro ,eioe che il [olido dei quale V.S. paria none appli- qi 

cato all’ A B ,b pure ad vn piano eguale ade/so, Ji che /ia deficiente in modo , cbe il difetto/ia qi 

tubo ,ma ildi/etto Jarebbevn /olido fotto tlpiano I M , cbe 'ei , findo IB 1 e B M 4 , f Calteiza jp 

farebbe I!t 2,che/an 1 6 multiplicato [ 8 per 2 ilqaal 16 ,/ottratto dal 96 , [olido fotto ilpiano q 

LB,& taltczza IB ne rimane 8 o,per il /oltdo Ll,in IB.yegga dunque V. S. douejla C equittoco , d 

horfacciatno i conti a miomodo , Mentre che LB, e 48 ,/ 5 i , & B M 4, deue farfi che B M , g, 

ftapur 2 , onde A B non [ara pii 1 2 ma 34, & tl plano LB ,[ara pur 4I , al quale applicato vn A 

/oltdo .che fta deficiente di vn cubo , il cui lato fta IB 2 , trouerra dia tal [oltdo efser 88 , perche ( 

[endo LB 48 , mentre ABc 24, B Me 2 ,Faltez.na 1 B 1, multiplicata per LB ptano 48 , fi 96, j, 

dal quale /cttratto 8 cubo dei 1 B rejla 88 , perii [olido LltnlB, ehe e molto minore dclfolida n 

[CinCB, cb'era 1 2 8 &e. guejlo 'e quanto m'tccorrc , mentre per fine la rtucrifco . c 

Pila Ii ao. Aprile idtfj, j 


Di E". S. llluflrif r. 

Obliganti. Struitote 

Carlo Rciuldini. 

.Ad tertium genus pertinentium Linearum MbDICEARVM. 

QJV ARTA 

Pro Effectione Geometrica , citrn JEejuatio fuerit 
ha! — <»* — h' d. 

D Ata (itcocfficicns aB» &K, fit rofta 
cuius Quadrato-quadratum aequale^ 
fit comparationis homogeneo . Sccctur A 
B , in C , ita vc A C , fit quarta pars totius A 
B . Deinde ex C , excitetur C D , itaut fit 
quemadmodum A C , ad C D , ita cubus C 
D , ad cubum C B ; Manifcftum cft autem 
maximum plano-planum quod applicatur 
data: linea: deficiens quadrato-quadrato cf- 
fc id , quod applicatur quarta: parti dati linea: , & quadrato-quadratum, quod deficit oc- 
cupare tres quartas partes data: linei . Quare maximum plano-planum erit contentum-, 
fub A C , & lub cubo C B ; Itcmqucconllat plano-planum pratdidtum, arquale efle qua- 
drato-quadrato ipfius C D . Sumantur deinceps alia pundfa in A B , vt E ,& ex E , excite- 
tur E F, itaut quemadmodum A E, ad E F,ita cubus E F, ad cubum E B, 'atque adeo crc&is 
perpendicularibus pridi-ta lege inucnCtis adre&am a B , per earum extremitates du&a 
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inrelligatur linea. Mox vero ex A, excitetur A G, aqualis K, agatur autem G H , pa- . 
rallcla ipfi A D , occurrens linea: A Db, inH, exH, vero cadat perpendicularis HI. 
Dico I Ii , ede propofitat aquationis radicem . 

Ad tertium genus pertinentium Linearum MiDICEARVM. 

Q^V I N T A 

Fre Effectione Geometrica, cum ALfuatio fuerit 
i' a 1 -. a'tz l»d. 

Atafitcoefficiens magnitudo planum a M s K 

at vero K , fit refta cuius plano-planum- 
aquale fit comparationis homogeneo. Seccrqr 
AB, in C , vt A C , fit dimidium ipfius A B ; at- 
que ade6 tam a C , quam C B , contineat duas 
quartas partes ipfius A B . Eodem modo planum 
ipfum diuifum erit . VeligiturBM, aqualiscft 
C B , vel inaqualis . Hoc autem calu conftitucn- 
dum eft planum aquale coefficienti plano , ea le- 
ge vt larus maius duplum fit minoris vnde latus A 
A B , duplum fit lateris B M . Ex pun&o autenu. 

C .excitetur C D , ea lege , vt fit quemadmodum a C , quadratum ad C D , quadratum 
ita C D , quadratum ad C B , quadratum JVlanifeftum eft autem Maximnm plano.planum 
omnium apphcabihum dato plano deficientium quadrato-quadrato cfle illud quod appli 
catur duabus panibus ex quatuor in quasdiuiditur planum ,hoceft dimidio ipfius plani. 

Et quadrato-quadratum.quod deficit occupare duas reliquas panes , fcu reliquumdimi- 
dium ; itemque conftat plano-planum fub C M , & LC, aquale cfle plano-planoCD 
A ftumpto quocunque punfto E , & erefta perpendiculari E F , ea lege , vt fit quenndmo ’ 
dum planu LE.ad quad.EF, ita quad.EF.ad quadratum EB,& fic deinceps aftumptis aliis 
punft is m AB, & per extremitates ere<ftarum intclligatur dutfa linea, mox vero adex- 
tremumA, excitata fit perpendicularis a G , squalis K, cuius quadrato-quadr.itum.r- 
quale eft comparationis homogeneo . agatur G H , parallela ipfi A B , ex H , cadat H 1 
perpendi cularis . Dico A.I , cfle propofita: atquationis radicem . 

Ad tertium genus pertinentium Linearum MEDICEARVM, 

SEXTA 

Fre EffeElione Geometrica, cum Equatio fuerit 
b^ a — <»♦ ” b' d, 

D Atafitcoefficiens magnitudo folidii K 

AB M L N i at vero re£la K, fiteu- — - ■■ . 

ius quadrato-quadratum squale fit com- r F D 

parationis homogeneo. Diuidatur AB, C 11 * * 

in C , vt a C , fit quarta pars totius a B , 

& hunc in modum etiam folidum diuifum 
erit; ex C.excitetur perpendicularis CD, 
calcge, vt fit quemadmodum AC,- ad 
C D , ita cubus ex C D , ad folidum fub 
CB, &MN. Manifeftum eft autem- 
maximum plano-planum , quod applica- 
tur dato 
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tur dito folido deficiens quadrato-quadrato cflc id , quod applicatur tribus ex quatuor 
partibus dati folidi, & quadrato-quadratum , quod deficit occupare reliquam quartam 
partem. Quare maximum plano-planum erit contentum fub A C, & folido fubCB, & 
M N . Itcmquc condat plano-planum fub AC , & folido fub C B , & M N , atquale c fio 
plano-plano C D . Deinde aifumpro quocunque alio pundto E . & ex E , excitetur E F • 
eadem lege, vt fit quemadmodum A E, ad E F, ita cubus EF, ad folidum fub b B , & M 
N . & ita deinceps procedatur afluinptis alijs,alij(que punflis, & ereflis perpendicularibus 
modo iamdiflo, & per carum extremitates intclligaturdufla linea,- ex A , excitetur per- 
pendicularis A G , atqualis k , cuius plano-planum aquale cft comparationis homogenco 
ex G , agatur G H , parallela ipfi A B , & ex H , cadat perpendicularis HI. Dico A I . x- 
quationis propofitx radicem dic. 


Ad tertium genus pertinentium Linearum MeD1cearVM 3 

septima 

Pro effeBione Geometrica , cum ALftatio fuerit 
b a*— a' ~ b’d l . 


D Ata fit cocfiiciens magnitudo refla AB, & K , 
fit cuius plano-folidum , nempe quadrato-cu- 
bus squalis fit comparationis homogenco .Diuidatur 
A B , in C , vt A C , fit quinta pars totius A B , ex C , 
excitetur C D , ea lege , vt fit quemadmodum A C , 
ad C D , ita quadrato-quadratum C D , ad quadrato- 
quadratum C B . Manifeftum cft maximum plano- 
iolidum quod applicatur data: linea: deficiens <jt- 


G H 


K 

F D 


A I E C 


drato-cubo dfe, id quod applicatur quintx parti elata: 

linex , & quadruto-cubum , qui deficit occupare reliquas quatuor ex quinque partibus 
datxlincx. Itcmque conftat plano-folidum fub AC, altitudine & fub quadrato-qua- 
drato C B , aquale dTc quadrato cubo ex C D . Affumatur aliquod aliud punflum E , & 
ex E . exciretur E F , ea lege vt fit , quemadmodum a E , ad E F , ita quadrato-quadra- 
tum E F , ad quadrato- quadratum E B , & fic deinceps procedatur affumptis alijs, alijlque 
punitis & crcflis lineis perpendicularibus per quarum extremitates intelligatur dufla li- 
nea . Mox autem ex B , excitetur perpendicularis B G , aqualis K, cuius quadrato-cubus 
atqualis fit comparationis homogenco agaturqucGH, parallela ipfiAB, ex H. cadat 
HI. Dico I B , elfc xquationis propofitx radicem. 

Eft enim plano-folidum fub A I, & fub quadrato-quadrato I B , atquale quadrato-cubo 
ex I H , at vero prxdiflum plano-folidum aequale cft plano-folido (ub A B , altitudine, , 
& fub quadrato-quadrato I B, minus quadrato-cubo ipfius I B. Quare pLano-loli- 
dum fub A B , & quadrato-quadrato I B , minus quadrato-cubo eiufdem I B , squale erit 
quadrato-cubo ipfius I H , icu B G , hoc eft datx refla: k . 
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AllVD QFODDAM GEfiVS MEDICE ARVM LmEAWM 
Pro tffePlionibus Geometricis , cum fEquatio fuerit 
multiplicis ajfcflionis , 

A D hoc Linearum genus pertinent Lineae inferaientes clfeflionibus Geometricis 
pro aequationibus , in quibus Poteflas eft multipliciter affefla , vt fi fuerit 
ba' 4 * b‘a‘— d‘ a‘— a d'ga=: d g : <J*d‘f 
Si igitur fuerit aquatio buiiifmedi , ad quum Antiyfis conduxit , vt et explicata Geometri - 
et effectio di flante Porifmttc comparetur . Refoluta tn analogi fmum , vt ptr ett , fiet vt a' t 
2 b a' *f* b' a — it t - - i d g , ad dg' +J* df , i ta d, ad a . 

Expolita fit refla A B , quae fit cocflj- 
cicns longitudo fubcubica , eiufquo 
quadratum, minus quadrato /, fiteoeffi- 

ciens planum fubquadraticu, & aliae etiam p 

magnitudines}', & 9 expofirar fint; de- \>/ ' 

inde ipfa A B , protrahatur ad partes B , in‘ 

infinitum, & jn ipla quidem protrafla fu- 1,/' 

mantur qualefeumque partes BC, BD, 

BE,bF,BG,bH, &c. & ex punflis B , 

C, D,E,F,G,H,Scc.eriganturpcrpen* I 

diculares; mox ver 6 fiat vtfolidumcx /, [ 

in quadratum y vna cum folido cx eadem A JBZC B E i' G. H~ T~ 

/, in quadratum 9 , ad cubum BC, vna / 

cum duplo folido ex quadrato BC, in A y s — i 

B , plus folido exBC, in quadratum AB, 9 — — 

minus folido ex B C, in quadratum / , minus duplo folido ex y , in quadratum /, itl B C , 

-ad CK,& eodem modo comparentur reflat DL, E M.FN.GO, HP, &c.Ijfdcm ad- 
hibitis magnitudinibus datis, vna cum B C , B D , fl E , B F , B G , B H , & ita deinceps . 
Perpunfla veroB, K,L, M , N, 0 ,P, 8 cc,intclligaturdufla quaedam linea, nam hac ipla 
crit,quat ad effectionem pratdictam coducit; Cum enim faflu fit vt diximus erit etiam con- 
uertendo vt cubus B C , vna cum duplo folido cx quadrato B C , in A B , plus &c. ad foli- 
tlum ex /in quadratum > , plus folido cx eadem f in quadratum 9 , ita C K , ad B C . Hu- 
ufmodi igitur indolis eft linea tranfiens per punfta B , *, L , M , N , O , P, vt fi cx quocutrit- 
que puncto, exempli gratia Z, erigatur quidam perpendicularis Z Y , eadem fit ratio 
jam difla folidi ad folidum , qua; cll Z Y , ad B Z ; Quamobrcm fi cocfficicns magnitudo 
lubcubica luerit A B , fl in perpendiculari erefla ex punflo B , lecctur B X , aqualis reflat, 
cuius quadratum duflum in y‘ plus 9 ", faciat comparationis homogencumifl ex punflo ve- 
ro X .ducatur X y, parallela ipli AH, ex punflo autem Y, cadat perpendicularis YZ .cu- 
bus BZ , vna cum duplo folido ex quadrato bZ , in A B, plus&c. ad folidum ex /in >^ Haiofnn ? < 
vna cum folido t x / in 9 ' , ita z Y , ad B Z , ac propterea confurgct a: quatio , in qua B Z 
quadrato-quadratum , plus duplo plano-plano ex cubo B Z , in A B , vna cum plano-pla- guur occur 
noexBZ, quadrato in AB, quadratum, minus plano-plano exBZ, quadrato in /,«« 11 "« 
quadratum, minus duplo plano-plano jex /, quadrato ia rcflangulum lubBZ, & y , dc ’ 
aequabitur plano-plano cx quadrato /in y , quadratum , vna cum plano-plano cx /, qua-‘“K*’ y '® 
drato 111» quadratum. Innotcfcit igitur ignota quantitas, nempe BZ, vtpote illa , cu- 
ius quadrato-quadratum vna cum duplo plano-pjano&c, aequatur plano-plano cx «Tqua- 
drato in y quadratura, plus plano-plano cx eadem /quadrato in 9 , quadratum . Propofiti 
igitur iquationis radix erit BZ.flc. ' _• 

. ®c& plurima; linei inucniri cxcogitarique polfunt , quidificilimisEffeflionibus 
inleruient. Sed pridiflarum Linearum naturam diligentius perfequi huius loci nou eft, 

alibi tamen dcipiisionaffisverba>rcdibunt. ~ 
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4* CAUOLI RENALDINII 
DEFINITIONES. 

i. 

Pofita Quantitas , mt initio quoque definita fuit , eft illa , qtu ad libitum fumi- 
tur ad communem menfuram eiufdem generis , (fig qua ab mnitate denominatur . 

I I. 

S i fiat , mt Pofita ad quadrati latus , ita hoc ad aliud , quaprouenit longitudo, Rc- 
folutum Quadratum , dicatur . 

I 1 1 . 

Si fiat , mt Pofita ad latus reclanguli , ita latus alterum ad aliud , quaprouenit 
longitudo, Refolutum Re&angulum appelletur . 

i v. 

Si fiat , mt Pofita ad quadrati latus , ita quadratum refolutum ad aliud , qua pro- 
genit longitudo Refolutus Cubus nuncupetur, 

V. 

Si fiat, <vt Pofita ad mnius reB anguli latus, ita refolutum reBangulum ad aliud , 
'qua prouenit longitudo Refolutum Solidum , motetur . 

V l 

Si fiat , mt Pofita ad quadratum refolutum , ita hoc ad aliud , qua prouenit longi* 
tudo Quadrato -quadratum Refolutum , dicatur, 

v 1 1. 

Si fiat , mt Pofita ad reBangulum refolutum , ita hoc ad aliud , qua prouenit lon- 
^irudo-Plano-planum Refolutum , appelletur . 

v 1 1 1 , 

Refolutio Planorum in longitudines , Prima Refolutio , dicitur , 

- -- 

I X. 

Solidorum autem, Secunda^ 

x. 

Plano-planorum , Tertia ; (tfi fic deinceps ^ 

x i. 

, Longitudines, in quas faBa fune commemorata reflationes, aEquipollentcs 
Magnitudines , dicantur . 

- xi i: 

Qua inter Plana , mei inter folida , mei inter Plano-plana (fige. Fit comparati * 
Originaria dicatur Ratio , 
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geometra promotvs. 

xiii. 

Qtu inter Plana, mei inter folida , mei inter Plano-plana &c. motio itim dicit 
refoluta ,fit comparatio , lEquipolIcns Ratio , mocetur . 

x i v. 

Cum per Analyfeos meftigia' regredimur , folidit , fi qua in ea 'extiterunt , ad fyn- 
thefin , non nfirefolutis adfcitis, e fi Rcgrefsus per /Equipolkntia . 

X V. 

' Analogifmus omnis , quo in refoluendo nitimur , Analy ticus , dicatur , 

XVI. 

In omni quidem Analy t ico Analogi fimo ad aqualitatemreuoiato facio Parabolif- 
mo , cum opus fuerit , in explicanda aquatione quantitas ,ad quam faci a e fi omnium 
applicatio, non amplius adbibetur ; hacproinde, qua alioquin Metiens dicebatur , 
quaque ad fmthcfm adfcifcitur , Reaflumpta , macetur . 

XVII. 

T ranfitus , quem facit Analy fla , a refolutis Planis ad refoluta folida , Plano-pla - 
na (gfrc. longitudinibus confianter inbarefcent , Tranfiftentia, nuncupetur. 

XVIII. 

Cum mero ex aqualitate longitudinum inquiritur in y fdem longitudinibus aqv.i- 
pollens proportio ei,qua initio inquirenda afiumebatur, fi-erRatio fyrabolica , mace- 
tur , fu de aqualitate fific. 

x i x. 

Cum autem ex proportione longitudinum per Reajfumptam, fit gradatio adeam, de 
qua quaritur , proportio, huiufmodi gradatio, Redintegratio , nuncupetur . Sic de 
aqualitate . 

XX. 

Et Proportio illa de qua quarebatur, quaque tandem adinuenta cfi,Ked integrata 
appelletur . 


Q* 


de vnitatis rsr /n geometria 

Vanti referat vnitatemm Geometriam inuexifle, facili cuilibet erit deprehendere, Vimim »fus 
fi non nihil aduerterit difficultatem infinitorum propemodum in hac Arte Proble- 
matum!, vnitatis vfu nullam reddi polle ; Cum enim quifpiam inftituta Analyfi, t« s “ 


fynthefm aggreditur, fi illa ad folida , vel plano-plana , &c. afccndcrit , haud exiguis dif- 
ficultatibus laborabit, quod etiam fuperius innuimus. Sibi tamen ftratam reddi viam ad 
componendum per regrefliim Analyfeos confpicict , dum vnitatis beneficio , plana, folida , 
plano-plana, &c. in fimplices longitudines tranfmutauerit ; fic enim fibi licebit Analyfeos 
veftigia repetere, ac proptcreademonflrationem contexere,- adeo vt non minus ei, qui- 
dem lutura fit obuia Synthefis,quam Analyfis.Qua vci o Arte hate fit inftituenda Rcfolutio, 
paucis explicabimus . 


F * 
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PROPOSITIO I. 

'JQ US pnfto plinum i nit, itis prtftdio inftmflicem longitudinem tranfmutttur 
' Propofitum fit rcflangulum ABCD, nihil autem-, 
refert , quod oblatum rcflangulum fit quadratum , vel 
altera parte longius , tum quia folum id diferiminis cfl, 
quod in analogifmo , cum fiieric altera parte longius , 
non fit eiufdcm lateris repetitio; vnde ille contingit in_. 
quatuor terminis nonficciim fuerit quadratum; tunc 
enim in tribus terminis accidit analogifmus, tum quia 
reflangulum ad quadratum facile reuocari potcfl fafla 
igitur iit hypothefis de rcflangulo ABCD; vnitas au- 
tem fit V , refla quidam linea ad libitum , qui Polita., ^ 
dicitur. Fiat igitur vt V, ad AB, ita A D;(& fi fuerit e 
quadratum > ita eadem A B ) ad aliam ; hic enim pro- 
pofito fatisfaciet ; nam in illam propofitum rcflangulum refolutum dicetur, & quidem 
fi rcflangulum ABCD, fuerit quadratum , ea refolutum quadratum appellabitur , quod 
fi fuerit altera parte longius , refolutum rcftangulum dicetur . 

Sit autem quadratum , & difponatur refla quidam E I , longitudinis quantum fufficie 
Cx qua ablcindatur E F ; iqualis ipfi V ; ex punflo vero F , excitetur perpendicularis FG, 
jcqualis A B , lateri pridifli quadrati ; ducatur E G , qui bifariam fecctur in L , ex L , du- 
catur refla faciens cumEG, reflos angulos , caquc ncccflario occurret ipfi EI; fitque_. 
I.K .occurrens inK. Centro K .interualloK E, deferibatur femicirculus , qui ncccflario 
tranfibit per G , fccans E I , in H . Manifcftum cflFH, efle reflant quifiram ; hic enim-, 
dufla in E F , fcu V , faciet rcflangulum a quale quadrato G F, atque adeo propofito qua- 
drato ABCD; cumque E F, rationem habeat vnitatis , proptcrca F H , vt longitudo fo 
habebit. 

PROPOSITIO II. 

Solidum , init otis prtjidio , in Jimplicem longitudinem tronjmuure . 

In folidis vero fic procedendum . Sit parallelepipe- jr 

dum ( nihil autem refert, vrtum fit cubus, an non ) fi enim 
cubus non fuerit , longior c(l operatio ; praftat ob id il- 
lud ad cubum icuocarc.Eflo igitur cubus, cuius latus A ; 
fit autem vnitas V , qui pofita dicitur , & fiat , vt hic ad 
latus A , ita latus A , ad aliud proinde difponatur refla 
quidam E I , ex qua fubtrahatur E F , iqualis pofiti V ; 

deinde ex F.crigaturpcrpendicularisFG, ipfi E I, i- , . 

qualis tamen lateri dati cubi, nempe A; mox vero du- S t' 'K Jt 1 

catur EG , qui bifariam fecctur in L,& ex L, agatur ipfi E G, perpendicularis LK , qui 
Ipfi E I , neceflarid occurret , vt conflat ex Elementis ; occurrat autem in K ; centro K , in- 
tcruallo K E , deferibatur femicirculus , qui ncccflario tranfibit per G ; & fecet E I , in H . 
Deinde protrahatur F E , ad partes E in M , vt M F , fit iqualis F H ; ex M , agatur' M M , 
parallela ipfi EG, occurrens FG.protrafli in N; eritFN, longitudo propofito fatif- 
faciens . Quia femper tamen fere contingit, vt in refolutionibus folida fint parallepipcda, 
vel fola , vel cubis admixta ; illa autem ad cubos reuocare non exigui laboris fit , cum in- 
ter duas reflas oporteat duas medias in continua ratione adinuenire ; iuuat proptcrca fla- 
tim ipfa parallelcp peda in longitudines rcfolucre , vel quod idem cft , pricautrc , ne in-, 
illa incidatur; quoniam vero parallelepipedum potefl in duplici efle difcriminc , vclira., 
vt bafis ipfius quadratum fit , vel fit rcflangulum, fcdnon quadratum. Sitigitur paral- 
Icicpipcduma ,3 ■) «fif» 0. .cuius bafis aflief. fi hsc fuerit rcflangulum, fcdnon qua- 
dratum, ad quadratum redigatur. 



Exponatur 
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Exponatur igitur refla quidam EI , in qua fecc. 
tur E F.xqualis V, pofitx quantitati , qux vnitas 
dicitur ; ex F, erigatur perpcndicuIarisF G ,xqua- 
lis refla: , qux cft latus bafeos ipfius parallelepipcdi 
vt a Si agatur E G , qui fccctur bifariam in L; & es 
L , ad reflos angulos ducatur L K ; mox verd ccn. 
tro K , interuallo K E , delcribatur fcmicirculus , cu- 
jus peripheria lecet E I , in H ; mox vero fiat F O, ec- 
qualis altitudini ipfius parallelepipcdi, vt a / 3 ;dcindc 
ducatur EO ; Modo protrahatur He , ad partes E, 
in M , ita vt M F , fit aequalis F H , agatur autem M 
N parallela ipfi F. O, donec occurrat F O.protrafl® ii. 
in N , erit F N , refla propofito fatisfaciens , 


PROPOSITIO III, 


m o t v s; 




Tlano-pUnum in fimplitem lonpitudincm tranfimutare , 

In plano-planis ita procedendum ; & primo 
quidem plano-planum , de quo loquimur fit 
quadrato-quadratum , vts's‘ . Fiat igitur vt 
pofita ad s , ita s , adr, &vt pofita adr, itar, 
adq. 

Difponatur itaque quidam refla EI , ex 
qua auferatur E F , ecqualis pofiti V i deinde 
cx punflo F , excitetur perpendicularis F G, ae- 
qualis S.-mox vero ducatur E G, eaqjbiflecetur 
in L ; ex L, ei fiat perpendicularis LK.qux ncceflario occurret ipfi E I : occurrat autem, 
in K ; & centro K, interuallo k E , deferibatut fcmicirculus , qui nccdTario per G , tranfi- 
bit ,• hic vero fecet reflam E I , in H ; mox protrahatur F G , ad panes G , & fiat F N , x- 
qualis F H ; ducatur E N , qux biOccetur in O : ex O , eidem E N , conftituatur perpendi- 
cularis O P ; centro autem P, interuallo P E , deferibarur fcmicirculus, qui nccdTario 
tranfibit per N , & fecet E I , in M , erit F M , refla propofito fatisfaciens . 

Quia tamen in refolutionibus femper fere contingit , vt plano-plana fint , vel fola , vel 
quadrato-quadratis admixta ; proptcrca iuuabit ftatim ipfa plano-plana in longitudines 
rcloluere , vel quod idem cft prxcauere , ne in illa incidatur. 

Aut igitur plano-planum fit ex duflu duorum quadratorum xqualium , atque tunc cft 
quadrato-quadratum , de quo haflenus difleruimus ; vel fit cx duflu duorum quadrato- 
rum inxqualium , vel duorum rcflangulorum , fiuc xqualium , fiue inxqnalium , vclrc- 
flanguli,& quadrati. 

Si conftat duobus quadratis inxqualibus vt b' c‘ , & ihftituenda fit refolutio.fiat vt vni. 
tas , fiue pofita ad b , ita b , ad aliam d , deinde vt vnitas ad c , ita c , ad aliam f ; mox vt 
vnit as ad d , ira f , ad g ; atque hunc in modum longitudo g , propofito fatisfacit ; cft enim 
illa , in quam plano-planum pridiflum intclligitur refolutum . 

Si vero conftct duobus rcflangulis , fiuc squalibus , fiuc inxqualibus fuo modo proce- 
dendum. 

Et ex haflenus diflis liquido conftat quid agendum in Plano-folidis,Solido-foIidis,&c, 

Qu<c hactenus tradita funt exemplis illufirantur. 


PROBLEMA. 

Ditum fit litus ii. diuidtndumin duas partes , vt rett angulum fui partitus, aquale fit 
'alato plano. 

Datum fit latus 1 2. diuidendum in duas partes , vt faflum fub ipfis xqualc fit 3 2. 

Pars vr.a efto 1 R , alia erit 1 2 ~ 1 R produflum fub his cft 1 2 K - 1 Q, & hoc xqualc 

.. C flc 


CAROL! R E N A L D I N I [ 

efle debet ;a. Dimidium longitudinis coefficicntisfublateralis, fcu numeri radicum cft 
d. cuius quadratum cll 36 ; a quo fi auferatur 3 2 , remanebit 4 i cuius latus quadrarum cft 
* ; quodemptoex i , dimidio iamdiflo, iit refiduum 4 : pro parte minori, vnde maior 
non latebit, fubtrafla fcilicet , minori ex toto latere diuidendo 1 a. Hinc . 

P O R I S M A. 


Refolutio 

fpcciola. 


Sume dimidium numeri radicum , & ah eiui quadrato aufer comparationis homogeneumj 
[iuc numerum ah j elutum , rejidui latus quadratum fuhtrahe ex dimidio tam d/clo; quod rcma~ 
net erit pars minor , 

Speciebus autem fic . 

Latus diuidendum eflo b , homogencum comparationis fit z planum , Pars vna e flo a ; 
alia erit b — a ; produftum ex itis eft b a — a‘ quod aequabitur z plano . Dimidium coeifi- 
cientis longirudinisniblatcraliseft 7 b ; huius quadratum cft- b a quo fi auferatur apia- 
num ; fiet refiduum -j b’ — z plano, cuius latus quadratum eft lfc ( a b' — z plano ) i quo (i 
auferatur - b ; fiet refiduum Jfe ( f b' - z pL b. pro parte minori .Maior autem non la- 
tebit. Hir.c, 

P O R I S M A. 


Sumatur dimidiam eoe ff cient is longitudinis fuhlateralis , 6 -ahciut quadrato auferatur ho- 
mogeneum comparationis , refidui autem tatas quadratam auferatur ex fradtUo dimidio, quod 
enim [upereH erit pars minor quafita , 

Data fit refla A B , diuidenda in duas partes , ita vt reflangulum fub ipfis , squale fic 
quadrato N. 

Diuidatur A B , bifariam in D , & ex D , excitetur 
perpendicularis D E , aequalis ipfi A D ; at vcr6 fuper 
DE, dcfcribatttrfemicirculusE F D, inquo aptetur 
B F a qualis N ; ducaturquc D F ; centro autem D, in- 
terii, illo D F.defcribatur circulus fecans A B inC,&L 

Dico cifc a C , partem minorem; itaut reflangulum 
A C B , aquale fit quadrato ex N . Protrahatur E D » 
vfque ad peripheriam in G . 

Qttoniam 1 gitur D E , cft aqualis A D . & G D , ae- 
qualis D I ; erit A I , aequalis G E ; & quia D H , cft ae- 
qualis C D ; aequalibus exiftentibus D E , A D; proin- 
de refiduum H E , aquabitur refiduo A C ; ergo reflangulum G E H ; aquabitur reflan- 
gulo I A C ; fed reflangulum G E H ,• aquale eft quadrato E F ; ergo reflangulum I A Cj 
aquabit ur quadrato E F ; fed reflangulum 1 A C ; cft aquale reflangulo A C B ; cum ea- 
dem fit A C , in vtraque & A 1 , fit aquatis C B cft enim A D , aqualis D B ; atque C D, 
aqualis D I , propterea A 1 , erit aqualis C B s ergo reflangulum A C Bi aquale erit qua- 
drato E F , fed E F , fafla eft squalis N s ergo reflangulum A C B , squale erit quadrato 
N . Quod erat faciendum . 

Data fit recta ab, ita diuidenda , vt reflangulum fub partibus squale fit dato plano, 
nempe quadrato ex O . 

Ad vium Vnitatis vti portemus fuperiori effeflione ac demoftratione Geometrica , lu T ' 
bet tamen idem aliter abfoluerc. 
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Scer.ur A B , bifariam in 0 ,& fupcr alterutrum dimidium puta A D deferibatur femi- 
civculiis A F D , in quo aptetur rcifta A F , xqualis data refla: O i mox autem agatur F D, 
fi centro D , ad intcru.illum D F , deferibatur circulus C F E . Dico alterutrum punflo- 
rumC ,E, puta C, iatisfacere , itavt rcflangulum ACB, xqualc fit quadrato data: 
refla O . 

Quoniam enim A D .aqualis eft DB, cxconfiruflionc,-& CD, aqualis eft D E, erit 
A C , aqualis Eli , addita communi C E , fiet A E, aqualis C B , qoarc rcflangulum fub 
A C , & C B , aquabitur rcftangulo fub A C , & A E , fcd rcflangulum fub A C , & A E , 
aquale eft quadrato ipfius A F , ergo rcflangulum fub A C , & C B , aquabitur quadrato 
ciufdcm A F i fed quadratum refla A F , aquale eft quadrato ipfius O ; cum A F , fafla fit 
aqualis ipfi O; propterea rcflangulum fub AC, & C B , aquabitur quadrato data 
refla O . 

Adfcita autem vnirate in Geometria procedendum eft hunc in modum . Sumatur refla 
quadam V, qua polita dicetur, vnitatis munere fungens , in ordine autem ad hanc omnia 
traflentur conceptis magnitudinibus , fcu quantitatibus cuiuslibet generis per modum-, 
longitudinum. Fiat igitur vtV, ad A D, itaAD, adaliamqua fit I K ; Manifeftum eft 
rcflangulum fub V,& IK , aquale efle quadrato ipfius A D. Deinde fiat vt V , adO, 
ita O, ad aliam qua fit I L ; Manifeftum eft etiam rcflangulum fub V , & I L , aquale cife 
quadrato ipfius O ; ac proinde aquale ede quadrato refla A F Sccetur L M .aqualis V. 
Quoniam vero duo funt reflangula , quorum vnum fub I K , & L M , aliud vero fub I L , 
& eadem L M, continetur ob communem autem eorum altitudinem L M > fi minus de ma- 
iori fubtrahatur , quod remanet erit rcflangulum fub L K , & L M i fupcr L K , deferibatur 
femicirculns LNK,& ex punfto M, excitetur perpendicularis M N.agaturque LN;hac vti- 
que poterit rcflangulum K L M , refiduum iam diflum ; vt itaque rcflangulum fub I K , & 
L M , aquale eft quadrato A D , Sc rcflangulum fub I L , & L M, aquale eft quadrato rc- 
flaO,leuAF,ita rcflangulum K L M , fcu quadratum L N , nempe exccllus , quo rc- 
flangulum fub I k.&LM. fuperat rcflangulum fub 1 L, & LM, aquabitur quadrato UF, 
quo quadratum A D , fuperat quadratum A F . Si igitur fiat C D , aqualis D F , circulo 
dclcripto C F E , erit C D , aqualis L N . 



Intclligatur A B, bifariam diuifa in D, & fafla fitCD , ipfi quidem LN, aqualis. 
Quoniam igitur rcflangulum &ib I K , & L M , xqualc eft quadrato A D, vt vidimus ergo 
rcflangulum fub I K , & L M , minus reflangulo K L M, aquabitur quadrato A D, minus 
rectam' ulo K L M , fcd rcflangulum K L M , xqualc eft quadrato L K , ergo rcflangulum 
fub I k , & L M , minus quadrato L N , aquabitur quadrato A D , minus quadrato L N , 
fcd quadratum C D , eft aquale quadrato LN , fiquidem fecimus CD, aqualem LN, 
ergo reflangulum fub I K , & L M , minus quadrato L N , aquabitur quadrato A D , mi. 
nusquadratoCDilcdrcflanguIumfubl k , &LM , minus quadrato L N; fhoc enim- 
quadratum idem eft quod rcflangulum k L M ) , aquale eft reflangulo fub 1 L , & L M , 
quadratum vero tx A D , minus quadrato C D , idem eft quod rcflangulum C A E , cmn 
C E, fit in D, bifariam diuifa, & ci addita fit A C, ergo reflangulum fub I L, & I. M, aqua- 
bitur rectangulo CA E , fcd rectangulum CA E , eft xqualc rectangulo ACB, ergo rc- 
ctangulum fub I L , & L M , aquabitur rectangulo A C B ; fcd rectangulum fub I L , & L 
M , xqualc eft quadrato ex O , quandoquidem fecimus , vt V , ad O , ita O , ad aliam pu. 
ta 1 L , atque L M , fecimus aquale ipfi V , ergo rectangulum ACB, aquabitur quadra* 
tocxO. Qyod faciendum erat, 

Vnitatis 
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Vnitatis vfum hucufque explicuimus , nunc tamen non eft opus huiufmodi induftrla, fi. dW 

quidem in fuperiori Problematis analyfi nullus eft factus alccnfus ad folida , modo refo- gdaa 

Jutionem afferemus Problematis , in quo huiulinodi afccnfus contingit ; Propofitum ita. sd® 

que fit , tdac 

PROBLEMA, itita 


TUtum Utut ita diuidere , vt Quadratum vniut partit ad reti angulum fui toto , & alter* 
parte datam habeat ratioaem . 

Datum fit latus A B , fic jn duas partes diuiden- b 

dum, vt quadratum vnius partis ad re&angulum fub a 

toto , & altera parte rationem habeat , vt R ad S , A"' 1 B 

Numeris hunc in modum Propofitum fit latus diui- b — a 
Rriolutio dendum i a, ita vt quadratum vnius partis, ad reftan- 

nurortofa, g U i um f u b tota altera parte rationem habeat, vt 4 ad 3 , parsvnaefto 1 R , alia erit tj — 

1 R , quadratum ipfius 1 R eft 1 Qj reftangulum fiib toto , & altera parte eft 1 44 R — r » 
R ,eft \t 4 ad 3 , ita 1 Q., ad 144— 11 R , ergo fiet xquatio 3 Qaa 57« — 48 R, 6c per 
antithefin 3 Q*J* 48 Rm 5 76 fiet fatfto parabolifmo j Q/f* 1 <5 R ea 192, cuius aequatio. 
nisradixeil8 hinc Canon &c, 

Raloludo Latus ipfumcftob, &parsvnafita, altera igitur erit b — a, quadratum partis, quas 
(ptciola, ponitur a eft a' , rediangulum autem fub toto , & altera pane , qui erat b — a , eft b' b a, 
vt autem eft r ad s , ita debet ede a’ ad b‘ — b a , facilioris vero reiolutionis gratia fiat vt s 
ad r, ita b ad aliam puta d , propterea erit analogifmus , vt d ad b , ita a' ad b' — b a, vndfc 
fiet «quatio multiplicatis extremis, & medijs , eaque erit d b‘ ~d ba=s ba‘, & per an» 
tithefin fiet b a '4* d b a s d b', omnibus autS applicatis ad b & a* «{r d a ea d b.Dimidium 
coefficicntis fublateralis d , eft a d cuius quadratum eft -j d’ , cui addito d b fit \ d ! 4. d b > 
cuius latus quadratum eft 51 f-' d’ rj* d b ) — - x d ; Hinc . 

p 9 R I S M A. 

j . < • 1 * ‘ 1 *' 

JPuadrato dimidia eorffeientii fublateralis addatur reli angulum /altum 4 Utere diuiden' 
do in illud , ad quod latus di ut dendum in eadem c 8 ratione, in qua e 8 terminus confequcnt 
rationis data ad terminum anteeedentem , aggregati vero fumatur latus , & ei fubdueatur 
eoejfc ientis dimidium , rejiduum enim erit radicis pretium , & partem vnam quafitam dtut~ 
denat lateris exhibebit , reliqua vero non latebit . 

Duobus modis poteft contingere refolutio , vel ita vt la- 
tus diuidendum fit minus eo, ad quod eft, vt terminus con- 
fcqucns rationis datat ad antecedentem, idque euenit, quan- 
do ratio data eft maioris ad minus , vel contra , ideo etiani 
duobus modis continget effeftio, eadem tamen omnino 
contingit dcmonflratio . 

Datum fit latus A D , diuidendum ea lege , vt quadratum 
vnius partis ad rcftangulum fub toto, & altera parte ratio- 
nem habeat vt R , ad S . Fiat vt S ad R , ita a B, ad B I),dc- 
jnde fuper A D , deferibatur fcmicirculus A G D , diuiik. 
autem ii D , bifariam in C , centro C , interuallo alterutro 
C B ,CD , deferibatur circulus , mox vero ex B, excitetur 
perpendicularis B G , & per G , & C , ducatur G C H , qui 
protrahatur ad partes G , ita vt F E , fit iqualis A B . Dico 
F E , fic efle diuifam in G , vt quadratum G F, ad reflangu- 
lum FEG , rationem habeat, vt B D, ad AB; feu vt 
RadS, 

Quoniam enimAB,BG,BD, funt continue proportio- 
nales , erit vt A B , ad B D , ita quadratum A B , ad quadratum BG;fed quadrato B G,eft 
tcquale rciftangulumH G F ;crgo quadratum A B, ad rctfungulum H G F erit , vt A B, 
»d B D j & conuertendq v t B D , ad A B , ita re&mgulum H G F , ad quadratum A B.hoq 

eft ad 
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cfl ad quadratum F E ; quare vt H F , ad F E ; ( ita cniin cft B D , ad A B , ) ita erit reftan- 
guium H G F, ad quadratum E F i fed vt H F , ad F E , ita redtangulum H FG , ad rcdlan- 
guluin E F G , ob communem altitudinem F G ; quare vt rediangulum H F G , ad redian- 
gulum E F G , ita rediangulum H G F , ad quadratum E F; quoniam autem cft , vt totum-. 
re&angulura HCF, ad totum quadratum E F ; ita ablatum re&angulum H I : G , ad abla- 
tum reitangulum E F G , erit reliquum, puta quadratum FG ( hoc enim remanet, fi ex rc- 
ctangulo H G F , auferatur rediangulum HFG) ad reliquum rediangulum F E G fhoc 
enim remanet , fi cx quadrato E F , auferatur rediangulum E F G , ) vc totum rediangulum 
H G F , ad totum quadratum E F ; hoc cft vt rediangulum HFG, ad rediangulum EFG; 
fcu vt H F , ad F E ; hoc cft vt B D , ad A B , fcu vt R, adS , &c. 

Quoniamdupcrior refolutio , etfi procedens ad folida afccndendo,E ffedlioncm Geome- 
tricam didtauir , cuius dcmonftratio fatis cft obuia Iblidis negledlis , per qua; fultus erat in- 
cdfus in refoluendo ; at vero fynthcfis , analyfeos vcftigijs repetitis, vtpotc- per folida pro- 
cedens, parum videtur ijs arridere , quibus candor Geometricus cft in delitijs, quamuis 
habeat cum veritate commercium . Ea vero fic fe habet, eadem Eflcdtionc fuppofita . 

Quoniam B G , tangit circulum B F D , erit rediangulum H G F , squale quadrato BG , 
hoc cft rcdlangulo A B D , hoc eft redlangulo E F H i fed rediangulum FI G F , squale cft proccJcm. 
quadrato GF.plus rcdlangulo GFH; ergo quadratum G F, plus rcdlangulo G F H , squa- 
bitnr redlangulo EFHiomnibus dudlis in AB, fcu EF,-ergo folidum cx Aii, fcu EF.in quad. 

GF, plus fiidto abs G F, in rediangulum E F H, aquabitur fadlo ab E F, in rediangulum E F 
H ; hoc cft abs F H , in quadratum EF;& per antithefin , quod fit cx F H, in quadratunu. 

E F, minus fadlo ab FH ,in rediangulum E F G , atquabirur fadloex E F , in quadratunu. 

G F ; reuocata squalitate ad proportionem , fiet analogifmus vt F H , ad E F , hoc cft vt B 
D , ad A B , hoc eft vt R ad S , ita quadratum G F , ad quadratum E F , minus redlangulo 
EFG, hoc eft ad rediangulum F E G . 

E6 igitur omnis induftria debet Artificis tendere, vt non cafu comparanda fit demonftra- 
tio Geometrica: Effedlionis habita: , analyfeos prsfidio , & non contexatur per folidorum 
comparationem , propter eam , quam diximus , obfcuritatcm : In cuius gratiam multa no- 
ftris lucubrationibus adinucnimus, quibus opitulantibus alfcqui licebit intentum; vndd 
repetendo analyfeos veftigia , quamuis in ea fadlusfit aflenlns ad folida , licebit vcluti de- 
■dudlo filo , incedere , folidis iphs negledlis , atque propofitumdcmonftrarc . 

Prscaucndum cft igitur , nd habita radicis sftimatione , atque inde comperta squalita- 
te inter plana, ni deinde incidatur in folida ad concludendum propofitum . Id vero fit be- 
neficio pofitsquantitatis ad eum, qui fcquitur modum.Cum igitur adinuentuin fuerit qua- 
dratumexGF, vna cum rcdlangulo GFH, squale efle redlangulo EFH, operx pre- 
tium eft , quantitatem aliquam ad libitum ponere , qus vnitatis munere fungatur , qui di- 
caturV, penci quam plana traftandafunt per analogilmos, vtin longitudines reloluan- 
tur , mox vero eadem polita quantitate adhibita , inuchenda cft in medium quantitas E F, 
veluti fecundus terminus analogis ; hoc enim padlo inter longitudines squalitas retinebi- 
tur, qus per antithefin non cuanefcet , atque tandem hac trafmutata in analogiimunu, 
compcriemus efle , vt F H , ad E F , ijs adhibitis , qus prsmilimus , Lemmatibus , ita qua- 
dratum G F , ad quadratum E F , minus redtangulo EFG, hoc eft ad rediangulum f E G . 

Fiat igitur fecundum politam quanriratem V , rc/olutio quadrati G F , in longitudinem 
K,&rcdlangu!iGFH, in longitudinem L, demum redlanguli EFH, in longitudinem 

M , & erit quidem K , vna cum L , squalis M . Mox fiat vt eadem pofita ad E F , ita K , ad 

N, & vt eadem pofita ad E F, ita L, ad O, denique vt eadem pofita ad E F, ita M, ad P, 

& erit quidem N , vna cum O , squalis P , ergo P , minus O , squabitur N . 

Rcfoluamr quadratum E F , in longitudinem Qj & rediangulum EFG, in longitudi- 
nem R , vtrumque fecundum eandem politam ; ergo rediangulum FEG , erirQ, minus 
R ; rcfolutum autem erat quadratum G F , in longitudinem K ; cx ijs igitur , qus in fupri 
pofuis Lemmatibus oftenla funt , erit vtH F, adFE , ita K, ad Q., minus II ; hoc cft ira 
quadratum G F , ad rediangulum F E G ; Quod erat intentum . 

Sed vt hoc idem Problema iuxta generalem noftram componendi formam tradlcmus, ao"woiu'£ 
repetitis omnino Rcfolutionis vcftigijs, fiftendo intra planorum comparationem , quamuis di.^uam a». 
iuc per folida proceflerit , ita ratiocinandum . Et primo Effcdiio, quam Porifraa didlat , a .“ 

G ad cum, 
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ad eum, qui (equitur modum perficiendi. ' . 

Recta A B , fit qux detur dilidenda in punito C; vt quadratum C B ; ad rcdlanguluta 
B A C , datam habeat rationem , quae B I> , ad B A . 

Oiuidatui B D , bifariam in H , fittjue G H . quantitas pofita t deinde fiat vt G H , ad A 
B.itaBD.adFHimox.vtGH, adBH, itaBH, adEF; fuperEH, deferipto fetni- 
Circulo , ex punito G . erigatur perpendicularis G K . 3gaturque H K , < 3 c centro H , inter- 
uallo aequali ipfi B H , deferibatur arcus fecans H K , in L ; deinde fiat C B , aequalis K L . 
Dico A B , fic ede diuifam in C , yt quadratum C B , ad reibangulum B A C , fit in ratione 
B D . ad A B . Id porro , vnitatis , fiue pofita: quantitatis beneficio , demoftrabimus ana* 
lyleos repetitis veftigijs , etfi analyfis ad (olida afeenderit ; fi tamen hyc pramit rantur , 
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ABabad , MN=i a-ea i<s 

BD=d=a ~i NO=s da =s "32 

CBS a=s 4 - .'i- Q.R=5 ba‘=t 9<s 

ACs b — ara a TVes b d l~ igi * 

EFsid'a m SXs db’e= 188 

FH=! bd=a 48 PYab's jd 

GH=a o=3 1 ZY= bas 24 

HL=s id=: 4 FZ=a b--*ba=) i» 

EK=i a ' . . 

Hoc eft quadraturo C B 1 ad rc&angulum B A C , erit vt b D , ad A B . Quod opor» 
tebat efficere &c. 


Quoniam reflangulum E H G , aequale eft quadrato H K t fcd H k eft aequalis C H; er- • 
go reitangulum E H G , atquabirur quadrato C H ; fed quadrato C H, eft aquale rcftan- 
gulum D C B , plus quadrato B H ; ergo reitangulum E H G , aquabitur reitangulo D C 
B > plus quadrato B H t fcd r c&angulura EHGj eft aequale rcdangulo E F in G H , plus 

rcitan- 
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tcSangulo F H , inC H ; ergo rcflangulum EF,inGH, plus redi angulo F H G , arqua- 
birur redlangulo DCB, plus quadrato B H ; fcd re&angulum EF, in G H , aequale eft 
quadrato B H ( fafium cft enim vt G H , ad B H , ica B H , ad E F; ) aequalibus propterca- 
hinc inde fublatis, rc&angulum F H G, aquabitur redi an gulo DC B ; fcd reSanguIo D C 
B, cft aequale quadratum CB, plusrcdtangulo CBDi ergo quadratum CB, plusre- 
flangulo CbD, aquabitur rc&angnlo F H G . 

Fiat vtG H , ad C B , ita C B , ad M N , & ita B D , ad N Oi nam refiangulum M N, in 
G H , plus redlangulo N O , in G H , aequabitur redtangulo F H G j atque ade6 M N, plus 
NO, aequabitur FH. 

Fiat rnrfus vtG H, ad AB, ieiMN, adQjl; itaNO, adTV, &itdFH, adSX. 

Vel, cum fuerit fadtmn, vt G H , ad a b , ita A B , ad P Y , fiat vtG H , ad B D , ita P Y, ad 
aliam , qua; erit eadem S X . Cumcnkn M N , plus N O , aequaretur F H , etiam QR.plus 
T V , aequabitur S X ; & per antitbcfin S X , minus T V , aequabitur QR . 

Fiat vtGH.ad A B.itaC E, ad ZY,- vt permutando fit GH, ad CB, quemadmodum 
A B , ad Z Y . Supcreft oftendendum aequalitatem hanc ad proportionem redigi, in qua vt 
BD,ad AB.itafitNO.adZY. 

Quoniam igitur fidium cft vt G H, ad A B , ita FH , ad S X ; & conuertcndo vt A B , ad 
■C, H , ita S X , ad F H ; fadlum autem erat vt G H, ad B D, ita P Y, ad S X ; ergo ex aequa- 
li fecundum rationem perturbatam erit vt A B , ad B D , ita P Y , ad F H ; ergo conuerrcn- 
do vt B D ,ad A B , ita FH,ad P Y.fcdFH, aequatur MN, plus NO ;ergovt B D, ad 
A B, itaMN, plusNO, ad PYjfed fecimus vtGH.adCB, itaBD, adNO, &vtG 
H , adCB.ira A B, ad Z Y tergo vt BD.adNO.ita a B,ad Z Y .-ergo vt B D, ad aB, 
ita N O, ad Z Y ; fcd erat vt tota B D , ad totam A B , ita tota M N, plus N O , ad totam P 
,Y ; nunc verb eft vt toti B D , ad totam A B , fic ablata N O , ad ablatam Z Y , ergo reli- 
qua M N , ad reliquam P Z , erit vt tota B D , ad totam A B ; hoc eft quadratum CB , ad 
roftangulum B A C , erit vt B D , ad A B , 

S C H O L 1 O 9f. 

'Ex f/iprapofi/e Exempto definitiones hm [apri allitu facillimum erit 'explicare. C««_, , 

fupra diceremus; fiat vtG H,ad B H ,ita B H , ad E F , ipfa E F , dicitur quadratum refota. . 

tum . Deinde cum diceremus fierivtG H , adCS, itaCB, ad M N , ipfaMN, erit pariter Quiturum 
quadratum rejelutum . Cim diceremus fieri vt C H, ad C B, itaBD, ad NO, erit ipfa N O, re- 
ii angulum refolutum . Cim diceremus fieri vt G H , ad A B , ita M N, adg B .erit ip/i 
ftlidum refolutUM , ita etiam T V , quemadmodum S X , erunt f olida rcfiluta . 

Suanio autem fuperius refoluimus quadratum B H, in E F longitudinem , vt quadratum prior . 
CB.in longitudinem M N,(fi reit angulum CBD, in longitudinem N 0 , dicitur prior rejo- E' 1 » 1 "'"' f 0 - 
iutmfic quando foltdum re/iluimut in longitudines Sj.,TV,S X, fecunda dicitur refoiutto. 

Refolutum cft enim /olidum /ub altitudine AB ,(fi quadrato C B ,in longitudinem ,efi l,es J fapoU 

foltdum fub altitudine A 3, (fi reit angulo CBD, in longitudinem TV,& f olidum fui alti. Mi 

tudtne B D , Cr quadrato A B , vel (ub Altitudine A B >0* rtei angulo A B Z), refolutum eft in—> nana . 
longitudinem S X . * Kaciovqot* 

Su prodici a autem longitudines , in quas fdlia funt com memorata refolutiones , m agnitu di - p ;r 

nes aqut pollentes dicuntur . Squalitas autem , qua esi inter red angulum EHG ,& quadra - x 4 u 'P°^q- 
tum H K ,& inter r eft angulum F HG ,dr r e tt angulum DCB , originaria dicitur ratto , eft - 'Vnalcgifmi 
que ratio aqualttatis ; at vero aqualitas inter longitudines MO , &FH, & inter Qr, ftto Analycia • 
7V,&SX, aquipollens ratio nuncupatur . JlU autem regre/us , quem facimus ab aquahta - 9*»*"* 
te inter reti angulum F H G ,& re£l ang ulum DCB, ad aqualitatem inter M O , & F H , & Ti-uiiiAcuiu. 
inter QR , plus TV , &c. dicitur regreffus per aquipollentia . Quando autem fecimus vt GH, 

adBH,itaBH,adEF,&vtGH,ad AB, itaBD ,adFH\& vtG H, adC B , itaC B , 

mdM N, &c. Hifunt analogifmt , quos Analyticos appello . .Quando vero fecimus vtG H , ad 
A B y it a MN, ad Qr , &c. quantitas AB ,eft, qua a nobis reafumpta dicitur ; hac enim eft , 
ad quam omnium folia eft appltc atto in rc [elutione , in qua deinceps negligitur . Quando au- 
tem gradum fecimus a comparatione inter M O F H , ad comparationem inter QR , plus T 

S X , dicimur tranftftentiamfecifte . Cum autem inferimus ex r at tone, quam habet MN 

■J -• G 2 adp z. 
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'tdp Z , qua efl BP, ad A B , in ferimus inquam , rationem quadrati AC, ad reclanguluutZ, 
B AC ,cftcit B D, ai A B , bac ratio fymbolica vocatur ; & tunc dicimur Redintegrationem 
feci f e , ratio il/a , nimirum quadrati C B, ad re fi angulum BAC, vtBD, ai A B, eaefi 

ratio , quam Redintegratam a f pello , 

PROBLEMA, 

Patii bafe,& perpendiculo , dataque ratione aggregati ex v"t latere , & perpendiculo , ad 
'aggregatum ex altero latere , & perpendiculo , reperire triangulum . 

In triangulo a B C , data fit bafis B C , 6 3. itidem data fit perpendicularis A D , 20. at-' 
que demum data fit ratio , quam habet aggregatum ex latere A B , & perpendiculari ADi 
ad aggregatum ex alip latere A C ; & ex eadem perpendiculari A D , vt 5 , ad 8 , quae- 
runtur latera , 

Centro A , interuallo A D , defcribatur circulus ; deinde eodem centro A , interuatlo 
iautem A B , alter circulus defcribatur , & quxrantur latera A B , A C . Protrahatur C A, 
vfqucadK . Latus AB, efto r R;K N,crit 1 R^. jo vt igitur 5 ad 8, ita debet cfle t R 
, nempe K N , ad aggregatum ex A D , A C , puta H C i vt igitur 5 , ad 8 , ita 1 R t 
20, ad^'-; fingula autem a Aequemur; propterea quod , cum ( vt iamfupra di£uBW 
fuit J , 

Datum fit triangulum A B C, cuius bafis B C 
ifj , fit data ; fit itidem data perpendicularis A D 
30; fit demum data proportio &c, Suppofuimus 
putem A B , cfie • R i fecimus vero vt 5 ad 8 , fe- 
cundum dat jm rationem ita K N 1 R + 20 , ad 
V-±-’2 pro H C; proinde fi ex H C , putant— e au- 
feramus H E, nimirum i R •£■ 20, remanebit 
1 R — io,proEC;SiveroabAE,pu- 
fa 1 R, auferamus aN, nempe 20, remanebit 
I R — 20 , pro N E . atque adeo H K , erit 1 R — 

3 o ; quamobrem fi ipfi H C , nempe lidue addamus 1 R — 2 o , fiet fumma pro KC, 

■yt igitur «3 ,adtiiisjm!i±“?„ 1 R - j o , feu , ad^^,?,* + — . 

Si igitur F C fubtrahatur cx 6} ,& remanebit pro bF— r . ev’*?» , huius di- 
midium eft , pro B D ; huius autem quadratum cil , 

r . ^t Huic addatur4°0, quadratum fcilicet perpendicula- 
ris A D , multiplicetur itaque 400 , per 99* 2 5 00 , fier produtftum 3969000000, adden- 
dum numero 9 1 441 4062 j , fiet igitur numerator fraflionis 

1521 Q.Q.+ 74880 C— 6537150 C^—j 83600000 R>J» 13113140625; ac proindo 
erit fraflio 

■ ojK+yater - " . "« sgJtigB — , Qjollatur fragio per multiplicationem in crucem 

fiefiet xquatio hpiufmodi 1521 Q. 0 .^ 74880 C —6537150 Q^- 183600000 R*J* 
13113140625 = 992 2500 Qj & per antjthefin 1521 0.0^*74880 C — 1 83600000 R 
131 13140625 =3 1 6459650 Q,- & rurfus per antithcfin 16459650 Q.»$« 183600000 
-74880 C — 521 Q.Q= 13113140625 ; Omnibus diuifis per r 5 2 1 , fietxquado 
liuiufmodi 

■—“”- 5 - *J< _,QQa t 2 — 1 , qu® per Ifomoeriam reuocabitur ad hanc 

a5°35 IJ 7 <s 5 0 Q. , i t 4*47477676oooooR— 74880 C— s Q.Q=! 

4614 1 78 176) 3 ?4J9o 62 5 .Huius aequationis radix eft 38025 , vtpatebit, quadiuifa* 
per 1521 prodibit 2 5 , radix prioris illius xquationis . j£quaaoncm illam per numeros 
fraftos rciftc ic Habere conflat . Quandoquidem multiplicato numero quadratorum per- 
6 25 , quadratum cx 1 5 , producetur numerus ^387281250, quodiuilo per 1521 ,pro- 
filitin quotiente 6763498 jf r , deinde duifto 183600000 in 23 .radicis pretium fit 
4590000000 , quo diuifo per 1521 , fit quotiens 3017731^7, &eft radicum pretium , 
quo addito ad pretium quadratorum fupcrms habitum 676349877;, fit fitm;ni_ 
978 1 2 50 ; ab hac fumma fiibducatur 39061 5 , numerus quadraro-quadratorum , fiet refi» 
duump39062j , ab hoc tandem refiduo, fubducatur pretium cuborum, quod quidem nt 

cx multi- 
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ifxniBTiplkationc numeri 15*25 , cubi ex 35 , in numerum cuborum 74880, & prodti- 
jftura 1 1 -oocoooo , diuid.ir.ir per 1 52 1 .orietur pretium cultorum 769230 RJ! , & rema- 
nebit 86213 0471, > quantum plane fit diuidendo numerum abfoluuun fupradi&um 
j 3:« 3140625 per : 52,1 . 

Aquationem hanc pcrlfmnocrumrcuocari ad illam , fuperiorem patet, fiqtridem pre- 
tium quadraro rmn cft 362 9830671 6 08978 1 25 o , pretium autem radicum cft, 

1615 1033862990000000 , horum (unima eft 52 34934057907978:250 , aqua fi fub- 
trahaturquadrato-qit3dratum radicis (cft enim radix huius aquationis 38025 .numerus 
habitus per multiplicationem 25 , in 1521) nempe 2090628617375390625 , dt rema- 
nebit 5025871 196:704390625 , numerus abfctlurus totius atquationis.fiue comparatio- 
nis homogencum * Radix autem hunc in modum extrahetur , 

Propolita aquatio fit huiulmodi . 

15035127650 Q»|« 4247477 >7600000 R — 748S0 C — 1 Qiif 3 
4614178176:334390625 . 

Cum autem deprachenfum fuerit radicem vniucrfam pluribus lingularibus lateribus, 
puta quinque conftare, fitque eadem lex obleruanda, nonfecusacfiradix binomia fo- 
ret; quandoquidem priora quotcunque lingularia latera fimul comparatione fubfcqucn- 
lis vnius munere funguntur.Proindc fingendum cft eam cfle binomiam , nempe a t e,- eoe f- 
ficiens autem fub quadrato fit b pl. coefficicnsfub latere fit d fol. coefficicns lubcubofitf. 
Comparationis homogencum fit z pl. pl. 

Quadraturo ex a tj* e cft a‘ 4« 2 a e<J*c', quodu&o inbpL fitbpl. a'%2 b pl. acf 
b pl. e‘ . Radix a *frc ducatur in d fo!idum,& fiet d folidum a *(* d folido e ; horum aggre- 
gatum cft b pl. a't2 bplano a e q. bplanoe'| dfoiidoa,f.dfol.e; ex hoc fubtraha- 
tur produc um.quod fit ex a' f 3 a'c f 3a cubo nimirum ipfius a t e , in f , longi- 

tudinem. Illud autem eftfa*t3fa‘et3fae , tfe'; faftaque fubtra&ione, remanebit 
b pl. a 1 2 bpl.ae f bpl.e' f d fol. aijrd fol. c — fa‘ — 3fa’e — jfae' — fc* , ex quo 
etiam fubrrahcre oportet quadrato-quadratum eiufdem radicis & remanebit . 
bpl.a’t 2 bpl.ae t bpi.e‘tdfoI. atdfol.e--fa’ — 3fa‘c — 3 fac 1 — fc 1 — a‘ — 4 a’ e 
— 6 a‘ e’ — 4 a e’ — e' . Et hoc xquabitur z pl, pl. Comparationis homogenco addatur a* , 
& f a' ob notam defc&us & proueniet bpl. a*t 1 b pl. a e f b pl. c' t d fol. a f d fol. c — j f 
a'e— 3 fae‘ — fe' — 4a'c — 6 a“e‘— 4 a e’ - e* =2 z pl. pL >^.a*rjt fa'. Hinc aurem 
fubtrahantur b pl. a’ , & d fol. a , vt remaneat xquatio 

a bpl. ae t bpf.e’ f dfol. e — 3 fa‘c — 3 fa e' — fc' — 43' c — 6a’e‘ — 4ae' — e*=: zpl. 
pl. i{ta‘t fa'— bpl. a’-- d fol. a l 

Hoc autem eft illud refiduumdiuiftfle per diuifores illos, &c. Diuiforcs aurem figilla- 
tim acce pti fu nt 2 b pl. a ; b pl; d fol; 3 f a’ ; 3 f a ; f ; 4 a' ; 6 a’ ; & 4 a . 

Quoniam vero quxfita radix pluribus quam duobus lingularibus lateribus conftat,- 
propterca in eligendis diuiforibus , ijfdemquc proprijs fedibus collocandis , oportet cau- 
tum effe Analy ftam , qui in memoriam fi rcuocaucrit, qui iam fuo loco explicuimus, nem- 
pe adhibendas eflecyphras , cafque apponendas, vt ratio dabat , certe refolutionem (int, 

errore perficeret. 

Diuifione igitur inftituta fiet quotiens pro fecundo fingulari latere .' 

Arvero inueftigaturi tertium , vtemur duobus iam elicitis tanquam vno, & iuxta legem 
prxfcriptam operabimur . Iam enim omnis cft operatio perficienda, ea ratione, veduo 
priora fingularia , qux eliciuntur latera , vnius munere fungantur . Deinde procedendum 
omnino quemadmodum fit in fingulari latere primo trabando ; duo enim, vel tria, vel 
plura fint, nihil refert , eadem fiquidem priccpta de ijs imelligcnda funt , non fecus ac 
ynum lingulare latus foret &c. " • *' 
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In triangulo ABC, data fit bafis B C , nempe 
b i itidem data fit perpendicularis A D • nimirum 
d ; atque demum data fit proportio , quam habet 
aggregatum cx latere A B , Sc perocndiculari A 
D , ad aggregatum ex alio latere A C , & cx ea- 
dem perpendiculari AD, vt S , ad R , quatrun- 
tur latera. Centro A, intcruallo AD, deferi- 
batur circulus ; deinde eodem centro A , inter- 
uallo autem A B , alter circulus deferibatur , & 
quatrantur latera A B , AC. Protrahatur C A , 

vfqut ad K . Latus A B cfto a . K N , erit a 4« d } vt igitur si ad r ,' ita debet c(Te a tjtd i 
nempe KN, ad aggregatum cx AD, AC, putaHC. Vt igitur s , ad r , itaatjtd, ad 
lingula aflequemur,- propterca quod cimi iam fupra diftum fuerit , 

Datum fit triangulum a BC, cuius bafis BC. fit data b ; fit itidem data perpendicula- 
ris A D , d ; fit demum data proportio vt s , ad r . Suppofuimus autem A B , ede a ; feci- 
mus vero vt s ad r , fecundum datam rationem , ita K N , a 4. d , ad taiti pro H C Pro- 
inde fi ex H C , puta ’-t4;ai auferamus H e , nimirum a d , remanebit a — d , pro 
E C ; Si vero ab A E , puta a , auferamus a H , nempe d , remanebit a--d pro N E ; atque 
adeo H K , erit a — d . Quamobrcm fi ipfi H C , nempe -±ti addamus a — d , fiet ftimma^ 
pr 0 K c ; vtigiturb, ad tai itifati fii .. a— d, fcu — •• , a d 
fra&ioncm hanc nimirum . 

1111. uixfirWs- Mrli + tult- nr 4 i Jr« 4 i ' 

' — 1 — k ’* 

rat satjtrd— sd 
ra — saijtrd — sd 

— srda — s*da— srd’t s’d' 
^ir’ datsrda4 , t’ d’ — srd’ 

— sra' — s’ a' — srdasjts 1 d a 
r*a‘ t sra’ijrrda--srda 




Hoc 

produdlum 
Diuidaturperb.fiet 

Quotiens . pr0 FC. 


Quo fubtrafio ex b, remanebit fraflio, cuius dimidium erit i 

istd t - s ad»» t*a* da t «rda BD>VCl DP. 


Ad Climadicum nimirum afcenfum euitandum obfcructurr’ — s', quatca’tcris noti* 



HUL 1 U J •*! U VTT 4 Ol U -—O V» y llU A , & proucniet planum non ignotum g’ 

terum a' per fe fubfiftct . Appticetur denique 5 r' d 4* * 5 r d , ad r* , & prouenit latus f. 
Itaque frattioni 

^1 — nb 4»:»tb " nb — rt ilfin 


*• + 


Asquipollet huic f ‘ . H uius quadratum eft 
, c-a‘ 0 1’ .- Mi‘ f , » g* Huic 


addatur quadratum perpendiculi 
nempe d‘, fiefiet, 

*« + 1 1 at fi a 1 •»ig l fa>frg < >fr c»d< 

■' ' c* 


g-^a 1 — fa 
g'^a-fa 
-g-fa^fa^fa- 

'g , -g’*'"6' fa 


a< 4* t fa» - 1 1» 1 a 1 — fi a 1 1 g 1 fa 4» g« 


Quamobrcm fiet «quatio 

a* 4i 2 f a' - 2 g' a ‘ — t a‘ - 2 g' f a 4. g* 4. c‘ d’ =3 c‘ a’ ; dc per antithcfin feu mctathcfin 
fiet. "" c‘*’* 
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c‘a' >f * g‘ a' 4. f a‘ *Jn g' f a - 1 f a' — a‘ =3 g' *|* c' d* . Er per fpccierum Mc! amorpho- 
fin noua prcueniet aquatio , eaque fimplicior , & in primis explicabilis. In locum igitur 
c‘fig’4* f*. intelligatur fubftitiii h' , & loco 1 g‘ f intelligatur K 1' , & loco 1 f , (obroge- 
tur m ; denique loco g' *}*c‘d', intelligatur n'. Proucniet igitur aquatio noua minus im- 
plicata h‘ a‘ k 1 ‘ a — m a' ~ a* =1 n* . Cum autem ad hanc formam fit redafia , eaque fit 

huiufmodi , vt in ipfa a‘ a — a'— a‘~ n*=: o,- fupercft tantummodo, vt hic quadra» 
to-quadratica aequatio ad cubicam reuocetur , & ad illam in qua elatior poteftas trinam 
dimenfionem habeat , cuius inquifitum latus fi non reperiatur , vt Problemati Geometrice 
latisfiat, ad vnam ex conicis legionibus confugiendum erit. Sic enim quifiti trianguli 
latus minus innotefeet . Sin autem inuenti lateris praefidio , duabus alijs aequationibus or- 
dinatis iuxta Artis praecepta , quod quaeritur feliciflime confequcmur; & vt in arenam de- 
fcendamus.fuperiorem' aquationem repetamus . 
h’a‘4*Kl‘a — ma' — a*-n‘s o 

Huius aequationis Radix comparabitur fie 
15031127650 CL 4 * 4 a 4747767^00000 R — 174880 C — 1 Q.Q=s ' 

46 1417817«! JJ4390S15 . 

Secundus terminus tolletur diuidenda 74880 , numerum cuborum per 4! ex ponentem 
maioris charaCleris , fit enim quotiens 187*0, Itaque cumin aequatione , rain primus, 
quam fecundus terminus eodem ligno — afficiatur ; proptcrca Vera radix augenda cft , & 
quidem incremento quartae partis fuperius inuemx . 

Supponamus igitur a 1872 o , aequari vereri , verseque radici ; rurfus notiae potcftates 
fie fe habent, 

3 — 18710 
a— 1 8720 


00030 

37440 

13104» 

149760 

18720 

-- 18710 a>i$t 3504 38400 
a'-. 18720 a 

»' r 3 744 ° a*f* 3 50438400 
a — 18720 

-- 18710 a‘ 1 700876800 a-- 6560206848000 

a, '- 3744 o3 ‘t 3504384003 

— — . ■ - — ,,, — 

a'— 56160 a*tiojiji j2ooa— 6360206848000 
3 — 18710 

— 18750 a'f 105131 5200 a*— 19680620544000 af 112807073194560000 
a* — J6i6oa’t 1031315100**— 65602068480003 

a'— 74880 a' 3 3101630400 a‘ — 16140817391000 a 132807073 194560090 
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Spccicbus Altem nbfolucrur hunc in modum 

Supponamus c — q m xquari a ; inde potcftates ortx funt , yt fcquuntur 

e — jm 
Radix e— |m 


e’— ,-jine 

Quadratum e’—-; mc«J*r,m‘ 

c ~ 7 m 

jrae^f m‘e-a ra > 

c’ — i mc’jjt7,m‘e 

, Cubus c’~-J mc^im^-Am' 

e — -j m 

Qjudrato-quadratum A m* c~ : *r, m! c «{* a m < 


In hac autem xquatione h* a’ f K 1’ a — m a' - a' — n* =a o 
Tollendus cft fecundus terminus iuxta Artis prarcepta . 


i m'c ! tA m,c ”,irm* 

Pro — a 4 

m’e*-An>‘e+j 

Pro— ma’ 

t‘c‘~ Ah‘me«Jrf ( h‘m’ 

Pro*Jrh‘a‘ 

)jtKl‘c — aKl“ra 

Pro + K l’a 

— n’ 

Pro n 4 

■ m*e*- Am'e— ,Am» 

} 

c* — 7 h»me — -jKFm 

J 

,m‘ct4m> e - n* 

C Hoc sequat 

•j-KFerJtAhcm 1 

i 

} 



-s 


Dira 

Q 

pii® 

natu 

ricis 

n» 

IBI 

potv 

coi 

dn 

( 

K> 

Iji 

T-’ 

tut 

ia 

qu 

at 

de 

t ! 

fi. 

F 

q 

t 

t’ 

1 


F.t per fpecierum metamorpholin rurfiis ordinabitur aequatio l 

Nempe fumatur quacunque longitudo pro vnitate & appelletur u ; fiat autem rcdlan- 
gulumiubu,&p, xquale cocfficicnti fub quadrato, fub ciufdcm vnitatis quadrato, & 
Jub q longitudine ; fiat folidum xquale coefficienri fub latere ; demum fub ciufdcm vnita- 
tis cubo, bc fub r longitudine fiat plano-planum xquale comparationis homogeneo ; ira vt 
fitxquatioc+tfupc 1 — u‘qc — uir— o. Cumque vnitas fupponatur u , ca de medio 
fublataficre**tpet — qc — r= o.Scuets *tpc, — qc — r. Itaque p afficitur affir- 
mate q,&r negate. 

Froptereadclcriptafit Parabole ABC, cuius axis bD; latus autem reflum xquale.» 
affumptx magnitudini pro vnitate , qux fit T . Mox autem fumatur li X , aqualis dimidio 
ipfius T , vt pundlum X , fit intra Parabolen , cuius vertex B ; fiat autem X P , xquaiis p. 
& accipiatur in B X , protradia ad partes X , cum p , afficiatur nota f > & cx pundto F , eri- 
gatur perpendicularis F G xquaiis a q . 

Deinde fuper G B , deferibatur fcmicirculus G I B , & protradla G B , ad partes B , ac- 
cipiatur bJL , xquaiis T , lateri redto j & fumatur H B , xquaiis r . Super H L , deferibatur 
femicirculusimox accepta pcrpediculari BK.intcruallo Bk.defcribatur arcus Kl.fccans pc, 
ripheriam G 1B in I . T unc centro G, ad intcruallum G I , deferibatur circulus fecans pa- 
jabolcninA ,S, CjCxhifcepundfts ducantur ad axem perpendiculares, A Y, S V , D C. 
. - r ‘ - • ~ “ - - - Dico 
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Dico D C , cfle propbfirx xquatioais radicem . 

Quandoquidem BX.clt-; fiquidcm dimidium clt lateris recti, quod veiut. i . anum- 
pfimus , atque X F : cft -f p ; proinde cum B jD , (it quadratum ipfius D C , fi D C , fiippo- ‘ 4 
natur a ; certe B D , erir a' , hoc enim cft propter naturam paraboles , vt cx Elementis Co. 
nicis manifeftum cft ; Si igitur cx B D. quam dicimus cfle a*, auferatur-- p.&rurfus-j re- B f 
manebit a* ~ -j p - -| . cuius quadratum eft a* — p a* — a» 4* -j p’ f ■; p t i • Itaque tan. 
tum erit quadratum ex D F , fiuc E G . Quoniam autem D C , fupponitur a . & E D , fup- , //?* 
ponitur a q totaEC, erit a t -iq , CHius quadratum eft a‘ f q a t; q* - horum autem^ 
quadratorum aggregatum erit a - — p a' t q a4'iq“t-;P‘ti p f -J , tantumque erit qua- «■>*/« . 
dratum cx G C , atque adeo eius larus quadratum erit ipla G C . 

Quoniam autem H B , cft r ; fadtaquc cft B L , xqualis lateri rcdlo quod cft . i . cftquc B 1 

K > media proportionalis inter H B,& B L, propterea B K, erit B* r. & B K . quadratum erit rurAli rxuuts 
r ; eft autem I B , xqualis B K ; proinde quadratum I B , erit r . Quonigm vero B F ; eft -j p 
•j-t .&G F.cftr q: horum quadrata fi fimul addantur, faciunt -j q‘ ttp* + t pt-j-tan- xpLt- 

tumque erit quadratum cx G B ,ex quo fi fobtraxeris r .quadratum ipfius I B-> rcmancjjjt ,«."/»<»'/*• 
- 1 qt-, P 1 1 f P*E r ~ r > pro quadrato ipfius G I i erat autem eiufdcm quadratum idem.. ‘ 

quod quadratum GCinempea» — pa>tqat - 4 q*t p* I-: ptj , erit proinde xquatio 
at-pa^qaf trptj“ ~q‘t 7 p*tT ptj~ r.&pcrantithcfinproucnict 

demum xquatio inter a* & »J<p a>— qa — r, itaut hxc fit xquationis formula at * 
pa‘tqa — r. 

Quoniam vero huius xquationis radix excedit latus quxfiti trianguli quarta parte coef- 
ficienris fub cubo ; propterea fccetur R C , xqualis huiufmodi quartx partii mox autem 
protraifta D C , vfque ad P , ita vt D P * fit xqualis dats trianguli bafi . Deinde fedta DZ, 
qux fit xqualis perpendiculari data;, ex Z agatur Z &, parallela ipfi D P , centro autem D, 
ad intcruallum D R , deferibatur arcus R O , fecans F 6 & in O ; agantur D O , O P . Dico 
triangulum D O P . Problemati fatisfaccrc . 

Eius enim bafis D P , cft xqualis datx bafi, cius etiam perpendicularis qux eft xqualis 
D Z , xqualis eft perpendiculari datx . 

Dico iam aggregatum cx latere D O , & perpendiculari O Qj ad aggregatum cx eadem 
perpendiculari , & latere Q P , habere datam rationem , &c. 
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bl— r 

XF~ 4 p= 135688790*5 T 
GF=i 7 <]“ 28155453^300000 
BXa 4. 

EH= r=t 44953368676760950625 , 

BK~ ijrs 1444951368767609506274 
DCs cs 56745 . 

DCQuadr. =5 J219995025, 

BD= 3219995025. 

B F — ' 35 68 87902 j 4 , 

Quoniam autem potcft contingere vt 7 p.quantitas fuperet quadratum Ipfius D Cj Pro» 
Inde tunc ita procedendum erit . 

Sit expolita quatdam Parabole , cuius axis b Y ; accipiatur latus cius re&um vnitatis Io» 
co, atque cius dimidium fignetur in axe fitqucBX; mox vero fccctur XF, squalis 4 p{ 
fiat vero G F, squalis 4 q ; agatur GB.fupcr quam deferibatur fcmirculus G 1 B; deinde 
protrahatur G B , ad L , vt B L , (it squalis B , vnius dimidio ; deinde fa&a fit B H.tequalis 
R, & fpper H L , deferibatur fcmicirculum priorem fccans in I ; poftmodum autem agatur 
GI . Centro G , interual Io autem G I , deferibatur circulus fccans parabolen in A , S , C ; 
agaturque C D, perpendicularis ad YB, itempe SV ; praeterea A Y . Protrahatur CI, ad £, 
agaturque C E , parallela axi . Dico DC , cfFc radicem aequationis propolirx . 

Quandoquidem D C.efto a, & ob naturam paraboles B D> debet effe a' . Hunc enim in 
modum ducta I 5 D,in latus rectum pofitum vnuin producetur quadratum ipfius DC . Quo» 

, niam igitur F B, eft 7 p ijt 4 iicx ipfo auferatur BD , quod eft a' , remanebit -f p >jt -j — a* . 

Huius autem quadratum cft a' - p a' — a' 4 P’ "i P *{t-;,eritque quadratum refidui 
PF. Et quoniam DC eft a, & GF, fiuc G D.cft 7 q ; propterca tota E C , erit a f 7 q . eoius 
quadratum cft a' 4. q a ^4 q’, quo addito ad a' -- p a' -J< 4 P "f*“ P 'f* 7 1 prouenict a* »»‘ 
P a + 7 P : p 7 q 4 + 7 q' • At vero quoniam L) B cft 4 p - 4 " 7 cius quadrarunt 

cft 
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cff \ p’ >j* p 7 ; cui fi addatur quad, ex F.D.vcl GF.-fict \ fxquo fi 

fubducatur quadratum cx B K , fine B I, remanebit > 7 p’ 7 P % 7 1 7 q' -- r : & hoc erit 

quadratum ipfius Gl.cnixqualceff quadratum G C, fuperius habitum , quamobretn erit 
a-quatio inter hxc ; nimirum a' tjtpa’ *f»qa*}»7p'*|*7p •}* -j q’ -j = ^ p »1» -7 1’ ■; 
4* q' ~ r ; & per antithcfin proucniet a' =: p a‘ .. q a — r . 

Si itaque cx D C, radice aequationis > fubtrahatiy fi C, quarta pars cocffidcntis fubtu- 
bo , remanebit D R , pro latere quxfiti trianguli , videlicet pro latere illo , quod poneba- 
tur radix. 


Cum Venctias me contulilTem , cafu quidem incidi in Virum liondlum , graucm , offici) n,i„ t o- 
plcnum, cum virtutibus, tum etiam fatis ampla fortuna exornatum , & , vt verbo dicam , • 

numeris omnibus abfolutum , qui fummis.egrcgijfque laudibus Illuffrifs. acExecllcntifs.' 

T). Io: Baprifta Cornelium Pifeopix, D. Marci Procuratorem Ampliflimmn, extollebat, ob 
oculos ponens fanguinis claritudinem , atque magnificentiam , cum inromparabilibuma- 
likatcconiuniffam, cuius fama vehementer incitatus, fplendidiffimam cius Domum adijiab 


lioc prxclarifs. , omnique laudationis genere prxftantifs.. 1 Senatore bcncuo!e,ac humaniter 
exceptus : fecum precibus egi , vt Bibliothecam, & mire ornatam, & copiofam.quam apud 
ipfum extare iam pridem audicram.mihi pro ea, qua pollebat humanitate, offenderet . Eam 
igitur ingreffus, Archimedis operibus euolutis , qua - fuper tabulam aduorreram, incidi in_. 
Lemma illud de applicatione redtx inter conuexumpcripherix,& diametrum productam . 
Tumexreplo , cccc Virgo fpccie pulcherrima, membrorum apta difpofitione.cum quadam 
fuauitatc coloris', maieftatc capitis , oris dignirate , fpeftabilis , qua - diferte admodum ea 
de re Termonem inftituitjhinc sefibus ctfi quodammodo dcftitutus.vr vox faucibus hxfcrirf 
non nihil tamen collediis viribus , petij ab Exccllcntifs. Senatore, vt mihi quidem Nomen, 
Genus, Patriam Inclyta Virginis, tot ftngularibus,& corporis, & animi dotibus, vclut e Coe- 
lo dclapfx, innuerctjquod fine piaculo tacere non poffum . Ipfe vero fubridens ait, nomine 
quidem Helenam Corneliam vocari. Tum ego, tanti ne fortaffis Herois filia? annuit j tum , 
non mirum , Hanc noftri arui rc<ffe dixeris Literarum miraculum Venetam Mincr- 


uam , omnes fibi gratias conciliantem ; vt omnibus fcientijs exculta, Virgo quidem Eucy. 
clopfdica dicenda videatur . Siudijs bonarum Artium miro ordine operam nauauit ; pr.c- 
jnifla etenim Grammatice, & Humanioribus literis, prxfertim Rcthoricx, ftuduir. Linguas 
pcrcallet quatuor exoticas, Graeam, Latinam, Gallicam.Hifpanicam.in quibus diferte lo- 
quitur . His porro non contenta, fummi, ac illuftris ingenij alis, ad altiorcs Doctrinas cuc • 
Sta, Dialcftica.Philofophix fcdulo operam dedit, ad Theologia: culmen afccndens.cxccl- 
fx Dodtrina? penitiora quidem arcana peruadens .• nec Mathematicas Difciplinas neglexit, 
aduertens, magni faciendum illud Platonis adagiii: 0 \£ett aytaftt^nriK ttrlra; cuius fupra 
quoque meminimus ; & quidem par erat, vt in A ftronomiam incumberet Virgo virte infti- 
tuto puriflima.qua cogitatione faltem Cxli Galaxiam frequentaret . In hifcc porro ftudijs 
tantum profecit , vt crudito genere loquendi cunCtis haud mediocrem admirationem inij- 
eiat : quodque etiam in primis cft commendabile, ingenio pollet fubrili , acri , & acuto , vt 
Muliccn colat, concentum cieat fuauiffimum. Vocem fidibus ludens fic attemperet, vt Ad- 
ftantium aures demulceat . Mufa Venctx, Syren Adriaca ; multo tamen fuauior pulchritu- 
dinis harmonia, Cxlitus illi collata,cui animi virtutum mclodia cxlcftis omnino rcfponder, 
ab Angelorum Choro deduita , adc6 vt Principes multitudine plurcs ad fui amorem alli- 
niat, inter quos rctiofre non poffum, Lantgrauium H.iflia Scrcnifsimum , qui vna cum Nu- 
tu Domumcius adiens, munihccntiflim?, ac lingulariter exceptus, fummis honoribus illam 
cft profccucus. P»ia, ne maiora dicam, xftimationis obfcquia Screnifs. Cardin. Eoglionus 
Illuftnfs.Helcnx, lingulares , atque prxclariffimas virtutes admirans.prxftiti:. Neo defunt 
Euius ordinis , qui ad Thalamos facro iurccormubij auidc peterent , nifi vni Chnfto cam- 
addictam effc certo cognolccrcnt . Cxrerum multum Illa Fdrtunx debet, quod ipfa fit na- 
tta Prxftantiflimum huius xtaris, Doc^ti (limum , Onmifeium , Se Grxcx, Se Latina - Lingua: 
ad ftuporem vique Peritum, Illuffrifs. ac Reuerendifs.D.AIoy(ium Gradenicum Archipral- 
bytcrum.atq, Primatem Prxclarillimx Vrbis Cydonix e Creta, Bibliophylacem Scrcn.Rci- 
|>ub. Vcn. , Virum fuo nomine celeberrimum i Illam enim fumma diligentia , fumimqut, 
cura inftruxit ; nam aduertens viuido cflc quidem ingenio , omnes eam difciplinas docuit, 
«t eandem libi parem redderet; quo nihil exaggeratius dicere licecinain vtcrq; portentum. 

H 1 Hxc 
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, f x dida fint de cgrcgijs dotibus , quas stas omnis commendabit , & cuehet ad Coelum 5 
e& Cornelia Regia Profapia, ac Sercmfsima Respublica in sternum vitiet . 

‘Sed quanti refert viam diligenter eligere , ad analybn inltituendam , hmc plane addi- 
ces . Proponatur Problema de applicatione dats magnitudine reds inter conuexum pe- 
ripheris , & diametrum producam , qus ad aliquod perip teris pundum protrada , per- 
tingatide quo fu P ra verba fecimus . Plures ouidem funt cafus , non atque tamen difficiles. 
Si data magnitudine reda applicanda fuerit femidianvetro squalis;admodum f^dis cft re- 
folutio ; tunc enim pundum in peripheria defignatur a reda , qus cx centro ereda (it dia» 
ntetro perpendicularis . 


Sit circulus ABC, cuius centrum D| 
ex D > ereda fit perpendicularis D B ; ita vt 
redaK. magnitudine data fit squalisfc- 
midiametro circuli prsdidi, applicandaj 
inter diametrum produdam , ad partes 
exempli gratia A. & conuexum periphe- 
ris ; vt protrada pertingat ad pundum B » 
Hocnuliiuscll laboris, fienim deferibatur 
Hexagonum, cuius latus Hfi.hoc vero pro- 
tradimt fit ad partes H, donec occurra;, 
eliametroCA, protrads ini; confiat cx 
Elementis H I, squalem effe femidiametro 
circuli; atque adeo redx dats K, squalem. 

At fi pundum II , itidem fuerit in extre- 
mitate quadrantis , reda vero applicanda, 
non fuerit xquaiis (emidiametro; Sitiam 
fadum , & reda applicanda fit b i at femi- 
diameter circuli fit d ; cx centro D , cadens 
perpendicularis ad 1 B , faciat fcgmentaG 
It , H G , squalia ; Itaque fegmentum B G, 
fi: a , proinde fegmentum H G ,crit itidem 
q ; quare H B , erit a a ; at fegmentuml G , 
erit b t a , vt tota I B , erit b + 2 a ; & quia 
vt patet ex Elementis , vt cftIB, adBD, 



yr parci cx hkihum» » 

ita B D , ad G B , erit rctfanguluin 1 1 } G , squale quadrato cx B D , quare b a 1 a s- 
quabitur d’ ; ergo + squabitur f d‘ , cuius squationis radix eft JJt ( ,v b' *i» 1 d' ) 


- j b ; squabitur a . Hinc . 


P O R I S M A. 


gefla applicanda [icetur in quatuor purus aquales , & quadrato vnius cx illis addatur di- 
midium quadrati cx [emidiametro Circuit ; aggregati autem latus multetur eadem quarta par- 
ti data applicanda i quod enim (upcreft , erit fegmentum C S ; vnde eius duplum tnt H Bt qua- 
re per additionem ad datam applicandam , innottfcct I B ; 

Hoc cum illo coincidir . 

Pato vno ex l.-.teril/us trianguli rcli anguli , dataque differentia /cgmentorum ba[ets , repe - 

rirc triangulum . 

Sit iam fadum, & triangulum illud redangulum fitAC 
B, cuius latus circa rectum fit BC, nepe d differentia fcg- C 

mentorum bafeos fit t\ E , adeo vt fcgmentornm D B , 

AD, differentia An fit b . Oporteat reperire triangulum 
Segmentum DB , efto a , at D E , erit illi squalis itidem 

a; crgoEB , erit ia; quamobrem Ab, ent !> 2 a ; 

nropterca cum fit vt A B , ad B C , ita B C , ad D B , erit A. E 

n.. /211 idi-irn RP miarp h t 



? c ftangulum A B D * aequale quadrato BC, quare b a 
.j, 1 a ‘ squabitur d' ; ergo } b a -b a' squabitur ; d’ . lluius squationis radix eft llt ( i b* 
'b r d‘;- : -b, qus squabitur a , Hinc , ^ 


M 
Inu. 
rui 
r ftr. 
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b 
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T 0 R I s M a; 

'Ad quadratum e quarta parte differentia figmentorum bafeos addatur , dimidium quadrati 
Uttrjsdui circa rectum , aggregati latui multatum eadem quarta farte differentia figmento- 
rum bafiosi exhibebit fermentum minus bafeos, vnde fermentum matus non latebit , qua- 
re triangulum quoque eoa fi abit . 

PROBLEMA. 

Sit circulus A li E , anus diameter A E protrada fit in infinitum ad f artes E , datumqnc-e 
fit in ferifheria punitum C , aptanda fit quadam data ,vtBF, qua tranfeundo per C , ipft-t 
tinca data B F ,fit intercepta inter pertphenam , boc efi inter peripherix conexuum, c,- protru- 
dam diametrum A E . 

Supponamus diametrum A E.clfcb, at vero 
refla B F , iuagnitudincd-.ua fit ct , cx puncto C, 
cadat perpendicularis C D . qux appelletur f, 
fegiuentum vero D K,fir g, fegmentum E F.fit 
a i quoniam igitur cft , vt B F > ad F A , ita E F . 
adCFi&AF, cftb<fa, BF, cftd, infuper 
E F , cft a , fi fiat vt d , ad b •{• a , nemqHJ F , ad 
A F , ita a, hoc cft E F, ad aliam, puta C F, hxc 
erit ‘-titi 1 , & quia angulus C D f.eft rcflus.prop- 
terca fi a quadrato cx C F , hoc eft ex *’ * 
fi cx hoc,inquain,auferatur quadratum ex Ct) .nimirum f', remanebit— — - jt 1 -'-' — f' , & 
hoc erit quadratum ex D F , itaque ( IJi —Vi—' - f* ) erit D F , & quia E F , eft a , atque 
D E , cft g , fi ex D F , auferatur a , quod remanet xquabitur D E , nempe g , proinde Pt 
( CLU+^uet'.' — fi ) — a xquabitur g , & per antithefin ii ( ’-- i ' - — f* J xquabitur g “F a , 
quampbrem & eorum quadrata aequalia erunt , nempe > xquabitur g "i* a 

g a «i» a‘ , omnibus duflis in d 1 , ad tollendam fraflionem , fier b-. a> >}» 2 b ai 4. a* — d - f ; 
ouod xquabitur d‘ g 1 *f» 2 d 1 g a d 1 a* , & per antithefin rurfus b* a, 4. 2 b a' 4. a 1 — 
ad‘ga~d‘a‘ = d*g‘.J.d‘f l > fc ua + * 1 ba>*b‘a‘~d‘a*- 2 d*ga= d*gf d- 
f‘,rcuocetnr xquatioad analogifmum , & fiet vt a> t s ba*t b 1 a — d ‘ a — a d 1 g ad d g ‘ 
t df-, itad, ad a , Hinc. 

P O R I S M a; 

Bcntfieio igitur Linea ad poflrcmum genus Mcdicearum pertinentium,/! fiat conitrud tofine 

Effed io , hac : re fututis plano-planis artificio tam explicato in fimpheifimas longitudines , fir 
repetitis Anaty/eos vefiigij s , regia Euclidis via,dcmontlrabttur ,vt fnpr a docuimus, (fic, 

PROBLEMA. 

Sit circulus AB E, cuius diameter A E , protrada fit in infinitum ad partes E , datumque 
fit in peripberta punctum B , aptanda fit inter diametrum produdam, & connexum penphe- 
ria data quadam C F , qua protrada ad partes C , peruensat ad datum pundum B . 



Suppona- 
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heneficie igitur line* ad pefiremum Medie tarum genus pertinentium fi comparetur efieUio , 
" ,c r . c fi ut,s Ttuno-pUnis infimplicifimas longitudines , & repetitis Analy/eos vcfiie us regi* 
Euclidis vi* dcmonfiraHtnr ejrc. Arte, quamfufenus tradidimus &c. 
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GEOMETRA PROMOTVS. 63 

APPENDIX 

DE MAXIM IS, ET MINIMIS, 

A Rgumcntum hoc fubtilitcr, & accurati admodum, a Prxclariflimo Geometra Apol- 
lonio Pergato fttific traflatnm Antiqua tamen Methodo , ex cius monumentis cui- 
que pcrfpeflum , ac nunifeftum e (Te potcfl i led idem non minori cum laude fuifle pratili- 
rujn a Francifco Maurolyco Abbate Mcffancnfc, compertum eftijs, qui duos hac de re, 
Jibros ab illo conferiptos euoluerunt ,• adeo enim egeregie fc gesfit , tantaque cum laudo 
prouinciam fulccpir, vt Apolloni) Libros defeflum hipplere contendens ( hi namque non- 
dum tunc temporis in lucem prodierant ) teftimonio Sapicutum quali Apollonium ipfum, 
feri fuperauerit . 

C atterum haud mediocriter ad rem de qua agimus Rcccntiorum Analy (larum induflria 
conducit ; haec enim fpeciofc Logiftices beneficio , praeclara , & admiranda confcquirur ; 
quamobrem non erit abs re fi in hoc pra; fcnti Capite de noua hac Methodo fermoncra in r 
ftituainus , quod per aliquas Propofitiones perficiemus , 

PROPOSITIO I. 

Maximum re A angulum contentum fub duobus figmentis propofti Uteris reperire . 
Supponamus datum latus efle H F, finrque fegmenta EG, 

G F ; fitque reflangulum quidem maximum , quod fub hu- Q 

jufmodi fegmeritis continetur, Oporteat cognofcere vbi E -F 

nam G , punctum cadat , 

LatusEF.dicaturbjfegmcntumEG, fit a; itaqueGF, eritb— a; quamobrem rc- 
flangulum E G F , erit b a — a’ ; Hatc igitur fit prima xquatio , 

Supponamus deinde c , aequari o ; cum ergo e nihil valeat, adhuc a*J*e aequabitur Teg- 
mento EG,& b — a — e aequabitur fegmento GFiProindc rcCtang.EGFarquabitur b a — a‘ 
— 2 a « t b e — e' i fed erat idem reflangulum E G F, aequale b a — a“ , ergo b a ■ - a’ aequa • 
jbitur ba — a- — a a e tbe — ef ;&pcr antithefin b a - a ! 1 z a e f = ba — a'tbe ; & rur- 
fus 2 a e t c‘ b e; & per hypobibafmum fiet a a 4 * c s b. Supponamus autem e xquu- 
ri o i feu nihilo, proinde j a arquabitur b ; atque adeo a ea ab. Vade. 

P O R I S M A. 

Se A ungulum igitur maximum e fi fub figmentis dtti Uteris cum fegmenta funt inter [ea* 
qualia , 

Hoc demonftrauit Euclides Lib, 6 , Propofkione a 7. 

PROPOSITIO IL 

Reperire maximum folidum , quod feri poffil fub fegmentopropofita reda linea . 

Data fit refla a JB , quam oporteat ita fecarc, vt quod 
fit lub altero fegmento in alterius fegmenti quadratum, . " 

fit maximum omnium qux fub quacunque aliafeflionc " 

fieri poflint. a b — a 

1’ropofita refla cfto b; & fegmentum vnum dicatura, 
altciumvero b — a, folidum autem quod fit exb— a ina’eftba’— a'j reliquumcfi vt 
determinemus punflum feflionis , atque adeo fegmentum a , ita vt folidum prxdiflum fit 
omnium maximum , 

Supponamus e =3 o; atque fegmentum vnum propofitae lines, elfo a*f>c, alterum 
Cnirn exit b — a — c ; quadratum vero ex a q-ecrit a‘<Jr a a e *£t c‘ , quod duflum in b 
" a 


Digitized by Google 



<f 4 CAROL! RENALDlNlI 

a ~ c , facit folidum b a’ — a' 4* J b a c *|* b c’ — 3 a’ c — 3 a c' — c', quod a;qtt.ibi- 
tur b a’ — a' ; & per antithcftn 1 b a e ■>$* b c' — 3 a' c — j ac'- c's o . Omnibus au- 
tem applicatis ade , qudd cft hypobybafmum ice i (Te ; fiet 2 b a t b e ~ ia'- 3 a e— c’ 
=3o. Atque adeo, net etiam per ahtithdin : b a — 3 a'— 34010’ — bc. Quoniam 
autem c , xquatur o , proinde jacte 1 — b c , valebit o , quare per antirhcfin fiet 2 b a 
aja’. Omnibus applicatis ad a , fiet 2 b — 3 a ; Omnibus etiam diuifis per 3 , fiet - b 
=3 a . Quamobrem fegmentum pofitum a , erit xqualc duabus tertijs partibus re&a; pro^ 
pofitx linex. 

P O R I S M A. 

Maximum [olidum , quod applicatur linea cubo deficiens , esi illud , quod tertia parti propo- 
fita linea applicatur , & cubus adi acet duabus tertijs partibus data re ei a linea . 

PROPOSITIO III. 

Xeperire [olidum maximum , quod applicari pojjit dato plano , deficiens [olido fimile dato.fa- 
lidumquc datum , cui debet affimtlari defechts , fit cubus . 

Datum fit planum , iliudque dicatur b pl. & oporteat illud itafccarc ; vt fi fegmento al- 
teri applicetur folidum cubo deficiens , fit maximum omnium , qux applicari poliunt; dc- 
ficentium figura fimili , fimiliterque polita . 

Quandoquidem deffedtus cubus cft; propterea oportet planum datum applicare lateri 
cubi deffedtiui . 

Latus iftud cfto a ; alterum erit it! quod in duo fegmenta diuidetur, quorum vnum erit 
a , alterum vero erit — a qux quidem pars dutta in a’ . producet folidum applicatum , 
nempe b pl. a — a' . Supereft ; vt determinetur quantitas ipfius a ; itaut b pl. a — a' , fit fo- 
lidum illud maximum , applicatum b pl. deficiens cubo . 

Supponamus e, xquari o. Atque latus vnum erit 3 f c, ad quod applicetur bpl.vt 
confurgat latus cuius fegmentum vnum erit a t e,- alterum vero erit — a — c . Poftre- 
mum hoc fegmentum dudium in quadratum ipfius a )Jt e , hoc cft in a’ 2 a c e 'erit 

folidum applicatum, nimirum bpl.afbpl. e ~ a '— 3 a’e — 3 ac’— e ‘=3 b pl- a — a', & 
per antiihefin fiet b pl. e — 3 a‘ e — 3 a e’ — e' =3 o . atque adeo rurfus fiet bpl. e— 3 a’ e 
*3ac’f e'. Omnibus applicatis ad e, eritbpl. =3 3a‘t3 acte*. Quoniam vero c,fup- 
ponitur xqualc o ; proinde totum illud fiuftum fub e , erit xqualc o . Quamobrem b pl. 
quabitur 3 a’ , ac proinde tertia pars dati plani , erit quadrato ex a , xqualc . 

Quapropter maximum folidum erit, quod ad duas tertias partes propofiti plani appli- 
catur : Sumatur itaque tertia pars propofiti plani , & inquiratur latus , quod illam poteft 
ad quod applicatum fit b pl. vt emergat tripla longitudo lateris , cui fa&a eft applicatio, 
huius enim dux partes dudtx in rcliqux partis quadratum conftituunt maximum foli- 
dum applicatum deficiens cubo . Vnde. 

P O R I S M A. 

Madimum [otidum , quod ptttll applicari doto plano deficiens cubo , eS illud quod applica* 
tur duabus tertijs partibus dat t plani . 

PROPOSITIO IV. 

Xeperire maximum plano-planum , quod pojfit applicari data linea deficiens pl.tno-plano J. T • 
miis dato , atque datum , cui debeat ajftmtlari defeCtus ,fit quadrato- quadratum . 

Data fit redla b; cui applicandum fit plano-planum, deficiens quadrato-quadrato.quod 
fit omnium maximum . 

Secanda erit tecta b ; vt quod fit ex altero fegmento in alterius fegmenti cubum fit om- 
nium maximum . 

Redis quidem b ; fegmentum vnum fit a ; alterum erit b — a; at vero plano-plamtm ap- 
plicatum erit b a' --a' ; Oportet proinde determinare rationem partium a, &b — a, itaut 

hoc 
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hoc proauflum fi: omnuurt maximum . Elio e , squilis o , fcu nihilo,- fitquc fcgmcnturu 
vnum at e aliud ve- 


ro fit b— a— c, cu- 
bus aute ex at edi 
a't3 a*ct3 ae'te’ 
quodudlo inb-a- 
c , fit produdtum , vt 
hic a latere cernis, & 
inditura operatione 
fecundum Artis pr<j. 
cepta, adhibita con- 
grui antithefi , deni- 
que peruenitur ad 
aequationem compo. 
litam hanc videlicet 
3 ba s cf3 bac‘fb 
ci = 4a‘ ef 6 a’e’t 

4aei fcs&per hy- 
pobibaftnum proue- 
metxquatio 3 b a 1 f 
3 b ac f be 1 =3 4a> 
f 6 a ef4ie't e*. 
Vbi aduerte perpri- 
mam antithcluu , 
quando nempe fub- 
trahitur b a* — a*, 
quod fupereft cqua- 
lc cd nihilo ; atquo 


a*£e 


a‘*Jti aetj*e‘ 

a‘c >}* a ae‘*j 4 C' 
a' 4* 2 a' e a e 


a' f 3a'eijt3ac’te> ■ 
b— a — c 

-a'c-3a‘c'-3ac'.-c* 

— &*— 3 a'e-« 3 a'e'— ae’ 
ba’tjf3ba’e«{<3f>ae'4*be 1 

ba')j« 3ba‘c»}« 3 bac^be’ — a'— 4a'c — 5a’c'~ 4ae>- 
ba'— a* 


3ba'ct3bae' tbc'— 4a'c— 6 a’ e‘ — 43 e'—. c'=J o 
3ba‘e f3bae’tbe'=3 4a , cftfa'e , t4ae'te , 

3 ba’ t 3 hac t beas 4a ! | da‘c f 4ae‘tc J 
3 b a* s 4 a' 
i b = 4 a 


adeo rurfus per antithcfin fit atquatio illa 3 ba*ef 3 bae* f be> =3 4a*cf < 5 .t‘e"t 430’ 
f e' i vnde omnibus applicatis ad c, fiet 3ba*t3baefbe»:3 4aiffia , et4ac 1 te». 
Nnnc autem reiedtis omnibus ijs , qute non potuerunt abe, liberari ; quandoquidem c.lup- 
ponitur arquari nihilo , leuo,- proinde fiet 3 b a‘ = 4 at ; omnibus autem applicatis ad a , 
liet 3 ba 43. Quamobrcma, vnde efformatur quadrato-quadratum, erit arqualc tri- 
bus ex quatuor panibus ipfius b; atque adeo reliqua quarta pars ciufdcmb, erit illa, cui 
applicandum erit maximum plano-planum , 


r O R I S M A. 

Maximum plano-p lannm , quod applicatur data linea deficiens quadrato-quadrato cfi id , 
quod applicatur quarta parti data linea, Cr quadrato-quadratum quod dejicit, occupat tres 
quartas partes data linea . 

PROPOSITIO V. 

Ite per ire maximum plano-planum , quod pojft applicari dato plano , cum dejeci u plano-pla- 
ni fimilis dato , & datum , cui debeat affimilari defectus , fit quadrato-quadratum , 

Datum fit b planum , cui applicandum fit plano -planum deficiens quadrato-quadrato 
fit autem huiufmodi plano-planum omnium maximum; cfl autem plano-plani Tegmentum 
futurum quadratum;vndc componitur quadrato-quadratum dcfficiens. Sit autem a, cui 
applicetur b plan. ex ipib autem quadratum eft a* , quo fubtra&o ex prtfdi&o b plano, fiet 
reliquum b planum — a>, quod dudlum in a*, facit plano-planum b plan. a* — a' ; quod erit 
plano-planum applicatum cum defeflu quadrato-quadrati . 

At vero in locum ipfius a , fubrogctitr a f c , atque c atquetur o , feu nihilo , fiat autem., 
quadratum ex a f c, quod cita 1 1 a a e | e», quod fi detrahatur ex bpLfiet reliquum bpl. 
~a‘ — aac~e>, quodquidem dudtumina 1 1 a a e t c*producet plano-planum,- exb 

I P>- ' 
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pl. a*f i pl.p!. csbpLactpl.pl. exbpl.c 1 — • ai — 4310— 430 — e*. Qf 

quo fi dcmpleris , fupcrius Mum, nempe pl, ples b pl. a> — 3* > fiet reliquum 2 pl. pl. e* 
bpl.aetpl.pl.exbpl.c*— 4aje— tfa>ei— 4,10»— c'~ o, 

Pcrantithcfin autem fiet a pl.pl. exbpl. ac| pi.pl. ex bpl.cj squale 4aie t < 5 a'e't 
'430 1 e«; Omnibus aurem applicatis ad c, fiet ? bpl.afbpl.cra 431 1 5 a>e 1 4-10 f 
ei omnibus autem reieftis , qux funt fub e , cum e , xquetur o, erit 2 b pl. a “ 4 a< , om- 
nibufque applicaris ad a , fiet 2 bpl.aa 4 a* > ergo b pl. =a 23 «, quaie-; bpl.xquatura 1 , 
Itaque a*, occupat dimidium dati plani; & plano-planum , quod applicatur dato plano, 
deficiens quadrato-quadrato, cft id, quod applicatur dimidio dati plani, feu duabus ex 
quatuor partibus dati plani , &c. 

P O R I S M A. 

Maximum plano-planum , quod applicatur dato plano, deficiens quadrato- quadrato , efl id, 
quod applicatur duabus partibus ex quatuor , in quas diuidstur planum , & quadrato-qnadra * 
tum , quod deficit , occupat reliquas duas partes . 

PROPOSITIO VI. 

Referire maximum plano-planum , quod pojfit applicari dato [olida , cum dcfcfluplano-pla- 
ni fimtlts dato , & datum , cui debet a/fimilari de fetius, fit quadrato-quadratum . 

Sit datum b folid. cui’fit applicandum plano-planum deficiens quadrato-quadrato ; ip- 
lum autem plano-planum debeat efle omnium maximum . Cum autem folidi fegmentum 
Cx quo fieri debet quadrato-quadratum deficiens , nccefle & fit , efle cubum . 

Elio igitur a , cui applicetur b fol. fi autem ex a fiat cubus , proucnicr a’ , quo lubtrafto 
a 1 cx b lolido fiet reliquum bfol. — ai, quodudlo inaproucnietpl.pl. ex b iol. a — a«. 
quod erit plano-planum applicatum cum defe&u quadrato-quadrati cx a . 

A t vcr6 rurfus loco ipfius a , fubftituatur a f e , at vero e , iuxta hanc refolutionis ratio- 
nem aequetur o, vel nihilo, erit quidem plano-planum applicatum deficiens quadrato- 
quadrato.plano-planum cx b fol. a f pl. pl. ex b fol. e — a* — 4 ai e — 6 a‘ e* — 4 a e — 
e 4 ex quo fi dcmpleris fuperius iatn fadtum.profilierpro differentia ph pl. cx b fol. e — 4 a> 
e— epl.pl. a 1 e 1 — 4 a e' — e\ qui differentia aquabitur o, feu nihilo per antithefin, 
ac omnibus applicatis ad e i fiet bfol. squale 43' ftf a*ct 4 a e' 4. e' de medio fublatis 
ijs , qui fub e reperiuntur in iquatione , cum iquentur nihilo fiet b folidum iqualt 4 a' , 
quare 43'= b lol.vndc a' squalem ; bfol. cxhuiufmodi igitur quantitate puta a, cuius 
valorcmcxprelfimus effingi debet Iquadrato-quadratum, atque adeo plano-planum de- 
ficiens quadrato-quadrato applicabitur tribus ex quatuor partibus dati folidi &c. Hinc . 

P 0 R I S M A. 

I 

Maximum plano-planum , quod applicatur dato [olido, dejiciens quadrato-quadrato , ejt il- 
lud , quod applicatur tribus ex quatuor partibus dat i folidi , & quadrato-quadratum de f cient 
reliquam quartam occupat partem . 

PROPOSITIO VII. 

Reperire maximum plano-folidum , quod applicari poffit data linea,deficiens quadrato-cubo. 

Data lit rc&a b , cuius fegmentum vnum cflo a , aliud quidem erit b — a , quod autem 
fit cx b — a in a* ,/trit b a*- a’ ; hoc erit autem plano-folidum quxfitum . 

Supponamus vero vnum ipfius b fegmentum efle a f e , alterum erit b— a— c, qua- 
drato-quadratum cx at c cft a* f 4 a' erjcec' a‘f 43 e' quod quidem du&um mb 

— a-efacit ba‘t 4ba'et 6bc* a‘t 4bae' a> t be'— a' — 5 a' e— 10 e* a — 10 a’e'- 
5 a e* e’. Ex quo fi dempferis b a’ — a' , fiet refiduum 4 b a' c 1 6 b c’ a f 4 b a e' t b 
C— 5 a' e— 10 e’ a'— 10 a» e'— 5 a e*— es. Omnibus applicatis ad e, & i;s retentis; 
cjui ab e non afficiuntur , fi quidem haec nihilo aequalia fupponuntur , atque etiam adbibi- 
■ ta con- 
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ta congrua antithcfi fiet 4 b a< =: 5 a’ , atque omnibus applicatis ad a» ; fiet 4 b “ 5 a 
Vnde quatuor ex quinque partitus ipfius b, erunt a:qualcs a Itaque maximum plano- 
foliduni , quod ipfi b , applicatur defficicns quadrato-cubo , erit quod applicatur t quartx 
parti ipfiusb. Hinc. 

P O R I S M A. 

Maximum plano-fohdum , quod applicatur data linea deficiens quadrato-cubo , ejl td , quod 
applicatur quinta parti data Irnea, & quadrato-cubus , qui dejicit , occupat\rcliquas quatuor 
ex quinque p artibus propojita linea . 

PROPOSITIO VIII. 

Reperire maximum plano-folidum, quod pojpt applicari dato plano deficiens quadrato-cubo . 

Datum fit b planum , Se ita fit inftituenda operatio , vt pratleribitur .erit autem opus ita 
b planum diuedere , vt fi ex altero ipfius fegmento fiat quadratum, & ex eodem latere fiat 
cubus quod fitexreliquoplaniinhunc cubum effictum , fit omnium maximum. , 

Segmentum iamdiilum fit a, s reliquum igitur plani, erit b pl. — a 1 , qu.d du&um'in_. 
3 ) producat plano-folidum applicatum , nempe b plan. ai — a < . 

Deinde , fcgmcntum fit a 1 f J a e f e 1 , fuppofito tamen quod e trquetur o , fcu nihilo j 
reliquum plani erit bpl.— a*— aae — e. ;quodu< 3 oincubumcxate, nempe in ai f 
3 a* ef 3 a e' fe* > fiet bpl. a* — at— j a»c — ioa< e 1 1 3 b pl.a‘ef 3 bpl.c ; at bpl. 
ei— toaie 1 — jc+a — c’ , cx quo fi auferatur fuperius fa&um , nempe b pl. a* — at, 
fiet refiduum3 bpl.’a*et 3 bpl.ca f bpl.ei — 51*0- ioaie‘— 10 a'et— yc*a- 
cj . Omnibus autem applicatis ad c , ijs tantum feruatis , qua: ab c liberantur , & congrua 
adhiaita antithefi.fiet 3 bpl.a‘ = j a* , fa&o autem parabolifmo per applicationem ad a* 
profiliet 3 b pl. s j a‘ , vnde ex quinque partibus ifl quas intelligitur b pl. clfc diuilum-. > 
tres quidem atquales erunt ipfi a 1 , 

At cum cx a 1 , cffbrmandus fit quadrato- cubus , quo applicatum maximum plano-fo- 
lidum debet deficere ; ipfum plano-folidum, quod applicatur dato plano, defficiens vt 
diximus erit id , quod applicatur reliquis duabus , cx quinque partibus , propofiti plani . 
Hinc. 

P O R I S M A. 

Maximum plano-folidum , quod applicatur dato plano deficiens quadrato-cubo e fi id quod 
applicatur duabus ex quinque partibus dati plani , & quadrato-cubus , quo applicatum dejicit , 
tecupat tres reliquas partes eiujdem plani. 

PROPOSITIO IX. 

t 

Reperire maximum plano folidum , quod pcfllt applicari dato folido, deficiens quadrato-cubo. 

Datum fit b folidum , & faciendum fit quod imperatur. Itaque bfol. ita fecanduuu, 
ierit , vt fi alterum fegmentum ipfius effingatur in cubum, quod fit ex reliquo iolidi in qua- 
dratum huius cffii&i cubi , fit maximum omnium eorum , qua: fieri poliunt , fiquomodO- 
cunqne , aliter , datum folidum fccctur . 

Segmentum igitur fit a' reliquum itaque erit bfol,— a>; quod dudlumin a' producit 
plano-folidum applicatum b folido a‘ — as. 

Supponamus pratdidfum fegmentum clfe as f 3 aicf 3 aerfci ; nempe cubumcxaf e, 
fiet reliquum b fol. — as — 3310— 3aei— es , quodu&oinai f a a e f ei.prcucniet b 
fol. a»t a b fol.a e t b fol. ei — as — j ase— 10 as ei — 10 a* e'., j ae-t— es.Exhoc ve- 
rd demendu cft prius fa&um fcilicetcx b fol. a* — a 5 , reliquum vero applicetur ad e; reie- 
Ais ijs , qua: cum e implicantur , & fadhn antithcfi , prouenk t 2 b fol. a 2: 5 as , omnibus 
autem applicatis ad j a fiet as = ■; b Iolidi . At vero cx as efformanduscftas ; obid pla- 
no-fobdum applicatum dato folido deficiens quadrato-cubo id, quod applicabitur reliquis 
tribus cx quinque partibus dati folidi . Hinc . 

Ii T O- 
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Maximum pUno-foltdum , quod applicatur dato fiolido deficiens quadrato- cute efi t J , quo 
'applicatur tritus ex quinque partitus dati fiolidi , <y quadrato-cubus , quo folidutn applscnr u> 
deficit , reliquas duas occupat partes , 

PROPOSITIO X. 

Jteperire maximum plano- [olidum , quod poffit applicari , dato plano -plano deficiens , qua- 
drat o-c ut o . 

Datum fit bpl,pl.& oporteat facere, quod cfi iniundlum, erit fecandum b pl, pl. iraut 
ficx altero ipfius fegmento efficiatur quadraro-quadrarum , quod fit ex reliquo plano- 
plani in latus ipfius quadrato-quadrati fit maximum omnium eorum, qua: fieri poliunt ; 
quocunquc modo plano-planum fedlum fuerit . 

Segmentum primo fit a4 i reliquum igitur erit b pl.pl. — a' , quod ductum in a , produ- 
cet plano-folidum applicatum bpl.pl. a— > a5 , 

Deinde fegmentum fit a 4 f 4 ajcftf ai e» f 4 a e? fe» , nempi quadrato-quadrarum cx 
a t e , fuppofito tamen , quod ezqueturo , feu nihilo, reliquum igitur fcgmcnrum erit 1» 
pl.pl.— a 4 — 4aie— tfa*e»— 4ae s — er, quoddudtuminafe producirfadtum cx 
b pl.pl. af bpl.pl. c— aj — 5 34 e — 10 aj ei — 10 at et — j a ea — et . Ex hoc autem 
fi detrahatur prius fadlum nempe bpl, pl.a— as reliquum autem applicetur ad c reic- 
ftis ijs , qua: remanent implicata cum e, & congrua adhibita antithcli, prouenicr rrqua- 
tio s 34=: b pl, plano, fi vero vtraque pars diuidatur per j , fiet a« ss •; b plano-plani . At 
cum ex a 4 effingi debeat quadrato-cubus , erit plano-folidum applicatum datoplano-pla- 
no deficiens quadrato- cubo, id quod applicatur reliquis quatuor ex quinque panibus, ind 
quas difturn iam plano-planum lupponiturcflcdiuifum. Hinc , 

P O R I S M A. 

M aximum plano folidum , quod applicatur dato plano- plano , deficiens quadrato cubo efi, id 
quod applicatur quatuor ex quinque partitus dati plano-plani , <£■ quadrato-cubus qua plano* 
planum applicatum deficit , reliquam quintam occupat partem . 

PROPOSITIO XI. 

Maximum "(longulum reperire , quodfut media , & differentia trium proportionaliunL, 
comprehenditur . 

Quandoquidem fi fuerit redta'diuifa vteunque, & fuper 
ipfam deferiptus fit femicirculus; ex punito autem diuifionis, 
excite tur recta vfque ad fcmicirculi peripheriam . 

Dimonftratum efi in Elementis hanc excitatam cfie me- 
dio loco proportionalem inter illa fegmenta. Deinde fuper 
datam A B , diuifam in D , intelligaturdefcriptusfcmicircu- 

Jus, & ex pundtoD, excitata fit redta perpendicularis, qua: A f c p ! 

ad ipfam peripheriam perucniat in E , nam A D , D E , D B, proportionales erunt. Scce- 
tur autem FC, squalis C D. Supponamus rcdtangulum maximum ciTc FDE. Ocor- 
tet inquirere diuifionis punctum D . ' 

Supponamus A C , vel C B , efTc b , at ver6 C D , C F , effc a . Segmentum A D . erit 
b ^ a , & reliquum fegmentum D B , erit b - a . Itaque a a , atquabitur F D 1 Quonuau 
autem A D , atqualiseft b*a,&DB, atqualiscfl b - a , critreflangulum Au i .idem 
Cjuod b- — ai . Et quia rctfanguluin A D « , arqualc cft quadraro D E , iiquidem AD, 

D E, D B , funt propoi tionalcs, latus igitur potens rcdtanctulum A D U , aquabitur oiw. 
dratoDt; atque adeo Hi(b‘- a‘) aquabitur D ii i at vero n tt: (b : — a‘ ) ducatur in j 
? » prouentet £t ( 4 b’ a’ — 4 a*) pro redtangulo comprchenlo fub ED, &F D; Serat mr 

autem 
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autem $i ( 4 b' a' — . 4 a' ) cum hoc enrm inftitucnda erit comparatio , vt mox planum fiet.' 

Supponamus c, aquario, xquariCD, vel CFi itaque b q*a 4. e , xquabirur feg- 
mento AD , quemadmodum b — a - e , 'aequabitur D B; ac proinde ip{a differentia F D, 
erit aatae; rciftangulum verd fub A D , & D B, eft b‘ — a’ — 2 a e — e‘ ; itaque E D , erit 
#(b' — a‘ — 1 2 ae- e‘) ,qux fi ducatur in 2 af 2 c , nempe FD, proucnier rciftangulum 
fubFD, DE, nimirum ?! f"4 b' a' — 4 a‘ 4* 8b‘ ae 1 4b‘c‘~ itfa 'c — 242’ e 1 — 163 . 
e' — 4 e*) quod aequabitur lt ( a 1 - -4 a* ) atque adeo etiam 4 b' a 1 -. 4 a'4t* 8 b'ae t 
4b‘e'~ i< 5 a' e— 243' e‘— 16 ae'— 4e*,quoda:quabitur 4b‘a‘ — 42*, & peranti- 
thcfin 8 b‘aetj«4b'e*;atquabitur tda’e 4* 24 a 'c* t i 5 ac‘ — 4 e*, & per hypobibaf- 
mum 8 b’ a 1 4b’ c, aequabitur 1 6 a* 4* a 4 a 'ct 1 6 ae‘ — 40'. 

Continuanda autem iquatio cfl in ijs, quibus c.decft ; ac proinde 8 bta, aequabitur 1 6 
a’ , fadtoquc parabolifmo , nimirum omnibus diuifis per 8 , prouemet bt a ss 2 ai , & per 
liypobibafmum bi s a at, Securius per parabolifmum -f bt = at; atque adeo ji^b; x- 
quabitura. Hinc. 

P O R I S M A. 


E fi igitur quefitum figmentum CD, id quod poteft dimidium quadrati ipfiut A C, ve/ CB. 

PROPOSITIO XII. 

A ditu circuli peripherit arcum abfcindere,ita vt re// angulum fub eius corda , iu faggitam, 
fit maximum . 

Datus fit circulus ABC, cuius 
centrum G. diameter aC. Oportet 
ab cius peripheria arcum abfeindere, 
itavtreftangulumfub eius corda in., 
fagittam , (it omnium maximum . 

Supponamus arcum effe B C D , 
itaut corda cius duftu in fagittam AE, 
faciat reftangulum omnium maxi- 
mum . Inquirendum eft igitur pun- 
ftumE. 

Supponamus A C , effe b , & A E , 
effe a ergo E C , erit b — a, reftangu. 

Ium fub his cfl b a — a* , cuius latus cfl $ ( b a — a’ ) quod atquale eft ipfi E B i Ducatur 
E B , nempe Bt ( b a — 1 ') in A E , puta a, &proueniet I)t ( b a' — a ') pro reftangulo 4 EB, 
cuius duplum erit reftangulum fub A E , & B D , fcilicct 2 5 i(bai- a 4 > lfcupi(4ba'- 
a*)feu 4 Bt( ba« — a') 

^ Nunc fupponamus AE.clfca >{*e,namEC,eritb--a — e rciftangulum autemfub 
his cfl b a t be — a‘— a ae— e*. Itaque eius latus, puta Iji (ba f be— "a* — 2 ae- 
ci,! atquabiturB E. Si igitur & ( b a t be— at— 2 ae— et) dueaturinafe, proue- 
tUet jfcfbajf&cJquodacquabiturptfbaj — at) atque adeo bajt&c. atquabitur bai 
— . Hatc autem in fcqucntibus clara , manifcftaque fient. 



t 
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a>J« e b— a 

a -j- c a 


aejjte* 

a'i$+ae 




ba— a’ 

|feCba-a') i 


a a‘ 

p ( b a' ~ a* ) . Redhngulur» AEB ; 
b— a — c 

a*j»c 

be— ac — c‘ 
b a— a'— ac 


b a 4< b e — i a 1 — aac — c‘ 
$!(ba*J*be— a 1 — aac— c‘)BE. 
ba>}«be — a 1 — aac— e‘ 
a 1 f a ae.-tjte’ 

b3en}«bc>— a^ei— 2 acj— e4 
iebaic >|< ibaet— ja;c — 4 aiei — aacj 
b a» >}< b a> c — a+ — * a* e — a 1 e 1 


baj 4 « 3 baie *}*3 baci »{« bes — baj — 34 
— 43(C 

— «a* e» 

$bae»fbc} jj 4 iba’e= 4 a>e 

— 4 ac> 

6 a»e* 

— 34 

4 ac} 

«4 

*i*e« 


3 baetbcit 3 baj= 4a, 
*$«<Sate 
4 ae» 


jbaetbo— 4aj— $ba* 

)J»«a*e 

*|» 4 ac» 

4 «— 3 ba»=: jbae^be* 

— 6 aie 

— 4 ac» 

— cj. 

Tandem igitur4aj,squabitur3ba»,&pcrhypobibafmumfiet4ars 3b. Inftirutc» 
paraboliimo , fiet a = a b . Vnde, 


P O R I S M A. " 

Diuidatur diameter i n quatuor partes aquales , quarum Ires conftituent ,parttm vnami re- 
liqua vera i onjlttuel partem altcr.\m;dr hoc mada rt[i angulum fuh /Inu relle , feu femichord a . 
dr fagitta/eu maiori parte diametri erit amnium re£l angulorum maximum , quare duplum . _> » 
nempe fuh eadem matari parte dtametn , & chorda fit omnium maximum . In J. 'upradiliorutn 
tamen declarationem , hac adnotanda Jnnt nempe , quod in illa aquatione , 
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ba } tbaict3bacitbc } :=baj~ a+ 

- 4 a >e 
6 2 ^ 

- 4 ac * 

- *4 

— C4 

Vtconftat.exvtraquepartccxtatbaj— ■ a+;obid, fi fiat antithefisi tranfpofitionei 
fadla eorum , qua: figno — afficiuntur, proucnict aquatio hunc in modum 3 baeifbc' 
vjf* 3 baieca 415 e fd at e* f 4 aci f C4 ; & inftituto parabolifino , fiet aquatio 3 b a c 
t bet 1 3 b a 1 =3 4 at f (SaiC t4aei f et ;& per antithefinfiet 3baetbet=: 4a| — 3 
bait tfaict 4acif e) .Scrurfus itidem per antithcfin fict4at~ 3bat=: jbacijfb 
ei— gaic— 4acj— e). Et quia c.fupponiturxquari nihilo, & quod in nihilum duci- 
tur facit nihili ob id , fiat rurfus antithefis , per additionem — 3 b at , ex vtraque parte & 
proucnict 43) =3 3 ba»f 3 baef bci- 5 a‘e — 4 3C’--ci ; namvt diximus, nihilum- 
d 11 dium in aliquid , vel conrra , nihil facit , atque adeo 3 b a e f b C— 6 a’ c — 4 a c’ — c< 
qua: nihil propterea valent, proinde remanebit xquatio 43»= 3 b a‘; ha:c igitur fimplex 
aquatio occurrit, atque adeo inde colligitur fadlo parabolifino ipfius a , valorem effe 
a b ; & illud quod fupra pofuimus Porifina colligitur . 

Illud porro addendum eft, quod 
non vna eftlinca B E , qua: dudla in_. 

A E, facit maximum reflangulum, om- 
nium eorum fcilicct , qua: fieri podiint 
a fegmento diametri A C , in femior- 
dinatim applicatam ; atque adeo nec 
etiam vnicam ede B D , qux dudla in 
prardictum fegmetum, facit maximum 
redlangulum ; fcd fi deferipta fit cllip- 
fis , circa A C , quemadmodum A H 
CI, aduc redlangulum fubHE, & 

A E , eft omnium maximum, qua: fie- 
ri poffunt a femiordinatim applicata in fegmentum ciufdcm A C , atque adeo , & eius du- 
plum , nempe fub H I, & A E , eft omnium maximum , qua: fub ordinatim applicata , & 
fegmento ciufdcm A C . 

Hoc autem hunc in modum oftendemus ; Quoniam redlangulum abs B E , in A E , ad 
quodcunque aliud , fadlum ex femiordinatim applicata in circulo.in diametri fegmentum, 
proportionem habet maioris intcqualitatis , vt paulo antea dcmonftratum fuit ; eadem au- 
tem eft proportio reflanguli fub H E , & A E , ad quodlibct aliud fadlum a femiordinatim 
applicata , in diametri fegmentum ; ergo etiam redlangulum fub H E, & A E , eft omnium 
maximum . 

Quod autem redlangulum fub H E , & A E , ad quodlibet aliud, fenfu iam didlo , pro- 
portionem habeat maioris inaequalitatis , fic oftendemus.- Eadem eft proportio rcdlangu- 
li lub B E, & A E , ad quodlibet aliud a leiniordinatim applicata circuli in fegmentum dia- 
metri , quz eft rcdlanguli fub H E , & A E , ad quodlibct aliud a femiordinatim applicata 
ellipfcos in idem fegmentum diametri ; fed in circulo proportio eft maioris inaequalitatis i 
ergo etiam inellipfi. 

Quod ver 6 eadem fit proportio,fic oftenditur; fumatur quoduis pundtum K , in diame- 
tro , & per illud agatur ordinatim applicata L K O, occurrens ellipfios perimetro in M N; 
Quoniam igitur cll *, vt redlangulum A E C,ad redlangulum A K C, ita quadratum E H , * " ” 
ad quadratum KM i vt vero redlangulum A E C.atl redlangulum A KC, ita quadratum 
Eb, ad quadratum K L ; ob id vt quadratum E II f ad quadratum KL, ita quadratum 
E H , ad quadratum K M ; quare vt E H , ad K M , ita E B , ad K L ; & permutando vt E H, 
adEB.itaKM, ad K L , ergo < vt redlangulum AEH, ad redlangulum AEB, ita re- 
dlangulum A K M , ad redlangulum A K L ; quare permutando vt redlangulum A E H, ad 
redlangulum A K M , ita redlangulum A E b , ad redlangulum A K L , (eu vt A E b , re- 
dlangulun:, ad redlangulum A KL, ita redlangulum A E H , ad redlangulum A K M i bc 

quia 
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quia ita fe res habet defalijs quibufeunque rcdangiilis, dummodo antecedentia i‘cdan- 
gula ciufdemfint altitudinis , itcmciufdcm etiam altitudinis fint confcqucntia redangtila. 

Qua: autem diximus de rcdangulis a femiordinatim applicatis in fibi refpondcnti.t dia- 
metri fcgmcma.cadcm quoque intclligcnda funt de rcdangul s ab ordinatim applicatis in 
eadem diametri Tegmenta , 

Imo illud itidem accedet , quod redangulum ab aggregato femiordinatarum, quarum- 
vna ad circulum , alia ad cllipfim pertinet , in diametri tegmentum cft maximum vnde 
redangulum ab H D , in A E , omnium eft maximum , Vt enim redangulum A E H , ad 
quodlibct aliud in cllipfi proportionem habet maioris inaequalitatis , & redangulum A E 
D , ad quodlibct aliud in circido proportionem habet maioris inaequalitatis, ita redangu- 
lum fub H D , & A E , ad quodlibct aliud in Figura A M H C D O , proportionem habebit 
maioris inaequalitatis ^ vnde cft maximum . 

Hinc etiam (equitur redangulum fub H B , Se A F. , omnium cfle maximum ; non diflt- 
mili enim difcurfu concludetur ; maximum , inquam , omnium , qua- fieri poliunt fub dia- 
metri tegmento , <5d differentia inter ordinatim applicatas , quarum vna ad circulum, al:a_. 
ad cllipfim pertinet. 

Cancrum Geometrice , quod initio 
propofirum fuit ,(Ic offendemus pras- 
ini ffn Analyfi . Sit redangulum a E B, 
itaut EB, fit dimidium totius BD, 
fubtendentis arcum B C D , trientem* 
totius peripheria. Dico maius cfle* 
alio quocunque A HI, vel A K L .In- 
telligatur ducta nM.ad angulos rcCIos 
ipfi H I , quae duda intclligcnda eft pa- 
rallela ipfi E B.atqjadcb perpendicula- 
ris diametro a C.cum haec fit ad redos 
angulos cum BP;Se deinde a Cia fit A B,itcm IB . t 

R E S O L V T I O.' 

Quoniam igitur redangulum fub AE,‘SeEB, maius eft rcdangulo fub A II, Se HI, 
ergo a E , ad A H , maiorem habebit rationem , quam H I , ad E B ; hoc cft B E , ad H Ns 
feu H M , ad H N , maiorem habebit rationem , quam H I , ad E B, fcu H I, ad H M. Quod 
ita fe habet . Sunt enim tres rcClae HI, H M , H N , ita vt maior fit exccffus reCtae H M , 
fupra H N , quam H I , fupra H M . Quod fic oftendetur . IntcIIigatur B M , protraCla ad 
O , erit quidem O B , fubtendens textam partem totius peripherix, cmnBD, lubtendat 
trientem i cft enim O B , parallela ipfi A C , quae cum B D facit in E , angulos redostQua- 
rc arcus O B ,eft aequalis arcui A O; fcdOI, eft minor, quam O B ; ergo minor, quam A 
O ; quare angulus OBI, minor erit angulo A B O , fcu angulus M B I , minor erit angulo 
MBN;cft autem angulus I M B, aequalis angulo NMB, eft enim vterque redus, delatus 
M B , vtrique triangulo commune,- ergo , vt mox oftendemus , latus M I , erit minus latc- 
reMN. 

At vero, fi latus B M , commune fuerit vtrique triangulo, angulus B M I, fuerit aequalis 
angulo B M N , Se angulus M B I , fuerit minor angulo M B N , latus M I , debere minus 
cfle latere M N , fic oftendirur . 

Ad punClum B , intclligatur fadus angulus MBP, aequalis angulo M B N; Se reda MI, 
protrada fit in P . Quoniam ergo in duobus triangulis P M B , N M B , duo anguli PMB, 
P B M , xquales funt duobus NMB.NBM, vterque vtrique , Se adiacent xqualibus la- 
teribus , inio vni communi M B ; ergo fle reliqua latera reliquis lateribus aequalia erunt ; 
ob id latus M P , aequabitur lateri M N ; fcd M I , minus cft latere M P ; ergo M I , minus 
erit latere MN. 



COM- 
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G BOMETRA P R O M O T V s: 

compositio: 


Quoniam igitur H M , ad H N , maiorem habet rationem ," quam H I , ari I I M , ergo B 
E , ari H N , maiorem habebit rationem , quam H I , ad H M : fcd vt E B , ad H N , ita A 
E , ad A H , ergo A E , ad A H , maiorem habebit rationem , quam H I , ad H M , feu ad E 
B, quare rcctangulum fub AE, & Eb, maius erit rctftangulo fub AH, &HI. Quod 
oportebat oflendere . 

Non diflimilircr procedendum , cum punftum I , fuerit in apice quadrantis ; at (i fuerit 
inter quadrantis apicem vt pun&um O.vei inter A,& O , &c. manifcftum cft rctftangulum 
feraper efle minus , quam quod fub A G , & (ub perpendiculari ex G , ad quadrantis api- 
cem ; ergo multo magis minus erit recdangulo fub A E , & E B . 

Quod fi pundtum I , caderet inter B, C, vt in L , fic procedendum 


RESpLVTIO. 


Quoniam igitur rcctangulum fub A E, & E 
B, maius cft rcctangulo fub A K , & K L , feu rc- 
ctangulum fub A It , St K L , minuscft rectan- 
gulo fub A E , & E B ; ergo B E , ad KL , maio- 
rem habebit * rationem , quam A K, ad A E"; 

Quod ita fc habet; Nam Intelligatur produtfta 
B L , ad partes L , ita vt occurrat diametro pro- 
ducta; in T. Quoniam igitur arcus AD, eft 
triens circumferentia? , erit xqualis arcui DCB , 
fcd D C B , eft maior arcu D C L , ergo arcus A 
D , maior erit arcu D C L , ergo angulus aBD , 
maior erit angulo D B L , hoc eft angulus a B E , maiorcrit angulo E B T ; cft autem itu 
gulus A E B , xqualis angulo T E B ; vrerque enim cft rectus ; latus vero E B, commune cft 
vtrique triangulo ;crgobafis A E, maiorcrit bafeETj vt mox conflabit; ergo A E, mul- 
to maior erit , quam K T , ergo E K , ad K T , maiorem habebit rationem , quiim ad A E ; 
ergo componendo E T ad K T , feu E B , ad K L j maiorem habebit rationem , quam A * , 
ad A E ; Quod oportebat, &c. 


COMPOSITIO. 



.... t 

Quoniam igitur maior cft proportio redte E B , ad refiam K L; quam AK.adAE.er- 
•g*> rcctangulum fub E B, & A E , maius erit retftangulo fub A K , & K L . 

Vel quia E B , ad K L , maiorem habet rationem , quam A K , ad a E ; ergo A E , ad A 
K , maiorem habebit - rationem , quam K L , ad E B ; quare rctftangulum fub A E , & E B," 
maius erit retftangulo fub A K , & K L . Quod erat operx pretium offendere . i 

Quod fi rctftangulum fub A E> Eb, cft maximum,ctiam eius dupium,ncmpe fub A E,BD 
maximum erit. r — - ’ 

Idem tamen paulo aliter , fiprxmilTum fit , quod etiam fupra adhibitum eft . 


K f£M : 




> 
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7 a CAROLI R E N A L D I N I I 

LEMMA. 

f' . . > 

3» duo triangula habuerint lotus /uteri aquale, ulter autem adiucentium angulorum, in uno, 
'ft aqualtt alteri adiucentium m altero , reliquus adi acent tum in fr imo. fit mator reliquo adi a ; 
e entium in fecundo , etiam latus maiori angulo opptfitnm , maius erit latere quod minori angu- 
lo opponitur . 

Sed id dementare eft. Hoc prxmiflo. 

IntclligaturduflalB, qua 
ad partes B, prorrafla occur- 
rat diametro produflat ( oc- 
curret autem vt patet ex Ele- 
mentis ) ad partes C , nem- 
pe in F j & protrahatur I H , 
adV. 


R E S O L V T I O. 

Quoniam igitur reflangulum fub A E , & H B., maius eft rcflangulo fub A H , H I.ergo 
A E, ad A H.maiorem habebit „ rationem quam H I,ad E B, fcd vt H I, ad E B, ita HF, ad 
E F,crgo A E,ad AH, maiorem habebit rationem quam H F,ad eF, ergo 0 diuidendo HE, 
ad A H, maiorem habebit rationem, quam H E, ad E F: vnde E F, maior erit , quam AH. 
Quod ita fe habet, angulus enim A B D, infiftit arcui A D, trienti totius peripherire at ve- 
r6 angulus V I B, infiftit arcui V D B, qui maior eft triente, vtpote maior arcu D C B , eft 
igitur angulus A n D, feu A BE, minor angulo V I B, (eu D B F, feu E B F . In duobus igi- 
tur triangulis A B E , E BF, latus E B, vtrique triangulo commune cft; angulus autem A E 
B, a:qualis cft angulp F F. B, vterque enim cft reilus, -angulus veri E B F , maior eft angu- 
loE B A, ergo ex eo, quod prandimus Lemmate.-latus E F, maius erit latere AE,ergo mul- 
to maius reda AH . 

COMPOSITIO. 

Quoniam igitur E F, maior eft, quam A H, refla H E , ad A H , maiorem habebit ratio- 
nem, quam ad EF,- quard' componendo AE, ad AH,maiorem habebit rationem quam H 
F.adEF;hoceftHI,adEB. Proinde reflang ulum fub AE,& EB, maius erit a reflangu- 
lofub aH,&HI. 

Ha;c autem , cum punflum I, ceciderit inter B, Xi vel in ipfo punflo X , quadranti* api- 
ce . At vero fi cadat in quadrante a X, inter A, X , manifcftum cft , vt fupcriiis in alia re- 
folutionc oftendimus , reflangulum faflum a refla cadente ex a ffumpto punflo perpendi- 
culari ad diametrum , in Tegmentum diametri inter A, & punflum , vbi cadit perpendicu- 
laris, minus cfle rcflangulo fub A E, E B. 

Quod fi punflum I , cadat inter B , C , vt in L , non difimili difcnrfu, ac fupra conclude- 
tur reflangulum fub A E , E B , maius eife quocunque ex reftangulis faflis , a perpendicu- 
lari, ex punflo aflumpto in arcu fextante B C, in diametrum, in diametri Tegmentum, inter 
A, & punctum, vbi perpendicularis cadit, 8ec. 

Punflum fit c. g. L , ex L , cadat perpendicularis in diametrum, & ex B , per L, intcili- 
gatur dufla refla occurres diametro produfls, & procedatur non abfimili modo ac prius. 

PROPOSITIO XIII. 

Reperire qtaximum rtclangulitm , comprchcnfum fini media maiori extrema trtnm pro - 

portionalium . 

. Sit 
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GEOMETRA PROMO 

SitAB, fupraquam dcfcriptus fit fcmicirculus A E B , at 
Vero A B , fcfta fit in D , itaur ex D , crefta fit perpendicula- 
ris D E , erunt quidem A D, D E , D B , tres- proportionales ; 
quarum media D E . 

Supponamus autem rcflangulttm A D E , effit maximum , 
nempe contentum fub maiori extrema AD,& media D E . 

Sit A B, aqualis b , & A D, squalis a , ergo D B , erit b - a 
reftangulurn fub his eft b a ~ a', quare b a— a', erit quadratu ‘ 
cx DE.itaq; ipfa DE, erit Ii ( b a — a' ) ducatur aute a, nempe A D, in Ii (b' a — a‘J fcilicct 
D E , & proucnict pi fi b a’ — a' ) tantum igitur erit reftangulurn fub A D, & D F. . 

Nunc fupponendum A D, clfc a q* c , ttaque D B , erit b - a— e , reftangulurn fub his 
eft b a -J- b e— a‘— 2 a e — e‘, itaque cius latus, pura ptfib a f be — a*'- 2 ac — e') squa- 
bitur D E , fi igitur IJifbatjtbe — a’ — sac- e') ducatur in a «J. c proueniet id quod a- 
quabitur Bt ( b a' — a*) id vero, quod proucnit eft pt (ba't 3 ba‘ c q* 3 b ae'qf*bc’--4 
a' c— 6a*c’~ 4 a e' — a*— e') Itaque ba' 1 3 ba’e t 3 bae' fbc' — 4 a’ e -6 a' e 1 — 4 a 
e’ — a* — e‘, e ft quod aquabitur b a>~ a* , & per antithefin , aliaqi praeepta adhibita in fu- 
periori Problemate , peruenietur ad hanc aequationem ac= a b. Hinc . 

P O R I S M A. 



Maior exirem* e tritus proportionalibus , debet eft aqualis tribus quartis fartibus aggre- 
gati extremarum , Ji reli angulum fub maiori extrema & medi a , debet efic maximum . 

Caterum ridiculum foret inquirere maximum reftangulurn fub media, & minori extre.. 
ma , i tribus proportionalibus ; dum enim crefcit minor extrema , crefcit & media , quo 
ad fiant tres rcfta squales , vnde nequit aflignari reftangulurn fub minori extrema , & 
media , ita vt illud maximum fit omnium , quod cuique pcrfpeftum , ac manifeftum effo 
poteft. 

PROPOSITIO XIV. 


Xeperire maximum relt angulum comprehenfum , fub media , & differentia extremarum _» 
'trium profortionaliam . 

Supponamus fuper A B , defcriptum effc femicirculum A 

E B . Sit autem C, centrum , atque fegmentum C D.xquale - t 

Iit fegmento C F ,- fegmentorum vero AD, DB, differentia / 

eft F D, at fi ex D, crefia fuerit perpendicularis D E , erit ip- f / \ 

fa DE, media proportionalis interAD.DB. / / \ 

Supponamus reftangulurn F D E, effit maximum ; Quiri- ' — < 

turpundumD, feu quam relationem habeat AD, ad DB, vel A F C D B 

FD. ad D B, Scc. Sit b, aqualis AC, vel C B, at vero a, fit aqualis C D, vel FC , igitur b t 
a aequabitur AD, & b - a, aquabitur DB, & 1 a, aquabitur F D . Cum icitur A D aque- 
tur b tft a , & Db, aquetur b - a, igitur ducatur b f a in b - a, vt fiat b’ - a- , differentia 
enim laterum dufta in eorundem aggregatum facit differentiam quadratorum itaque qua- 
dratum cx DE, erit b‘ - a 1 .quare DE, aquabitur p< ( b‘ - a’ ) & quia F D.crat 2 a.ducu- 
tur i a in p, ( b‘ - a' ) & proueniet 2ap t fbW) feu p. fi 4 bj a* - 4 a 1 ) feu quod idem eft 
4 , , b : — a 1 , vtamur autem modo ( 4 b ’a* — a’) . 

Supponamus nunc c, aquari o . Itaque a e , aquabitur C D, vel CF, proinde b't a t 

a. -wnnikif-ur ATY k o *•. TTD * . 1 ‘ * 


"T . • , -T « u .1 , ^ u - i D a 7 24 a-c y i6 a e' - 4 c 1 . 

Aboletis membris m quibus adeft nota c , feruatifquc careris , fiet aquatio 8 b‘ a =: i <Sa' 
& lafto parabolifmo omnibus nempe applicaris ad S , proueniet aquatio b‘ a = 2 a', & p C r 
liypobibalmum fiet b“ =5 1 a‘ , ergo quod idem eft j a ‘ = b 1 , & per parabolifmum fiet a‘ 
aa - b* , quamobrem a , aquabitur p; 7 b‘ . Hinc . 


Digilized by Google 



CAROLI RENALDINII 
P O R I S M A. 


76 


Dimidium differenti a extremarum, aquatur ei , quod potefl dimidium quadret i ex dimidie 
degregati ear undem extremarum ; quando relt angulum fub media , & dijjcrcntiacxtrtma' um 
e/i omnium maximum, &c. 

PROPOSITIP XV. 

Datum latus dtuidere in duo J egmenta , i t ex ijs quadratorum aggregatum , Jit omnium mi- 
nimum . 

Datum fit latus A B, & oporteat facere quod imperatum b 

eft. Latus propofitum fupponatur b , fint autem Tegmenta A ^ 

C, CB, ita vt quadratorum aggregatum ex ipfis.fit omnium A B 

minimum. Oporteat reperire pundum C.fegmcntum AC, a b — a 

cfto a, ergo Tegmentum B C, erit b — a ; quadratum autem.. 

ipfius a, eft a‘ , & quadratum ex b — a eft b' — ■ a b a tjr a‘ , quadratorum aggregatum eft b’ 

— a b a t a a‘,hoc autem feruandum eft, vtpote illud? cum quo inftituenda eft comparatio . 

Supponamus e, atquari o; atque AC, eflea e -, at veroG B.eflcb — a— e, harum. 

partium quadrata funt ipfius quidem a ij* e, eft a' rjt a a e +J* e‘, & ipfius b — a — c , eft b‘ 

— aba— a bcijta'»}+ a ae 4.C* j aggregatum horum eft b'— ■ a ba— a be .J. a a‘*j* 
4ac?J*a e‘;quamobremcritiquatiob‘— aba— . 2 be*Jt 2 a*»i<4ac •{* a e' =3 b‘~ 
2 b a tjt 2 a’ ; & per antithcfin 420 4. 2 e' — abe, omnibufque applicatis ad c , fiet 4 a f 
2t= abj quo circa ciit 4 a = ab; atque adeo a a , atquabuntur b . Hinc . 

P O R I S M A, 

Latus diuidendum e ii dimidium partis quajita quocirca, ,fs latus bifariam diuidatur , ag. 
gregatum quadratorum ex ipfts partibus , e SI omnium minimum . 

corollArivm. 

Ex his facile intelligis , minimum aggregatum quadratorum 1 fartibus linea diuifa , du- 
plum effe maximi reel anguli , fub partibus eiufdem linea . 

Oftcnfum eft enim fupra redangulum maximum fub Tegmentis dati lateris, illud efle, 
quod fub xqualibus lateribus continetur , atque adeo eft quadratum a dimidio datx late- 
ris, at vero nunc conftat minimum aggregatum quadratorum a Tegmentis dati lateris illud 
efle, quod confiat a quadratis partium , Teu partium quarum vtraque eft dimidium totius 
lateris diuidendii hoc autem aggregatum eft duplum quadrati a dimidio, Teu redanguii 
maximi, ergo minimum quadratorum aggregatum eft duplum redanguii maximi, &c. 

Extat iain in Conicis dcmonftratum . 

PROPOSITIO XVI. . 

Si parabolen relfa linea contingat conueniens cum diametro extra (cilionem , qua a taifm 
ad diametrum ordtnattm applicatur abfctndet ex diametro ad verticem J cilionis lineam aqua- 
lem ei , qua inter ipfam , & contingentem interqcitur i & in locum qui cfl inter contingentem , 
& feli tonem alia reel a linea non cadet . 

In autem fic aflcquemur. 

Data fit fcmiparabola C G , cuius diameter fit F G , vt in perimetro fcu linea paraboli- 
ca C G , datum fit pandum C , fit autem reda C L K , reda , qua tangat parabolen in C, 
pundo,- reda vero F G , fit protrada 1 ad partes G. Propofitum fit inquirere punctum K , 
vbi tangens occurrit produdx diametro in K . Pportet igitur inquircreGK, relatam aU 
G F , quam fcilicct rationem habeat , 

Ducta 
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geometra promotvs; 

DuSa (it C F, ordinatim ad diametrum F G, qua: data erit, fuma- 
ftirque pur.aum L , in C k , arbitrarium , agaturqueLIM , parallela 
ipfi C F , manifeftum eftLM, maiorem efle, quam IM , Triangulum 
CTk, fimile eft triangulo I.MK, eft autem I , punctum , interfetf io li- 
nea: L M , cum linea parabolica C I G, erit igiturob parabole» natu- 
ram, vt F G,ad M G.ita quadratum CF, ad quadratum IM, fed qua- 
dratum CF, ad quadratum IM, maiorem habet rationem, quam qua- 
dratum CF,ad quadratum LM,& quadratum CF,ad quad.LM,cft ob 
limilitudincm triangulorum, vt quadratum F K, ad quadratum M K, 
ergo FG , ad MG , maiorem habet rationem , quam quadratum FK, 
ad quadratum M K . His prxhabit s . 

Supponamus F G, efle b, at F K, edo a . Supponamus deinde c,x- 
quari FM, (eu o,- erit quidem MG, idem quod b — c, & Mk.erit a - C; 
vt autem F G, ad M G.ita quadratum F K, ad quadratum MK , pro- 
inde vtbadb — c, ita a‘ ad a’-a aete', ergoba’— 2baefbe‘ 
atquabitur b a’ — c a' , & per antithcfin fiet b e 1 c a’ ea 2 b a c indituro parabolifino, fiet 
aquatio bcfa’ = 2 b a ; eft autem b e , idem quod o ; ob id fiet atquatio a' ea 2 b a. Se per 
hypobibafmum erit a aa 2 b. Itaque F K, qux ponebatur a, aquatur duplcF G ,qux po- 
nebatur b , vnde FG, GK, funt inter (e squales; quod contendit Apollonius propofitiono 
iupra citata. Hinc. 

P O R I S M A. 

In omni parabola relta linea contingens eonueniens cum diametro extra [eft tonem, qua a tu- 
itu ad diametrum ordinatim applicatur , abfeindet ex diametro ad verticem feflionis lineanuj 
aqualem ei , qua inter ipfam, & contingentem interficitur & in lscnm,qui ejl inter contingen- 
tem & [ 'tfionem , alia refla Imea non cadet . 

Dcmonftratio eft in Conicis Elementis . 

PROPOSITIO XVII. 

Si hyperbolen, vel ellip/im, vel circuli circumferentiam contingat quadam refla linea con - 
'neniens cum tranfnerfo figura latere, & a tactu refla linea ad diametrum ordinatim applicetur 
tnt vt linea qua interficitur inter contingentem, & terminum trafuerfi lateris ad inurit fiam 
inter eandem , e*r alterum lateris terminum , ita Itnca qua e it inter ordinatim applicatam , & 
terminum lateris ad eam quaesi tnter eandem , er alterum terminum ; adeo vt continuata in- 
ter Je fint, qua /ibi ipfis refpondent : & in locum , qui inter contingentem, & [eft sonem interfi- 
citur altera refla linea non cadet , 

Methodo autem fuperiori hunc in modum colligere licebit relationem rcsftx Fk, ad 
alias quantitates . 

Supponamus H G, efie rciftam fupra_. 
quam centro D, deferiptus fit femicircu- 
lusHCG, itaut diameter fitHG. Sit 
autem C , pundtum in peripheria vbi rc- 
fuCK, tangit circulum ipfum , occur- 
rens diametro protradlx in K . Quod au- 
tem quxritur eft punftum k . Dudta fit 
CF, ordinatim ad diametrum, at vero in 
reita Ck.fit aflumptum pro arbitrio pun- 
fluni L, fitque duita linea LIM, parallela 
ipfi CF; eft autem LM, maior, quam IM, 
triangulum vero C F K , fimile eft trian- 
gulo L M k; funt cnimatquiangula . At vero, vtoftendit Apollonius in Conicis Elementis 
vt eft rcftangulum H F G, ad redtangulum H M G, ita quadratum CF, ad quadrarum IM, 
at vero quadratum C F, ad quadratum IM, maiorem habet rationem, quam quadratum C 
F, ad quadratum LM, & vt quadratum CF , ad quadratum LM , ita clt quadratum Fk , ad 
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quadratura M K, ergo redangulum H F G , ad redangulum 1 1 M G , maiorem habebit ra- 
tionem > quam quadratum F K , ad quadrarum M K . 

Supponamus b atquari FG, & d, aequari H F ; at ver 6 a xquari F k ; fcd e , xquari F Mi 
Iit enim £M & o , fcu nihilo,- erit igitur H M ,idem quod d f e , at M G , erit b — e ; fed M K , erit a — e , 
«jaiiiio, quare v t rcdangulum H F G, ad rcdangulum H M G, ita quadratum F k , ad quadrarum- 
M K. itaque vt b d , ad — e d — e’ t b d t b e , ita a‘ , ad a“ — 2 a e t e“. proinde fiet xq natio 
bd a ! — 1 ac bd«Jte’bd :s — cda‘— e'a‘t bd a‘ t be a‘ ; & per antitheiin fiet — i a 
cbd*Jtc’bd=: — e d a‘ — e’ a“ 4« b e a‘ , & per hypobibafmum — aabdtcbds — 
,1 a ’— e a' t b a’ eft autem e , xqualis o , fcu nihilo, ex hypothefi , quare — 2 a b d — d 
a’ 4 <ba'.& per hypobibafmum fiet— » b d =3 f b a — d a , & per antithcfin da— b a 
— j bd quare per parabolifmum fiet a=: Itaque F k, erit , nempe quantitas or- 

tiuacx applicatione dupli rcdangulibd, ad differentiam inter d & b, hoc eft dupli redan- 
«>uli 1 1 F G , ad differentiam intet H F , & F G , Itaque erit, vt d — b , ad ik 2 b d , ita hoc 
ad a, fcu vt d — b , ad d ita a b , ad a . Hinc . 

P O R I S M a; 


In omni Circulo , vt cjl difft rentia figmentorum diumetri ad figmentum maiut, ita duplum 
[tomentum minus , ad tnterctptam inter ordmatim dulfam a qua diametri figmenta ipja de- 
fign antur , & punitum occurrens , ipfius tangentis , cum diametre protraBa . 

6 In omni igitur circulo tangens occurrens diametro protradx , ita fc habet, vt fi fccetur 
F N, xqualis F G, erit H N, cxceflus quo H F, fuperat F G , atque ut H N, ad H F, ita NG 


adFK. 


PROPOSITIO XVIIL 


Adellippm quod attinet , non difimili argumentatione procedendum , 

Data fit ellipfis circa diametrum H . 

G , fit autem in H C G, pundum C,in 
quo reda CLK, tangit ellipfim occur- 
rens diametro protradx in K. Quatfi. 
tum eft pundum K, in quo HG e, cum 
C * , fc mutuo interfecant . 

Duda fit CF, ordinarim ad diame- 
trum, at in CK, intelligatur acceptum 
quoduis pundum L.dudaquc fit LIM 
parallela ipfi CF;eft autem LM, maior 
ipfa I Mi totum enim eft fua parte ma- 
jus ,• quoniam vero L M, parallela eft reda: C F, erit triangulum CFK, fimile triangulo LM 
*; eft autem ex ijs qux dcmonftrat Apollonius vt redangulum HFG, ad rcdangulum HM 
G, ita quadratum C F, ad quadratum IMi at quadratum C F, ad quadratum IM; maiorem 
habet rationem, quam quadratum CF.ad quadratum LM,vt vero quadratum CF, ad qua- 
dratum LM, ita quadratum Fk, ad quadratum Mk,- propterca rcdangulum H F G, ad re- 
dangulum HMG, maiorem habebit rationem, quam quadr. FK, ad quadr. M K . 

1 Supponendum eft autem FG, ede b, at HF, efle d ; item FK, efle a . Sit autem c, xqualis 

FM, atque o, fcu nihilojcrit quidem HM, squalis d t c , & MG , erit b - c , vt MK , erit a 
n - c . quare rcdangulum H FG , ad redangulum HMG , vt quadratum FK ,ad quadra- 
0 . tum bl K , proinde, vt b d ad — c d — e’ f b d f b c , ita a‘ , ad a 1 — 2 a c t c' ; atque adei 
bdca’-2 acbd f e’ b datquab. - e d a’ -e‘ a' j-bd a‘ t be a',&c.&pcr hypobibafmu.fict 

— 2abdtcbd=! — d a“ — e a ! f b a‘ i cumque c, xquetur o , fcu nihilo erit — 2 a b d =a 

— d a‘ t ba',&pcr hypobibafmum.fict — . 2 b d 22 fba— d a ,& per antithcfin , fiet d 
a— ba= * bd.Inftitutoparabolifmofiet a =3 Igitur fiet analogilmus, vt in circulo 
didum fuit , yt d -- b , ad d , ita 2 b , ad a . Itaque , 
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]n omni ellipji ,i't tj! differentia fermentorum diametri , ad fegmentum maius , ito duplum 
(cementum minus , td interceptam inter ordinat im duttam , a qua Jegmenta ipja defignantur, 

Cr punitum oecurfus ipfitts tangentis cum diametro protracta , 

, Sequitur de Hyperbole ; fcd de hoc alibi . 

Mihi autem hadtenus allata mcditanri , fama retulit prsclariflimum MichaelAngelum-. 

Riccium , omnigena virtute cumulariffimum, xtatifquc no!W fplendorcm , ac decus.Ro- ut,i„Un- 
nu' , vt extera , ita hsc fumma cum laude ti adlaflc , proprioque marte in his , quampluri-j' 1 ' RunUu. 
marcperijlTe, adeo quidem eximia , vt nihil fupra ; quamobrem animum (fatim ad cum in-'"’ 
uifendum appuli , ratus , fi eum alloquerer, multa,& quidem iublimia , non dura alijs per- 
fpedta me cognofciturum ; Romam propterea feflinanspetij , ac cum adiens , plenum hu- 
manitatis atque , ac dycfrinx cognoui; poft multa denique protuli, Auxit pra[entta famam’-, 
tanta fiquidem efl qua pollet ingenij uis, atque folertin, vt ad veritatis indagationem, Na- 
turi non incolfultb diceres illum Interpretem . Cum autem A de rebus Phyficis , S: Ma- 
thematicis , plura inter loquendum attuliflet in medium , denique Lucubrationes prxflan- 
tiffimas aperuit, ac inter extera generalem rationem Effedtionum Geometricarum ,pro 
quocunque Problematum genere , vnacum corumdem Problematum determinandi ra- 
tione . Hxc cum eruditiifirais uiris Anglis vifa fint digna prslo , propterea annis proxime 
anteadlis Typis commiffa funt, quorum imitatione , ad communem vtilitatcm,hic tanti In- 
genij nobililfimumfirtum fubijciam; vnde, vt ex vngue Leonem , ciuspcrfpicacitatcm, ac 
eruditionem fummam addifccs . 

DEFINITIONES. 

1 Potcftatem quamlibet .ciufque radicem, voco dignitatem 

2 Si Dignitas in Dignitatem ducatur , vt A a , in B 3 , fiet produdlu A a in B 3; cui pro-' 

«ludio illud fimile dicimus , quod gignitur ex dignitatibus graduum eorumdem . Ita, in fa- 
dta hypothcfi, produdlum E j in C 3 , ex quadrato & cubo, fimile efl produdlo A 2 in B 3 . 

3 Homogenea produdla funt, qu* ad eundemgradum pertinent ; vt duo redtangula^ , 
quippe qus ad fecundum gradum pertinent ; & duo folida, quae ad tertium . 

4 Terminos cum dico , intelligi volo duos numeros, feu squales, feu inxqualcs;vcl m:- 
jmerum ic vnitatem , ve! duas vnitates . Terminos insquales appello duos inxquales , vel 
numerum, & vnitatem. Terminos autem xqiulcs.duos squales numeros, vel duas vnitates. 

5 Produdlum in linea fieri fecundum terminosdatos, aut pofitos , dicimus , quum illud' 
fit ex duabus dignitaribus,quarum exponentes funt ipfl termini dati, vel politi; radices vero 
jegmenta illius rcdlx linea: fcdis in proportione terminorum corumdem . 

Sit verbi caufa , quspiam refla linea , cuius maius fegmentum ad minus fifin ratione 3 
ad 2 /produdlum ex cubo fegmenti maioris inquadratum minoris erit fidium in linea da- 
ta fecundum terminos pofitos 3 , & 2 ; quia fegmenti qua: funt dignitatum radices habent 
rationem numeri 3 ad 2 , & exponentes earumdem dignitatum funt etiam 3 , & j . 

Rurfus e flo quemadmodum fegmentum maius ad minus ciufdcm lines , fic 3 ad 1 .pro- 
dudlum ex cubo maioris fegmenti in fegmentum ipfum minus, erit produdlum in linea fi- 
dium fccundum terminos pofitos, numerum Se vnitatem . Ita, A 3 mB 1 [ fi A vocetur 
maius fegmentum, B vero, minus ] efl produdlum fadlum in linea A f B fecundum termi- 
nos 3 , & vnitatem, quia radices A & B fic funt, vt efl numerus 3 ad vnitatem ; & dignita- 
tis A 3 exponens efl , 3 , numerus datus j dignitatis 8 1 exponens efl , vnitas , item data . 

Lemma primum. 

Si dux redis in eadem ratione fecentur , produdla fimilia fadtaex fegmcntis.tanquanv- 
ex radicibus , erunt proportionalia produdlis hoinogeneis.qux fient ex totis . 

Sint aB.DE, redis, C p 

in puiidtis C, & I : , ita fe- A B D E 

dli.vt 
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Qx , vt quam rationem A C ad C B habet , eandem habeat 1 ) F ad F E, & fiant ex illarum 
fegmentis produfia ACainCBj.&DFainFEj, qux funt fimilia per fecundam de- 
finitionem i ijfque homogcnca produdla fiant ex totis A B , D E , nimirum A B y , D E y , 
per tertiani definitionem . Dico A C 2 in C B 3 eandem rationem habere ad A B y , ac D 
F 2 inFE3 ad De 5 . Quia rationes ex quibus ratio produiSi AC 2 inCB 3 ad AB 5 com- 
ponitur, exdem funt ac componentes rationem produ&i DF 2 in FE 3 ad DF. y; ob fcctio- 
nem linearum proportionalem, & inde proportionales dignitates ex quibus produdta illa-, 
rcfultant. Quod,&c. 

* temma fecundum l 

Ijfdem politis , Dico , fi AC a in CB 3 fuerit maximutiromnium fimilium produfloruiri 
ex binis fegmentis reflx A B , etiam D F 2 in FF. 3 fore maximum produflorum fimilium 
ex binis fegmentis redtx DE, tanquam ex radicibus . 

Singulis enim produdiis ex fegmentis redtx DE alia refpondent orta ex fegmentis rcdfp 
'AB in eadem proportione fedta?;& illa ad homogeneum luum DE 5 eandem rationem ha- 
bent, atque illa ad fuum Ab 5, ex primo Lemmate .Ratio quidem AC 2 in CB 3 ad AB y, 
ex hyporhcfi , cll eadem , ac ratio DF 2 in FE 3 ad DE 5 : exterorum vero produdlorum-. 
ex fegmentis iplius DE ad DE 5, eadem ed atque ratio produdlorum (ibi relpondentium , 
qux fiunt ex fegmentis redtx AB, ad AB j . Cum igitur ratio AC 2 inCB 3 [quod maxi- 
mum clfc ponitur]ad AB 5 fit maior,per Odtauam quinti Elcmcnt.ratione exterorum pro- 
dudlorum fibi fimilium ad A B y ; maior etiam erit ratio DF 2 in FE 3 ad DE y , quam ratio 
exterorum fimilium produdlorum ex fegmentis redtx D E ad D E y j ac proinde ipfum D 
F 2 in FE 3 per decimam quinti Elcm. cd maximum . Quod , &c. 

Lemma tertium . 


-B 


Si data redla linea fecetur in ratione terminorum inxqua!ium,& diuiHendo, fiat fegme- 
torum differentia ad minus fegmentum, vt differentia terminorum ad minorem terminum; 
hxc inuenta proportionalitas,vel ipfa erit proportionalitatis xqualitatis, vel alia, in quam 
incidemus , iterum diuidendo , & fic deinceps ; & in ea terminorum differentia xquabitur 
minori termino , & differentia fegmentorum fegmento minori . 

Edo AC ad CB,vt 9 ad . . . t 

6 , & A D differentia feg- * p 

mentorum AC,CB:crit di- A _ 

uidendo,3 add.vt AD, p 6 

ad C B, vel ad fegmentum 
libi xqualc , D C: Quoniam vero hxc proportio non cll proportio xqualitatis, fiat D E 
differentia fegmentorum AD, & DC ; 3, differentia numerorum 6 & 3; Se diuidendo , erit, 
vt 3 ad 3, fic DE ad AD, proportio xqualitatis. 

Kurfus A C fit ad C B, vt y ad 3 ; & AD * 

fegmentorum differentia ; diuidendo erit , » D F E C 

AD.-.dCB, lcu ad fibi xqualc fegmentum A B 

DC.vt 2 ad 3 . Et iterum diuidendo [ feg- ’ , 

mentorum A D & D C, edo, differentia, E ' 

C, ] 1 ad 2 vt EC ad A l) fcu DE; & tertio [ fa<da FE terminorum D E & E C differentia ] 
diuidendo inucnicmus , vt 1 ad r , ita F E ad E C . Quod, &c. 

Ratio Lemmatis cd, quod duorum quorumcumque numerorum differentia, vel diffe- 
rentia numeri & vnitatis, femper ed numerus aut vnitas, vt per fe patet : & nos diuidendo, 
fcmcl atque iterum , ac fxpius , demimus femper minorem terminum diuifx proportiona- 
litatis qui cd numerus vel unitas , de maiori termino feu numero , vtimurque deinceps re- 
fiduo tantum [ quod ed eorum terminorum differentia ]& comparamus illud cum minori 
termino proportionalitatis diuifx : at non polfumus fic demendo progredi in infinitum- , 
quia vnitates in terminis funt finirx, fed exhauritur tandem omnis differentia, refiduumq; 
maioris termini proportionalitatis diuifx xquatur termino minori. Ita fit proportio ae- 
qualitatis , in qua vnitas ad vnitatem , vel numerus ad fibi xqualem numerum , cd vt feg- 

mentum 
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mentum ad aliud jrqualc Tegmentum . Quod o (Tendere oportebat . 

Quod fi ab ea proportione squalitatis , in qua defirum cft, rurfus incipiamus , Dico nos 
componendo gradatim , venturos per vcftigia diuifionis ad terminos prima- proportiona- 
litatis, in qua Tegmenta dati lines erant in ratione inaquabam terminorum . Cuius pro- 
pofitionis rationem facili intelliget Geometra, quem latere non poteft, in Geometria om- 
nia qua- diuidendo concluduntur , ex contrario conuerti poffe, & componendo concludi 
illud ipfum, quod ponebatur ante diuifionem , vtin quinto Elcm. oflcnditur . Exempli 
gratia, fit maius Tegmentum dacsrcits ad minus, vt 2 ad 1 . Jgiturdiuidendo 1 ad i,cft 
vt differentia Tegmentorum ad minus Tegmentum . Ex hac porro squalitatis proportione 
componendo redimus ad primam proportionem, in qua Tegmenta erant in ratione 2 ad 1 . 
Quod , &c. • 

Lemnia quartum. 

Si duo quslibet produ&a orta fint ex duabus dignitatibus duitis in aliam communcmJ 
dignitatem; quam rationem habent ilis dus dignitates inter Te , eandem habent duo pro- 
dudta . Sic produftum A B 3 in B C 5 eam rationem habet ad productum A B 3 in E F 5 , 
quam habet dignitas BC 5 ad dignitatem EF 5 ; in quas duas dignitates ducta communis 
dignitas AB 3 illa produdta effecit. 

Ex definitione multiplicationis probatur fioc Lemma , quod alij in numeris demonftra- 
runt. 

Lemma quintum . 

Datis quatuor quatitatibus.quaru prima ad fecunda habeat minore ratione, quam tertii 
'ad quartam, productum quod gignitur ex duabus extremis cft minus produito ex mcdi)S. 

Augeatur prima donec fiant quatuor Geometrice proportionales ; tunc prima in quar- 
tam dudta efficiet produ&um squale produflo ex medijs . Igitur produ&um quod efficie- 
bat ante quam augeretur , erat produdium minus eodem produdlo ex quantitatibus me- 
dijs. Quod,&c. 

THEOREMA L 

Productu in aliqua rtSla linia /actu fienndu pofitos terminos aquales , maximum esi ornatu 
f milium productorum , qua fieri fo fiunt ex binis linea data figmentis tanqnamex radiabis . 

Redta linea AB feceturp qualiter in pundio e L> 

C, & fit AC ad CB vt 3 ad 3 [ termini aequa- A B 

les politi] Dico produdium AC 3 in C B 3 , quod fit in linea A B fecundum politos termi- 
nos , effe omnium limilium produdlorum maximum . Sumpto quolibet alio pundto D, fa- 
ciamus aliud limile produdium A D 3, in D B 3 . Cum autem lint quatuor lines Arithme- 
tice proportionales cum exccffu C D, nimirum aD, AC, CB,& bD, minor cft ratio nuxi- 
tns AD, ad AC, quam CB ad BD; & triplicata ratio ipfius A D ad A C [ feu ratio A D 3 
ad AC 3 ] minor cft, quam triplicata ipfius Cb ad BD [ feu CB 3 ad BD 3]& per quintum 
Lemma, produ&u ex medijs quantitatibus, AC j,in CB 3, maius cft producto AD 3 in BD 
3 facto ex duabus extremis.Eodem pacto dcmonftratur aC 3 in CB 3 effe alio quocumque 
fimili producto maius , & confequentcr omnium limilium maximum . Quod, dee. 

THEOREMA II. 

Si duo recta linea fermenta fuerint in ratione terminorum in aqualium , xfr fer eonfiquens , 
diuidendo jitfiifficrcntia figmentorum ad minus figmeutum,vt differentia terminorum ad mi- 
norem terminum ; quoties ex dignitate differentia figmentorum dulla indignitatem minoris 
figmenti fit produCl um maximum , totus fit etiam maximum ex eadem dignitate minoris fig- 
menti dulla indignitatem maiorisiasque tta, fi dignitates figmentorum fro exponentibus ha- 
beant terminos fofitos , & dignitas differentia , differentiam terminorum . 

Sit AB redta linea insqualiter ledta in punito C, & BC ad AC, vt 5 ad j.qui fint termi- 
ni politi . Producatur BA in F , donec squetur F C ipfi CB.& AF erit didci entia Tegmen- 
torum BC & AC . Quoniam vero Tegmentum maius B C fic cft ad minus C A , vt 5 cft ad 
3,eritdnudendendoAFadCA,vtcft2ad3 . Nunc liant duo produdta qualia diximus , 

L primum 
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primum FA i in AC ? , ex dignitate iplius FA, differenti* Tegmentorum, 

«u£ta in dignitatem minoris Tegmenti AC. Secundum A C 3 in C B j , 
ortum ex eadem dignitate minoris Tegmenti duifta in dignitatem maioris . 

Prima dignitas F A 2 habet pro exponente, 2 , differentiam datorum ter- 
minorum, rcliqu® habent 3 & 5 , terminos politos , vt imperabatur.Dico, 
fi productum primum ell maximum omnium fimilium ex binis Tegmentis 
reet® FC [ eflc autem ciufmodi lupponamus ], etiam fecundum fore pro- 
ductum maximum omnium fimilium ex binis Tegmentis reet® polit* A b. 

Sumatur in AB alius punilus prsterpundium C, & efto.D.qui accipi a 
nobis poteft infra punitum C, ve! Tupra . In vtroquecafu FA, nequit ha- 
bere eam rationem ad AC, quam habet ad AD.fcd maiorem aut minorem 
habebit , atque adeo F D non eft fcfla in punito A fecundum rationem iplius F A ad A C • 
fiat porro FE ad ED , vt FA ad A C > de producum FE 2 in E D 3 , per fecundum I ctnma ' 
erit maximum [ xque ac produilum Fa 2 in AC 3 } & confcqucnter maius fimili producto 
FA 2 in AD 3, facto ex Tegmentis eiufdcm reet* F D . Quod maximum FE 2 in ED ’ ha- 
be: eandem rationem ad FD j , dignitatem libi homogeneam , quam F A - i n AC ? adF 
C 5, vt ex duobus primis Lemmatibus colligitur ; igitur FA 2 In AD 3 [ quod diximus cf- 
fc minus producto FE 2 in ED 3 ] minorem rationem habet ad FD 5 , qu;im FE -> in ED a 
ad idem FD 5 , fcu minorem, quam FA 2 in AC 3 ad FC j ;& permutando, F A 2 *in *|) l 
minorem habet rationem ad FA 2 in AC 3 [ fcu, per Lemma quartum, A D j minorem ha- 
bet rationem ad AC 3 ] quam FD 5 ad FC 5 , & longe minorem , quam C B s ad B D s * 
Quippe funt reet* DB , CB , FC, & F D, Arithmetice proportionales cum excedit D C ■ ac 
proptcrca in primo cafu FD , maxima, in fecundo Cafu FD, minima eft ad FC in minori ra- 
tione quam CB ad DB,& quintuplicata ratio FD au FC, nempe ratio iplius FD s ad FC s 

eft minor quintuplicara ratione CBadDB, fcu CBy ad DB 5 3 3 ’ 

Igitur cum quatuor quantitatum, AD 3 , AC3 ,CB y, & DB ; ,prima ad fecundam ha- 
beat minorem rationem, quam tertia ad quartam, per quintum Lemma, productum AI) 2 
in Db 5 factum ex duabus extremis, erit minus producto AC 3 in CB 5 ex mediis S'mi!i- 
ter oftendes , aliud quod cumque productum fimile minus efle producto A C 2 in C r < 
quia punctus D ad libitum fumitur . ErgoACimCBy productum eft maximum om- 
nium . Quod occ. 

Hactenus de recta linea AB iniqualiter fccta, quum eft fegmenrum maius ad minus, vti 
numerus ad numerum . Rcftarct altera pars Theorematis , quum cit quemadmodum ma- 
msfegmcntum ad minus, fic numerus ad vnitatem. Hoc tamen conftructionc ac ratione 
tam lmilibus modo factis concluditur, vtid fibiquifqucinucnirc , explicare ac dilatare 
facillime poffit . Lectoribus autem fcnbimus a C&Jtri. & ab Algeb 7 a 7 nftru«io^us! 
quos humfccmodi rerum inrelleilu facilium explicatione fruftra defatigaremnsiQuare per. 
gimus ad reliqua vfum prxftantiffimum habentia ad inucniendas plurium linearum tan- 
gentes .figurarum centra grauitatis & quadraturas , de ad alia , item multa , qux iulto fer- 
uamusOpcri, vbi dabimus nouam folidorum Conicorum feriem , qui fcili exhibent infini- 
tas, vti vocant, hypcrbolas, infinitas parabolas, infinitas cllipfcs , & .analogiam feruando , 
circulos etiam infinitos . V ndc Lefioribus maniftfti apparebit, de Conicis - me plus multo 
adinucniflc , quam exteros , colque ingeniofiffimos Viros , qui communem tantum hyper- 
bolen , parabolen , ellipfin , & circulum [ figuras Conici in noftra nona ferie P “aje- 
cund! gradus ] agnoucrunt; alias terttj Se quarti & c*terorum non item ; nili quod de pa- 
rabolis infinitis per punila m plano deferiptis pauca, licet cognitione dignilfima, tradidere 
nonnulli , quos inter , duo praxcllentes ingenio viri, Fermatius. ac Torriccllius, prxeeptor 
meus, inuenrorum priftantu 8c numero commendabiles, ac Veteribus proximi ; qui noufi 
tnfupCT excogitarunt hypcrbolarum infinitarum genus . Neque prattereundum puto.qua- 
plurcs Apolloni) propolitiones, atque dcmoftrationes aptari (cilionibus noftris * per cm- 
nta congruere , alfeitafquc multipliciter; xquationes harum leil.onum ope refolutfacilU- 
jne, de determinari polle. Nunercuertoradrem. 1 

THEOReMA III. 

P‘ ,s **?• Mus ttrmints ,/tcuudum quosfiut m l.nu MprcMnm: hcc erit 
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'maximum omnium fimitium productorum, qua fieri pofttnt ex tinis ciufdem recta fegmentis', 
•velat ix radicibus . 

Propofitionem feco in partes duas . Primum dico, produflum, quale dcfcripfimus, efle 
omnium fimilium maximum , quum dantur termini atquales ; quod in primo Theoremate 
dcmonftrauimus . 

Deinde /i dantur termini inaequales , fic rem oftendo . 

EftoAB, refla data, & tcrminijdati 5 &a. • C , A ’ F 

Sccctur refla in puncto C , (itque BC ad CA , ^ ■ 

vt 5 ad 2 . Dico productum B C 5 in C A 2 Ia- F C 1 A ■ F 

flum in lincadata fecundum terminos datos > 

efle maximum. Producatur BA in F.vtAF fit A 1 C E 

differentia tegmentorum, & diuidendo primam ’ 

porportionalitatcm , nempe B C ad C.4, vt y ad 2 [ ficut in tertio Lemmate priferibitur ] 
pergamus vfquc dum incidamus in porportionem iqualitatis . In noftra hyporhcfi , pri- 
mum erit, diuidendo 3, ad 1, vt F A differentia fegmentorum ad AC minus tegmentum-, j 
quam fecundam porportionalitatcm exhibet fecunda figura.in qua fiat Ce digerentia fer- 
mentorum Ca.FA; per confequenserir, diuidendo i,ad a.vtCEad ACsquamquidciiL 
proportionalitatera feorfim exhibet tertia figura . Fiat E H differentia tegmentorum C E , 
& AC, diuidendo erit 1 ad 1 , vt EH ad r.C; qua’ cft demum proportio arqualitatisifemper 
autem minus fegmentum producimus vt atquemus maiori , & tegmentorum dirferentianL- 
conftituamus . 

Atretrorfum viciflim,incipiendo a refla EA tertia; figura;, cuius maius aC cft 2, 
minus fcgm. CE cft 1 ,& illorum differentia H E itidem r . Quoniam produflum FiE 1 
in C.E 1 cft maximum in linea C H,pcr primum Theorema noftrum, erit proinde, per fe- 
cundum Theorema, EC 1 in CA 2 maximum in refla E a . 

Deinde in refla FC fecundi figura;, maius fcg. aF cft 3, minus AC eft 2 , & tegmento- 
rum differentia ECeft 1 ; porro cum EC 1 in Ca 2 fit maximnm, erit per fecundum Theo- 
rema, etiam maximum in refla FC produflum AF 3 in AC 2 . 

Poftremo in linea AB primi figun, produflum AF 3 in AC 2 cft maximum , vt modd 
oltendimus, ergo per fecundum Theorema eft etiam maximum AC 2 in B C s Quod de 
monftrandum erat . ' • 

Si loco duoru numeroru detur numerus, & vnitas.fit fimilis ciftruflio.&dcmonftrario . 


, S C H O L 1 0 N. 

Id quod in fecundo Theoremate fupponebamus data refla linea , dedatis , numeris ? , 
& 2 .maximum fore produflum in ca linea faflum fecundum numeros illos datos; nunc 
dcmonftrammusm Theoremate hoc . Erat porro illius Theorematis propofitio conditio- 
jwlis , ex polita illa hypothcli, non abfolut^, vt patebit confideranti „ 


COROLLARIVM . 


Si pioduflum genitum ex dignitate dufla indignitatem quamcumq,- maximu fuerit , il- 
larum dignitatum radices & exponentes erunt Geometrice proportionales. Quippe in-- 
Theoremate oftendimus produflum in linea faflum lecundum terminos datoTcflc om- 
nium maximu ,• at produflum ciufmodi , ex j , definitione noftra , gignitur ex duabus di- 
gnitatibus , quarum exponentes rationem eam habet, quam dignitatum carunde radices. 


Datam Irneam retiam stafiecare , ve produci um ex dignitatibus fegmentorum fit omni-tm. 
Jintilittm maximum . ° 

Sumantur exponentes duaru illaru dignitatum, reflaq; diuidatur in ratione horii expo- 
nentium , & faflum erit quod imperatur ; quia produflu erit in linea data faflu fecundum 
terminos pofitos,nimiruiecunduexponctes;ac proinde erit maximu per Theorema tertiu. 


, . PXOBLEMJ i I. 

JEjuat tonem determinare , in qua potestas qtufiu radicis negatur de homegeneo/ub radice: 

L 2 data , 
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data, 6 r dignitate fua parodica-, vt B in A- A i \'Zi :vtlB in A J-^ 4 |l Z 4 6 'C, 

Oritur huiufmodi aquatio ex Jiifta patodica dignitate poteft atis negata: ducta in B-AY 
differentiam data: & qua-fiti radicis , Rem probo , Illa parodica dignitas affirmata, i pr\ 
mfim ducatur in A, radicem quaffitam negatam, gignet potcilatem negatam vno gradu 
altiorem . quam fit ea parodica dignitas [ vt patet ex natura multiplicationis ] • deinde iij 
t B radicem datam affirmatam du&a , gignet homogcrcum affirmatum , fub eadem digni- 
tate parodica & radice data t Qua: duo produifta funt ipfa pars aquationis , de qua in Pro» 
hiemare . Pars altera eft homogenegm comparationis . 

Rurfus, per Lemma quartum, ratio homogenei ad potcftatem negatam eft eadem, ac ra.' 
dicis data: ad qu*fitam;fcd minor cftpotcftas homogcnco, de quo ipfa negatur & demi- 
• tur , Ergo etiam radix quaffita minor eft data ; In qua proinde radice data nos recte fumi- 
inus fegmentum aequale radici quatfiti A , vt alterum fegmentum fit B-A, differentia dat* 
pe qua fit* radicis, 

Quoniam igitur prima pars aequationis oritur ex B-A vno radicis data fcgmcnro , duflo 
in alterum fcg. A, vel in huius poteftatem, efficitur [ per tertium Theorema ] vt inde reful- 
tans produflum fit maximum omnium fimilium .quotiefeunque A , & B-A , fegmenta ra- 
tionem habent eam, quam exponentes fuarum dignitatum , S'c inarquationcliin a j-a 4 

Z 4 ; fi A, & B-A fuerint vt 3 ad r , cubus legmenti a in B-A dinftus gignet partem aqua- 
tionis B in A 3 - a 4 ; qua: eft producum in linea data B, omnium fimilium maximum; cu- 
ius proinde magnitudinem non poteft vnquam excedere homogcncuin comparationis, 
quod femper aquari ncceffc eft illi alteri aquationis pani , Vnde canon pro determinanda 
Problematis aquatione conficitur , 

Fiat in radiet maximum productum fecundum terminos , qui funt exponentes einfdem radi - 
(is dr parodica dianitatis , fui quibus eft homogeneuvt . Illius prcduflt magnitudinem exce- 
dere non poteft homogenetem comparationis , 

Idem procedit in alia aquatione ona ex multiplicatione ipfius, A , in B-A , vel in huius 
poteftatem ; femper enim eft idem cafus tertij Theorematis noftri.in quo produflum fadtu 
in linea [ fcu data radice B] fecundum terminos datos eft maximum s termini vero funt 
pxponentes dignitatum fegmenti A & alterius B-A . 

Sed vno vel altero exemplo de Geometricis noftris Opufculis deprompto methodi faci-, 
litatem comprobemus , 

E fingulis punflis data rcdlx AB ducatur refla: CD,EF,&c' A 

refla- inter fc parallela , eu data aB angulum quemcumq; effi- 
cientes. Sint autem harum parallelarum dignitates, & digni- C 

tates abfeiflarum AC, AE &c. Geometrici proportionales ( id . ™ ’ 

quod tripliciter contingere poffc mox patebit ) Tranfibit per j- 

extrema parallelarum punfla D, P, dee. perimerer figura ,cu- F 

jus diameter aut axis erit AB , vertex A , ordinatim vero ?d 
diametrum applicata erunt ipfa parallela , B 


Nam parallelarQ abfciflarumq, -dignitates fi fuerint eiufde A 

gradus , e. g. FE r ad DC 1 , vt Ae i ad CA 1 vel cubi pa- 
|-allcluru vt cubi ablciflarum , figura erit triangulum , cuius 
proprietas notiffima eft, non parallelas modo & abfeiflas ef- 
fe Geometrice proportionales , fcd parallelaru & abfciffaru 
earumdem poteftatcs omnes hoinogcneas; quarum ratio at- 
que multiplex eft rationis lincarfi (eu radicum i ita vt cubi , 

& quadrato quadrata, &c, abfciffaru fint vt cubi, de quadra- 

p quadrata dee. parallelarum ,- de illorum quoque radices Geometrice proponronalcs . 

Sin autem diucrforum graduum fuerint dignitates parallelarum & abfciffaru , linea de- 
fpripta erit curua, habens fuum axem, de ad illum ordinatim applicatas, quarum dignitas 
«ft gradu fuperior dignitate abfeiffarum : at contra dignitas applicatam ordinatim ad refla 
[qu* curuam in vertice contingit ] fumptam pro axe , gradu inferior eft dignitate abfeii- 
farum tangentis . De quo alibi latius dicam . 

Eta 
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Edo igitur A' Db, vna ex prxfatis figuris , eiufque axis Ab , & vertex f 9 

A; in qua quitiem gradus dignitatis parallelarum fit altior gradu digni- / 

ratis abfeiffarum; quxrarur autem linea rcita contingens figuram in pun- / 

ito dato C . Ducatur ex hoc punito linea ad axem ordinarim applicata , J 

vtCD,&ponanturexponcntesdignitatum,3,&2. Erunt confequcn- / A 

ter in figura parallelarum cubi vt quadrata abfeiffarum . Fiat abfcilla A j / 

D. inter verticem & ordinarim applicatam , ad A ! ; , axem produitnm , vt s[/s a 

minor numerus 2 ad, r , differentiam exponentium , duilaquc F C > Dico j/~ 

hanc effe tangentem qnatlitam . / 

Produilum enini FA 1 in AD 2 in linea D F , faiium fecundum termi- C J_ n 

nos politos 1 & 2 , eft maximum, per Theorema tertium ; femperque ho- /f 

mogeneum dignitati parallelarum ; ( cum parallelarum dignitate expo- Q 

nat maior datorum numerorum, maximum verb produilum illud oriatur / j , 

ex dignitatibus quas exponunt minor numerus & differentia numeroru, [ / 

qux duo fimul efficiunt numerum maiorem ) . Ergo fi accipiamus alium punitum G in axe 
iupraD, aut infra, & ducamus ordinatim applicatam GH , qua; fecct in E rectam F- ( vhi 
opus fuerit produilam )>produihim FA 1 in AG 2 non erit maximum in linea I G, quale 
eft FA 1 in AD 2 in recta FD.-proptereaquod maior eft vel minor ratio ipfius FA ad AG, 
quam ad AD,&confequcnrer FG.FDnon funt porportionaliterdiuife. Ergo maiorem 
rationem habet FA r in AD 3 ad FD _? fibi homogeneum , quam FA j in AG 2 ad FG 3, 
&e permutando, maiorem rationem habet FA 1 in AD 2 ad FA 1 in AG 2, vel cx Lemma- 
te quarto AD 2 ad aG 2 ) quamFD 3 ad FG 3 . Sed AD 2 ad AG 2 ponitur in figura; vt 
CD 3 ad HG 3 :FD 3 ad FG3,obfimilitudinem triangulorum, vtCD 3 ad EG 3 . Ergo 
maiorem rationem habet CD 3 ad HG 3 , quam CD 3 ad EG 3; & confequentcr CD ma- 
iorem rationem habet ad HG, quam ad EG,ac proinde HG refla clt minor quam EG,& 
punctus E cadit extra datam curuam aHCH . Eodem pacto de lingulis punitis ducta: li- 
jie* FL demonftratur illos cadere femper extra curua.Ergo FC eft illius tagens.Quod &c. 

Hat funt parabola;, vt vocant , infinita:, quarum contingentes linex , quo modo ad datu 
punitum duci polfint , oftendimus . Nunc eandem methodum in hypcrbolis quoque li- 
bet experiri . Praemittimus autem hoc necclfarium Ecmma . 


lemma fextum. 


Dato angulo A bC, vtcumque fefto per 
reitam B D , & punito E in alterutro laterum 
comprehendentium angulum datum ,• ex eo 
punito duccrc lineam reitam qux angulum-, 

A B C fubtendat & a reita B D , fccctur in da- 
ta ratione R ad S , 

FiatHGF fegmentum circuli capiens an- 
gulum xqualcm dato, & compleatur circulus; 
deinde vt R ad S, ita fiat F L ad L H ; vt angu- 
lus A B D ad E B D , fic arcus F I ad I FI ; du 
itaque I L producatur vlquc dum pertingat 
ad K in circumferentia circuli, & conncit.intur punita F, K, H. Ad datum punitum E 
fiat angulus B E A xqualis K H L , & E A fecct BD in M & B A in punito A . Dico rectam 
E A efle quxfitam , qux a B D in M diuidicur in ratione data . 

Siquidem anguli H & E ; k & B funt xquales , Se hi fecti propoitionalitcr [ per trigefi- 
mam tertiam fexti Elementorum ]akLl,&BD. Ergo triangula F H K , A B E funt x- 
quian^ula, & AE ad EB, vt HF ad Hk . Rurlus xquiangula fecimus triangula MnE.LxH, 
& contcqueiitcr EB eft ad EM, vt Hk ad HL , & ex xqualitate ordinata aE ad EM , vt HF 
pd HL, diuidendo FL ad LH [ fcu R ad S ] vt aM ad ME . Quod &c . 

Q_iod ii punctus datus fic extra, vt inO, ducemus BO rectam [ punctusautcO fiedetur 
oportet.vt Ob recta cum AB angulum faciat, nec fit ad lineam pofira ] & faciemus angulfi 
LOL xqualcm differentia: angulorum EliO , & H , Se OL producta fatisfaciet Problemati , 
1 - . ' ‘ Sit 
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Sit hyperbole A C L , cuius diameter AB , vertex A , & digni, 
rates ordinatim applicatarum habentes eam proportionem quam 
produfla illis dignitatibus liomogenea , orta ex dignitate abicifla* 
duflain dignitatem, abfciflh: & diametri , cx quibus vna rcfliL, 
conflata intelligatur. Exempli gratia , quadrato cubi ordinata- 
rum, hoc cft LI 5 ad CD 5 , fiut , vt produfla R 1 3 in A I a ad BD 
3 in AD 1 , genita cx quadratis abfeiflarum A I, aD , & cubis re. 

Ciarum bI, nD, quippe quas efficiunt exdem abfciflir & diameter. 

Detur pumilus C, ad quem ducenda fit tangens, & ordinatim., 
applicetur CD . Porro ducatur BC, producta ad partes C, quoad 
oportuerit, & cx Lemmate prxcedenti AE [ (ecans CD in F,& in 
F item fefla pro ratione 3 ad 3 , qui numeri exponunt dignitates 
gignentes producta BI 3 in A I a , & BD 3 in AD 2 , fubtendens 
angulum HCA ] , & tandem GC , parallela recta: AE , occurrens 
ipfi Ab in G . Dico tangentem quttfitam efle C G . 

Sumatur in CG alius punctus Kfupra& infra C, &, ordinatim 
applicatis k I fecantibus hyperbolen in L,ab I puncto ducatur IC 
incidens in rectam H B in puncto M , & fecans AE in N ; qua: HB ipfi AE parallela occur- 
rit DC productat in H . 

Quoniam vero AE fecatur in F in ratione 2 ad 3,FA 2 in FE 3, per renium Theorema.," 
cft productum maximum , & ratio FE 3 ad NE 3 , feu HB 3 ad M B 3 [ propter fimilitudi- 
nem triangulorum HCB, EC F: MBC, CeN ] maior cft ratione NA 2 ad AF 2 . Ergo per 
Lemma quintum maius cft Hb 3 in aF a ipfo MB 5 in NA 2 ; qua: duo producta fi compa- 
rentur cum CG 5 , primum habebit maiorem rationem ad CG 5 , quam fecundum . Sed 
ratio primi , quod eft HB ? in AF 2 , ad CG 5 cademcft ac ratio BD 3 in AD 2 ad GD 3 
[cum HB ad CG fit vt BD ad GD , ob fimilitudinem triangulorum HBD , CGD ; can- 
demque proportionem habeant earum linearum cubi: tiun C G 2 adAFi, vt G D 2. 
ad A D 2 ] : ratio fecundi , fcu M B 3 in N A 2 , ad C G 5 eft eadem ac ratio B 1 3 in A I * 
adIG 5 [quia fimiliafunt triangula MBI, CGIj &MB, CG, BI, IG.rcflxca- 
rumque cubi proportionales : rurfus vt G 1 a ad I A a , fic C G 1 ad A N’ ; I Ergo maio- 
rem rationem habet BJD j in A D 2 ad G D 5 , quam B 1 3 in I A 2 ad G 1 5 , & permu- 
tando B D 3 in A D 2 ad B 1 3 in A I 2 [ feu cx natura hyperboles C D j ad L I 5 j maio- 
rem rationem habet , quam D G 5 ad G 1 3 , fcu [ ob fimilitudinem triangulorum K G I , 
C G D ] C D 3 ad I K 3 , & per decimam quinti Elementum dignitas L I 3 , minor eft, 
quam K I 3 , & fua radix , L I refla , minor refla K I i quare punflus K eft extra curuanu. , 
Sic de exteris punflisoftendetur cadere extra curuam, atque adeo CG, hyperbolen», 
tangere in folo C pundto . Quod &c, 

Hxc porro demonftratioctiam ad ellipfcs , & circulos accommodari poteft . 

I:\mver6 quam late pateat vius noftri Theorematis terti) , expropofitis cxemplislicct 
tntelligcrc ; nec ita multum diffimili aut difficiliori via centra grauitatis , & quadraturas , 
quorum problematum paulo ante meminimus, inuenimus, Interira, fi quis Apolloni) 
conftruflioncm atque demouftrationem trigefimx quartx propofitionis primi Conico- 
rum libri cum noftris comparabit , nonnihil iortafle proficiet in Arte dilatandi propolicio- 
pcs&dcmonftrationes. Nam id quod ille de quadratica tantum hyperbole, ellipfi, & 
circulo ftatuit, nos ad omnes porrigimus iiypcrbolas, ellipfcs, circuloique infinitos, 
Quam viam placuit indicare , & fupradiflo exemplo confirmare . 


frincii 
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Iram i fit Mari a Naldir.it S. Sttphani Equiti , atque Difcipulo fuo erudit ijftmo 
C ardus Rtnaldinius F. 


P Ancis ab hinc annis, cum apud tc Ruti quam humari (Time efTcm hofpirio fufccoms Theorema mod- 
dam adtnueni, magni fanc momenti, & i nemine, quod (cum animaduerfum . Illud porro tunc Arirnmc- 
tice primo quidem exhibui, mox animum ad illud idem Geometrice tra&andii appuli Vtroue modo tibi rranf- 
mirtendumoprrx pretium dux', apud te eoini ortum ai.quo modo tuum ellc non imcriro dixerim ; eoque Ii- 
•benriusidimefadhim exiftimes, velim * quod te quotidie raaxtsrcrum nouaruniin Mathematicis ftudtjs 
atdere defider io latis mtelligo ; nulla tamen animum admiratione »ubcunte,cum ingenuitas induto , qua tc-* 
natura domuit >idprorfusexpo{cat. 

Quod attinet ad obicruationem Lunaris Eclipieos celebrat* anno labente 1 6~o\ menle Septembris D. 28 
C*lum ferefemper nubibus cbuolutum cum fuerit initium » & finem occulrauit; quatenus tamen csrlumJ 
oculis vfatDare licuit , fteKxique fixas intueri , vr earum altitudinibus deprehenfis , temporis momenta calcu • 
loatfrqueremur.breui vt (pero inter nos communicabimus. Czterum in huiufmodi cblcruartombus vii lu- 
mus Tubo cum graitCula;longitadinis quatuor fete biachiorum;Quadrans erat itiilar magnitudinis , cum cius 
cofta foret duorum brachiorum , aderat do&iftimus Gemmianuc Montanarius , in ebieruando fu.vn adhi- 
bens induflriam , qui huc ob negotia quxdara Iiterara fe contulit . Tu interim de tuo ftacu; m iximeque dc* 
conatibus egregijs ad excolendam virtutem , fi quid mihi fignificauer is ; argumentum erit amoris 111 mc-» 
tui, quo vehementer deletfor; D. Dom. Andicam fratrem tuum (aluere mbeas velim. Tu interim Vaio 
k ribebam Patauij : Anno i Virginis partu M. DCLXX. 

THEOREMA. 

Si fit ctreulus , cuius diameter ^4 D , in quo pentagoni B.C D E F ; latus D C ; duQaque fit A C ; DicoipfatHj 
\A C \ longitudine efje hexagoni* & decagoni latus . 

In eo videtur Thcotema mirandum» quod CD.penragom latus, vtEudid. ofiendic lib. XIII. Prop.ro. 
poteft hexagoni, atque decagoni latus ; at ver6 AC, eadem latera longitudine. Si numeris illud ttadlare li- 
bet ,cx hypothefi , quod diameter fit 1 z. latus pentagoni em iy ( 90 - jy 1 6 10 ) at fi ex 144-quadrato diametri 
auferamus 90 — iy 1610, nempe quadratum ipfiusiy( 90 - iy \ 6 io) remanebit 54 1610, pro quadraro 

ipiius A C, ex 47. primi Elementorum;vndc pro ipfa A C, remanebit *y ( f4 *J*iy 1610 ) hoc eft 3 jy 4J. bi- 

romium enim illud 5 4*$* iy 16 zo, quadratum clt, cuius latus Ac verd hexagoni latus eft 6 ; 

quo addito ad iy 4 J — $. Decagoni latus (ert enim ^4 5-- j , latus decagoni in circulo, cuius diamcuc eft 

Geometrice tamen hsec eadem hunc in modum Analvticc* proflabimus. 


R E S p L V T I O. 

Quoniam A C , eft longitudine larus hexagoni , vnacum lar ere decagoni, er- 
go quadratum A C , xquabitur quadrato lateris hexagoni , plus quadraro late- 
tis decagoni , plus duplo redangulo , fub ijldem lateribus; (ed quadratum DC, 
arquale eft *> quadrato latens hexagoni, plus quadrato lateris decagoni . /Equa- 
Jibus v rrinque additis , quadratum A C , plus quadraroC D, arquabirur qua Jra- 
to lateris hexagoni, plus quadrato lateris decagoni plus duplo re£Ungulofub 
i jfdem lateribus, vnacum quadrato latetis hexagoni, plus quadrato latens de- 
cagoni , ergoquad. AC, plus quadrato CD.arquabuur duplo quadrato latens he- 
xagoni, plus duplo quadrato lateris decagoni > plus duplo rettangulo lub ijldem 
latenbus , /ed quadrarum A D, arquale eft , quadrans A C, C D, ergo quadr. A 
D.arquabitur duplo quadraro Jaicris hexagoni plus duplo quadraro lateris de- 
cagoni, plus duplo.retftangulo (ub ijldem latenbusihocefl quadi uplum quad.lateris hexagoni, arqunbirur du- 
plo quadrato latens hexagoni «plus duplo quadraro lateris decagoni, plus duplo re&angulo fub i/fdc lateribus, 
ergo duplu quadr.Iatens hexagoni, aquabitur quadrato lateris hexayoni, plus quadrato lateris decagoni, plus 
red angulo (ub ijfdcm lateribus ergo quadrarum lateris hexagoni , aquabitur quadrato latens decagoni , plus 
tc&angulofub tjldcm lateribus. Quod icaic ha tcc ex lib. Xill.pt op. 1 1. Elementorum. 

COMPOSITIO. 

“ Quoniam quad.lateris hexagoni, arquale eft quadraro lateris decagoni , plusre&angulo fubijfdem lateri- 
bus » ergo duplum quadrarum lateris hexagoni , aquabitur quadrato lateris hexagoni , plus quadrato lateris 
decagoni, plus rc&anguio fub ijldc lateribus; ergo quadruplti quad. Utens haxagoni.cquabitut duploqua l ra- 
to lateris hexagoni , plus duploquadrato latens decagoni, plus duplo reaangulo lub ijldem lateribus; hoc 
*ft quadratum A D , arquabitux duplo quadrato latetis hexagoni , plus duplo quadrato latetis decagoni . plus 
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duplo «Singulo (ub ijfdetr. latcribns , Sed quadraram A D , Tquale e(l quadraris A C , d D , ergo quadrat» 
A C , C D , aqualia erunt quadrato duplo lateris heiagoni, plus duploquadrato lateris decagoni ■ plus duplo 
rtflangulo (ub ijidem lateribus . Sed quadrarum C D , aquale cft quadrato latetis heiagoni , pios quadrato 
latetis decagoni , ergo iqualtbu' vtrunque (ublatis, quadraram A C , aquabitur quadrato latetis heiagoni , 
plus quadrato latens decagoni , plus duplo rcdhngulo (ub ijfdcm lateribus , ergo A C , erit longitudine latus 
heiagoni , plus latete decagoni . 

Ad Problema illud quod attinet de diuilione trianguli per redfama ptinflo extra, vel intra triangulum, mtil- 
ta m>hi dicenda occurunt ,de quibus aliquando coram. Intetim adnotabo, ari illud reloluendmu, cum fun* 
&um pomo fuerit eitta,in neutro tamen c lateribus produfio, facere h*c; nempe. 

Jl dato angulo ptr elutum m Utere punBum, triangulum abfemdere aquale triangulo dato . Itera . 

Det a jit e. g. retia Jl L , iufinilafeBa quidem inC,CrB. Oportet iterum c P P 

,llam diuidere inD,rtAB,CD,AD.flut proportioaales , Item A L 

Data fit reOa^d L.dimla quidem in B, oporteat iterum illam dimdere itu B D 

n,-ptABiBD \Jt D > (int proportionale! . Tandem A L' 

Ex dato angulo triangulum abfemdere aquale fpatio per lineam duBam ex dato extra triangulum punllo . 
Horum pta-fidio Problemati fiet fatis; fic etiam luo modo cum pundlum fuerit intra, icc. de quibus cotatn 
Vtdui. Vale. 


F 1 N I SI 


Noi Reformatori dello Studio di 
Padoua . 

H Aucndovcduto perfededel Padre Vicario Generale dei Sant’ Offi- 
cio di Padoa, nel Libro intirolato Carolt Rcnaldini Tractatus d<-> 
Al^dra Speciofa, &c. non eflerui cofa alcunacontrola Santa fedeCattoli- 
ca 3 e parimente per atteftato dei Segretario noftro , niente contro Prenci* 
pi , e buoni coftumi , concediamo licenza agi’ Heredi di Paolo Frambotto 
di poterio ftampare offeruando gli Ordini &c. 

Dat. a n.Ottobre i6jo. 

i 

{ Nicolo Sagredo Cau. Pr. Re£ 
f BattiRa Nani ‘Cau. Pr, Ref. 

* ,f r 


Angelo Nirolqf Serr. 
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Eirtinty qu.t in hoc T raltatn continentur . 

E vfu Vniramin Geometria ageo- PcocfFcCione Gcometnca.cura aqua- ncarum Medicearum feptiei» . 


' dum proponitur pag. j tio fuerit a* Ht* a* s b* d : 

Magua tftiiu »fu$»tiira:< ibidem Ad primum gciiui pcrtinei^iucn Li- 

Duo funi de quibat oponcr AnalyfUm ncarum Medicearum decima . 
ede foilicitutn. ib. Pro cffcAionc Geometrica, cum xqua* 

OUm impoffibile credebatur Problc- cio fuerit a» »f« ba« = b*d. pag. x& 
nutibus fatisfacere, quf AuCor icfolueu- Secundum genns L ncarum Mcdicca- 
da fufcipit. ibid. Ium, & ad huiulmodi gcuuspcrtincu- 

Quando non Et afceofux fupra pUna notum Prima . 
nolliu» laboris e A Problemata tcfolucre. Pro cffcCione Geometrica ,cumxqna- 
TraCionis argumentum. , pag. tio fuenr a* — b a = x» . pag. xj 

Aufloris Methodus magnam habet Ad fecundum genu* pertinentium Lt* 
utilitatem adiunCam . ncarum Medicearum fecunda . 

Tranandorum ordo . Proeffe&ione Gcometrica.cum xqoa* 

Appendix de Maximi», & Minimis,vbi cio Eieric a* - b* a =2 b* d . pag. x± 
habeatur. Ad fecundum genus pertinentium Li. 

Recentiotum Methodus pro Maximi», oearum Medicearum terna . 


ProcffcCionc Geometrica, cum xqua 
cio fuerit ba« «lia bid,. pjg. 40 

Aliud quoddam genus Medicearum 
Linearum . 


6 c Mininus indagandis, maxime com- 
mcndabilis. 

Hiuut Methodi excelletis, ac dignitas. 


Quo fcnfu Mathematica: de re opera* 
tabi Ii dici potfcnt,S(qua ratione praCic;. 

Omne linearum genus in effcCiouibas 
Adhiberi poteft 


Pro effictione Geometrica, cum xqua- 
tiofuent a*--b a* = b‘d. pag aj 
Ad fecundum genu» pcrtinentiam Li* 
oearum Medicearum quarta. 


cum fubtrahe ex dimidio um dnfto , 
quod remanet eru pars maior . 

Specicbus idem abfoluuur . pag. 4 6 
Ponfma: Sumatur dimidium coci* 
ficietuis longitudinis fublatcralis , 6 c ab 


Pto effeCionibas G:omecris»cu arrjua 
tio fuerit multiplicis affectionis, pa. ±1 
Defiauiouc». pag 41 

De vnuatit vfu in Geometria, pa. -u 
Propofitio prima . Quo paCo pia* 
num enitaris prxlidiotn umplicem lon. 
gicudinemrraiifmucctur. pag. ♦♦ 

Propodtio fecunda . Quo paCo folr* 
dum vnitatispixddio in (impliccm Icn* 
gitudinem irjnfmucctur . pag. ±1 

Propodtio certia. Plano*plaiuim iu 
fitnplicem longitudinem traufrautarc . 

Quxhadicuus tradita fune exemplis 
illuftraotur . 

Problema.Datum fit latus n.diuidcu 
dum in duas partes, vt rc&angulum_i 
De Geometricis EffcRlbuS. pag. 5. Pro effedione Geomctrica,cum rqua* fubpambusxqualefitdato plano. 

uo fuerit a<-- b* a = b'd. pag. ii Ponfma . Sume dimidium imme- 
Effectio quid fit in Analytici*. ib. Ad fecundum genus peniijeuiium Li» ri radicum , 4 : ab eius quadrato , aufer 
neatum Medicearum quinta» comparationis homogencum , fme nu* 

Pro effectione Geometrica, cum xqua- merum abfolutum.rdidui latus quadra- 
tio fuerit a» *b a* = b*d. pag. *Z #l ’ 1 " * " 

Ad fecundum genus pertinentium Li» 

Iu quo pcci/Emum Artificis folerua..* neamm Medicarum (exta . 
pofita fit . Pro effectione Geometricarum «qua* 

Primus confiderandos modus, quo tio fuerit a 4 - b 1 a* s b>d. pag. X* 

Problemata folida confiruxenint Ad fecundum genus pertinentium -Li- cius quadrato auferatur homcgcucum 

Modum quo Problemata folida ad*- ncarum Medicearum fepemta . comparationis, refiduiautc lacus qua. 

quationes trium , vel quatuor dimenfio» Pro effe&ione Geometrica, cum xqua- dratum auferatur cx prxdido dimidio ; 

num rcuocata CaiteGus,confhaicnt.p.6. tio fuerit a* *b«a= b«d. pag, jo quod enim fupereft em pars minor 
Line* Medice* quas Au&or ad gene- Ad fecundum genu* pertinentium Li- qu*fua . 

ralcm effectionem Problematum excogi* oearum Medicearum u£taua. Problema. Datum latus ira diuidr- 

cauu .explicamur. «, pag. ix, rrocffcCtione Geometricarum *qua- re, vt quadratum vmaspaios ad ictfaii' 
Primum genus Linearulhlricdiceai fi, tio fuerit a» -b« a* — b*d* . pag. }» culum fub toto.Sc altcu pauc Jautn_. 
& ad boc primum genus pertinentium . Ad fecundum genus pcrtincutium Li- Habeat rationem . p.ig 

neatum Medicearum noua . Ponfma. Quadrato dimidie coefit* 

Pro effeftione Geometrica, cum xqua- cientis fublatcralis addatur redtagulum 
tio fuerit a*- b* a*= b*d‘. pag. jx fa <3 um a latere druidcudo 111 illud , ad 
Ad fecundum genus pertinentium Li- 
nearum Medicearum decima. 

Pro cffcftibnc Geometricarum xqua- 
lio fuerit a*-, b a 4 — b» d . pag, j j 
Tertium genus Linearum Mediceai fi, 

Sc ad huiulmodi genus pertinentium f duumcuuncnt radicis pretium, & par» 
pruna. tem vnam quxfium dimdcitdi ,la;eii> 

Pto effedione Geometricarum xqua. exhibebit ; reliqua veto nuu latebit . 
tio fuerit b a— a* x*. pag. j 4 Gcncialis ratio rcfolueadi , quaai— » 

Ad tertium genus penineutium Li* Auflor adinuemt. pag. 4* 

ncarum Medicearum fecunda. Scholion iu quo definitiones cxpli* 

Pro cflcdho Geometrica » cum xqua* camur. pag. 

tio fucut b a*— a* =2 b» d. pag. ££ “ “ 

Ad tertium genus pertinentium Li- 
neatum Medicearum tettia . - . . 

Procffcdione Geometricarum xqua* ex alio latere , & perpendiculo icpcmc 
tiofuciitb 1 a *at= b l d. triangulum. 

v Ad tertium genus pcrcinentium Li- Hoc idem Problema generali ratione 

Pro cHc&iouc Geometrica, cum xqua* ncarum Medicearum quarta . ab Audotc adruuema , tacihus tclolui 

cio fuerit a 4 »}♦ b* a* =: L» d . Pio effectione Gcomctric a,cutn xqua* pueft . pag. ££ 

Ad primum genus pertinentium Li< tio fuerit b a>- a<= b<d. pag. ^8 Ilclcnx Corneli* laudes . pag. j» 
ncarum Medicearum feptima . pag. 19 Ad tertium genus pertinentium Lt* 

Pro effectione Geometrtcarum xqua* oeaium Medicearum quum, 
cio fuerit a* ■£ b*a = b 4 d . Pro effectione Geometricarum xqua* 

Ad primum genus pertinentium Li, tio fuerit b* a* - a* =2 b» d . pag. jp 
neatum Mcdicearumodaua. pag. ao Ad tcitium genus pertinentium Li- dtauguli , dataque difkicocu Ugmco* 

Pro cffcdicnc Geometrica, curo xqua. neaium Mcdiccaiumfcxta. totum bafeos , rcjrctuc triangulum, 

cio fuerit at «J* ht a* =3 b* d* . Pro effectione Geometrica, 'cum rqua* Pm ifma . Ad qua Iratum e gnarta r 

Ad primum genus perunrntiura Li- tio fuerit b’a -a 4 = b«d . pag. ibid. pane differenti* icgauiHOrum bafcot , 
ficatum Medicearum uona, pag. at Ad^ tertium genus pcniucunum Li* addatur dimidium quadrati latens dati» 

| " """ M circa 


prima. 

Pro effedione Geonuvica, cum x* 
«juatio fuerit a» >{« b a =3 2» 

Ad primum genus p&tinecuium Linea 
xum Medicearum fecunda. pag. 1 5 
Pto cffcttione Geometrica, cum x- 
quatio fuerit a* b» a =s b»d. 

Ad pnmum genus , pettinentiom Li- 
ncarum Mediceai amicitia, pag. 1^ 
Pto effedione Geometrica, curax- 
quatio fuerit a 1 ba‘= b»d. 

Ad primum genus pemnendum Li- 
nearum Medicearum quarta. pag. t£ 
Pto effectione Geometrica, cum z* 
quatio fuc r. t a* 4. b» a — b* d . 

Ad primum genus petuneminm Li- 
nearum Medicearum qumra . pag. l& 
Pro e fictione Geometrica, cum*, 
quatio fuerit a 4 4« b a> m b» d . 

Ad primum genus pertinentium Li- 
neatum Medicearum fexta . pag. 12 


quod latos diuideudum iu eadem eff ta- 
lione iu qua cft terminus conlcqucni ra- 
tionis datx ad terminum antecederem ; 
aggregati vcid fumatur latus , & ci (ub« 
ducatur cacfEcienus dimidium ; refi- 


Problema . Datis bafc , & perpendi, 
culo, djtaquc ratioue sggrcg4ti cx vno 
latcrcjdc pcipen liculo, ad aggregatum 


Katto applicandi ictlam inter con* 
ucium peripUcrix , Si diametrum pro- 
ducam. pag. £2 

Dato vno ex jlateribut trianguli rc- 


citca tcdum, aggregati hiuunnJntum 
cariem quana pane o.llcrenriar tegmen 
ieram barcae , cili bcbic fcgroeiuom me 
nusbaleos » *ndc fegmentum maius nun 
latebit, quare triangulam quoqjcon flabit. 

Problema . Sic circulus A B £ , cuius 
diameter A E , prucrad i fit m infinitum 
ad partes E, datumque fic in periphcria 
pundumC; apnnda fic quidam reda , 
ut B F , quae tranfeundo per C ; ipfa It* 
nca dara B F, fit intercepta inter penphe- 
nam , hoc eft , inter peripherix con- 
cauum , & prorradain diametrum A E. 

Porifma. Beneficio igitur Linea; a i 
poftrcmum genus Mcdiccarum prttinen- 
tiuro, fi fiat couftt udio ite. pag. fi 1 

Problema . Sit circulus A B E , cuius 
diameter A E, protrudi fit iii infinitum 
a i paites E.daturoque fit in petiphcria_ . 
punitum B, aptanila fit inter diametrum 
ptodudum, St conticium periphcrir da, 
ca quaedam C f , qux procrada ad par. 
ccs C.pcrueniat ad datum punitum B. 

Porifma. Beneficio igitur line* ad 
poflrcmum genus pertinentium, pag. at 
jlffmJix dt Mxximn , 

Uimimir . 

Hoc argumentum accur£ tra datum 
Eut ab Apollonio, it i Francifco Mauro* 
Jyco. pjg. «1 

Propofirio L Maximum relungulutn 
contentum fub duabus fegment s propo- 
lin latens, reperirc . 

Porilma * Rcdangufum maximum eft 
fub iegmcntis.dat! lateris, cum lamenta 
fune meer fearqualia. 

Propofirio 11. Reperire maximum fo- 
fidum , quod ficti pollit fub fegment ts 
ptopofite rede Ime* . 

putiuna Mainnum (olidum,qiiod ap- 
plicatur Iiikx cubo deficiens, eft illud, 
quod certi* parti ptopolit* hr,ez appli- 
catur, St cubus adiaccc duabus terti j$ par- 
tibus dat* redx linex . 

Propofirio IU- Rcpcrire maximum.,, 
quod applicari pofiit dato plano deliciens 
iolido timile datojfolidumq; datum , cui 
debet adimi lari Jcfcdus.fit cubus< p. 6* 
Porilma . Maximum (olidum , quod 
poteft applicati dato plano deficiens cubo 
cd illud, quod applicatur duabus temjs 
partibus dati plani 

Propofirio IV. Rcpcrire maximum.* 

r lano plamirn,quod pollit applicari dat* 
mc* deficiens plano-plano fimili dato , 
atque datum , cui debeat adimilari defe- 
dus. fit quadrato quadratum . 

Potilma. Mas imum p!aix> planum_» , 
quod applicatur dat* liue; deficiens qua* 
drato- quadrato ellid, quod applicatur 
quaitz parti dat* Ime* , Sc quadraro- 
quadratum, quod deficit, occupat tres 
quartas pattes dat* Ime* . pag. t,^ 
Ptopofitio V.Rcpctirc maximum pla- 
no planum , quod purfk applicari dato 
plano, cumdehitu plano- plani (imilis 
dati. St datum, cui debeat adimilari dc- 
Jcltu», fic quadrato quadratura * 

Porilma. Maximum plano p|anum_i, 
quod applicatur dato plano , deficiens 
quadrato quadtato. tft id, quod applica, 
tur duabus partibus exquatuor, m quas 
(Jiuidicur planum, vrquadraro-quad.quod 
dcficttjOccupat reliquas duas partes. p fit 
Piopofitio VI. Rcpcrire imimunu 
plano- planum, quod pollit applicati dato 
Iolido cum dcfcdu plano- plani , fimi Iu 
dato, Se datum, cm debet afhmilan defe. 


'INDEX 

dus, fit quadrato quadratum . 

1'uiifroa Maximum pljfio-planum.q.iod 
appficatui datoloLI >, deficiens quadra- 
to-quadiato.eft illud , quo! applicatur 
tribus cx qnatuor partibus dati fol.di , v< 
quadrato quadratum deficiens reliquam 
quinam **ccupat partem . : 

Propofirio VII. Rcpcrire maximnm_» 
pUuo-folidcun, quod applicari pofiit 4a* 
t* Ime* deficiens quadrato- cubo . 

Porifma Maximum plano folidura, 
uod applicatur date Ime* deficiens qua 
tato-cubo,c(l id, quod applicatur quia- 
ne parti dat* line*, & quadrato cubus, 
qui dicit , occupat reliquas quatuor ex 
quinque panibus propofitx Iiikx. p. 6 7 

Tropi fitio VIII. Rcpcrire maximum 
plano (olidum qooJ poffir applicari Jato 
plano dencieiis quadrato cubo . 

Ponfina. Maximum plano-lolidum-*, 
quod applicatur diro plano deficiens qua 
drato-cttbo, eft id, quod applicatur dua- 
bus ex quinque partibus dati plani.&qua- 
drato-cobus. quo applicatum deficit ,oc* 
coparcres reliquas panes eiufdcm plani . 

Propofirio IX.Repcnre tnaximum'pla’ 
no- fcdid:im,quod pofiit applicari dato fo- 
lido, deficiens quadrato cubo. 

Porifmi. Mixrrnu plano folidG.quod 
applicatur dato folido deficiens quadra- 
to-cubocftid , quod applicatur tribus ex 
quinque pa. cibus dati folidi , Stquadra- 
to-cubus , quo fofidum applicatum defi- 
cit, reliquas duas occupat panes, pag 65 
Propolitio X. Reperire maximum pia 
no foltdiim , quod poifit applicari dato 
plano plaoo deficiens quadrato- cubo . 

Potifma . Maximum plano- folidum , 
quod applicatur dato plano plano defi- 
ciens quadraco-cubo, eft id quod applica, 
tur quatuor ex quinque partibus , dato 
plano-plani, & quadraco-cubus , quopla- 
ro- planum applicatum deficu , reliquam 
quintam occupat partem . 

Propofitio X L Maximum redangulu 
reperirc, quod fub media & differentia 
trium proportionalium, comprehenditur. 

Potifma . Qux fi tum fegmentum eft 
quod poteft dimidium quadrati ipfius 
Stc. pag. 

Propofitio X 1 1. A data circuli peri* 
phetia arcum abfeindere, itant redangu- 
iu fub cius chorda iu faggma fit maxiinu 
Porifma. Diuidatur diameter in qua- 
luor pattes Stc. pag. 70 

Relolutio. pag. 71 

Compoficio. pag. 

Lemma . Si duo triangula haboerinr 
latus, lateri xquajc, altet autem adiacctiu 
angulorum m vno.fit xqualis alteri adi*- 
centium in altero , reliquus adiacenrium 
111 primo, fic maiot reliquo adiacentium 
in fecundo, erum luus inaiori angulo op- 
politum , maius etit latere , quod minori 
angulo opponitur . pag. 2* 

Refolurio . 

Compofitio . 

Propofitio XIII. Reperire maximum 
rcdangulum, comprchcnliim lub media, 

St maiori extrema trium piopotttoiia- 
lium. pag. 74 

Porifma . Maior extrema i iribus pro- 
portionalibus , debet efle xqualis itibus 
quartis partibus aggregati eat rcmafum.fi 
rcdangulum (ub maiori extrema. St me- 
dia , debet efle maximum . pag. 2i 

Propofitio X I V. Reperire maximum 
rcdapgulum comprchculutn lub medu , 


St di.f.-rentia extremarum, trium propor- 
tionalium . 

Porilma. Dimidium diff rrentieetne- 
matum, xquirur ei, quod poieft dimtdift 
quadrati et dmidio aggregati canmdem 
extrema ii quando rcdangulum fub me- 
dia, Se diftrrenna extrematutn eftoinuiU 
mas imum Stc. 

P opofitioXV. Datum latnsdiuidert 
in duo fegtnenta , *r cx ijs quadratorum 
aggrcgatum.llc animum mmiinu.pag.7< 
Porilmi . Larus diuidenJura eft duplu 
partu qurfitx quocirca Stc. 

Coroilatium . Ex his facile intellegis, 
minimum aggregatum quadratorum i 
partibus Ime* diuifie duplum efle maxi- 
mi rcdaguli fub partibus ciufdem line* « 
Propofitio XVI. Si parabolen refla li- 
nea contingat Stc. 

Potif-na . Iii omni parabole rc£b lines 
contingens raueniens cum diametro ex- 
tra (cilionem, qu* 4 tallu ad diametrum 
ordinarim applicatur, abfcinJecrx dia- 
metro ad remeem (cilionis linea afqua- 
lem ei, qur inter ipfam, Bt contingeincm 
inten icitur, & in locum, qui eft inrer co- 
tingentem , Se (e&ioncm , alia reda linea 
non cadet 5«. 

Propofitio XVII. Si hrperbolen , «I 
cl!ipfin,rcl circuli circumferentiam p-77 
Porilma. In omni circulo , rc eft dirfe- 
rentia Tegmentorum diametri , ad leg- 
mentum maius, ita duplum fegmentum 
minus, ad interceptam inter ordinatam 
dultaawa qua diametri Tegmenta ipfa de* 
fignancur , Sc puodum occurrens ipfius 
tangentis cum diametro piodudi . 

Piop X VIII. Ad cllipfin quod arrinet&c*' 
Ponlma. liiummcllipii , rt eft diti:- 
rentia Tegmentorum dumerri,ad fegra^. 
tum maius. iu duplum fegmltum rmuus, 
ad interceptam, inter otdmatum dudam 
i qua fegmenca ipfa de6gnamur, & pun- 
itum arcupus ipfius tangentis , cum du- 
raetto prodSQa. pag. 79 

Definitiones . 

Lemma primum . 

Lemma («Ifindum. pag. ga 

Lemma tertium . 

Lemma quidum . pag. f( 

Lemma quintum . 

Theorema primum. Prododum m 
aliqua reda hoca fadum fecundum pofi- 
tos terminos aquales maximum eft om- 
inum (imi Ilum produdorum . qur fieri 
pofloot 1 binis lineae dat* (cgracntis t in- 
quam ex radicibus . prg. a ( 

Theotcma fecundum ■ Si dux ted* 
lmc* fegmenca fuerint, &e. 

Theorema renium . Data reda linea. 

& duobus terminus, Su. pag. 4 v 
Scholioo . 

Coroilatium . 

Problema primum. Datam linetnt-a 
redam na fccare.vt ptodudtum cx digui- 
ratibus (egmeinorum Iit omuium Inn:- 
lium maximum. pag < j 

Problema fccumdom . ^quaiioiKisa 
determinare in qua poccftas qurfiu ia- 
dicit negatur de homogenco fub radies 
data, 5: dignitate fua paxodJca,&c. p «4. 
Lemma fecundum • pag. t f 

Epiftolaad Ftaiicilcuoi Marij.n Nal • 
dimum . pag- 

Theorema. Si fic circulus cuius dia- 
meter A D, &c. 

Refolutio. 

Compofitio . 
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